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EJERCICIO 1 : Se considera la funcidn f(x) = — Se pide :

a) Encuentra las asintotas de f(x) y haz un bosquejo de la funcion. (1,5 puntos)

b) Hallalos intervalos de crecimiento , maximos y minimos. (1,5 puntos)
c) Halla [ f(x)dx (1 punto)
EJERCICIO 2: Se considera la funcion: ( 3 puntos)

x+4 six <0
f(x) =44 —x% si 0<x<?2
ax+b six >2
a) Calculense ay b para que f(x) sea continua y derivable en x = 2

b) Determinese la ecuacién de la tangente a la graficaenx=1
c) Paraa=1 yb=-2, hdgase una representacion aproximada de la funcién y calculese el
area de la region plana limitada pory =f(x), eleje OX,x=-1yx=3

EJERCICIO 3 (1,5 puntos)

2
x
Dada la funciény = 7 determine un valor m comprendido entre 1y 2 para el que el valor del

area entre la curva, el eje X, x =1y x = m sea igual que el valor del area entre larectay=1, la
recta x=my lacurva.

EJERCICIO 4 (1,5 puntos)

Se considera la funcién f(x) = ax® + bx® +c¢ . é Qué valores deben tomar a by c para que la
grafica pase por (0, 0) y ademas tenga un punto de inflexién en P( 1, 2) ?




SOLUCIONES
EJERCICIO 1

a) Hay una asintota vertical en x = 0 ya que parax > 0", f(x) > +o (Justificacién: x =
0.001, f(x) =2001 )y six =07, f(x)> - oo (Justificacidn: para x =-0.001 , f(x) =-1999).
No hay asintotas horizontales ya que lim,_,, f(x) =lim,_, x = w0y que

limy,,_o f(x) =limy_, x = —0

Estudiamos las asintotas oblicuas :y=ax+b

. x . x%+x+2

lim, e %) = limy 400 —z - 1 luegoa=1

. . X% +x+2 . x%+x+2  x? . x+2
lim (f (x) — ax) = limy_ ;0o (——— — x) = liMy, 40 ( — =) =limy, g0 —
x—00 X X X X

=1.Asi pues b =1y la asintota oblicuaesy=x+1.
(2x+1)x—1(x?+x+2) x%-2
X2 T xe
La derivada se anula en x =2, x = -v/2 y para x = 0, ni f(x) ni f'(x) estan definidas.

b) f(x)=
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Maximo en (-2 , /2 — 1) ; minimo en (v2,1+3+/2)

o [f(x)dx= f(x+1+§)dx=fxdx +
2
[ 1dx +f§dx:x? +x+2In|x| +K

EJERCICIO 2

a)

x+ 4 Six<O0 1 six<O0
f(x)=44 —x% si 0<x<2 f(x)={-2xsi 0<x<?2
ax+b six >2 a six>?2

Para que f(x) sea continua en x =2
limy - f(x) =lim,_,+ f(x)=f(2) > 4-4=2a+b—>0=2a+b
Para que f(x) sea derivable en x = 2, f’ (x) ha de ser continua en x = 2 de donde :
lim,_,- f'(x) =lim,_,+ f'(x) =f(2) > -4=a
Sia=-4,0=-8+bluegob=8ylafuncidnes:
x+4 six <0
ﬂﬂ:%—xz si 0<x<2
—4x + 8 six >2



b) La ecuacion de latangenteenx=1es y—f(1)=f (1) (x—1)
f(1)=4-1*=3 f(1)=-2 y-3=-2(x-1)

c)Representamos la funcion aproximadamente :

AREA = [° 2 2 3 _7 16,1 _28
AREA= [, (x + 4)dx + [ (4 — x®)dx + [ (x = 2)dx =7 +—+-==

EJERCICIO 3

Tk

1

]

Para que las dos dreas marcadas sean iguales : flmxz/4dx = f; (1 — x2/4) dx

3 3
T—z - 1—12 = (2 - %) —(m— T_z) - Resolviendo la ecuacién queda m = 17/12
EJERCICIO 4

Y=ax’ +bx’+c vy =3ax’+2bx y“=6ax+2b
X=0 y=0 0=a.0 +b.0+c > c=0
X=1y=2 2=a+b

X=1y“=0 0=6a+2b

Resolviendo el sistema: a=-1 ,b=3



