Problema 1 (5 puntos). Dadas las rectas

i 2
1 T2 3 %9 T 1 T

z—1 y =z-1
T ===

se pide:
1. (1 punto). Estudiar su posicién relativa.
2. (1 punto). Calcular la distancia que las separa.
3. (1,5 puntos). Encontrar una recta perpendicular a ellas y que las corte.

4. (1,5 puntos). Encontrar una recta que pasa por el origen de coorde-
nadas y corta a ambas rectas.

Solucion:

J w=(-1,2,3) N s = (2,-1,1)
"\ P.(1,0,1) 1 P.(0,1,0)

1. Construimos el vector PP, = (1,—1,1):
1 -1 1
-1 2 3|=-5%#0= se cruzan
2 -1 1
2.
ik
u=upxu;=| -1 2 3|=(57,-3)
2 —1 1
T,S == = = u
[ 83 V83
3.
u = (5,7,-3) 5 -1 z—1
R ur=(-1,2,3) = m 7T 02 y | =0= 27x—12y+172—44 =0
P.(1,0,1) -3 3 z—-1
u = (5,7,-3) 5 2 T
i wp=(2,-1,1) = m:| 7 -1 y—1|=0= 42—11y—192+11 =0
P,(0,1,0) -3 1 2

£ 27 — 12y + 172 —44 =0
dr — 11y — 192411 =0



PP, = (1,0,1) 1 -1 z-1

T U =(-1,23) = m:[0 2 y|=0= x+2y—2=0
Py(1,0,1) 1 3 2-1
B,P=(0,1,0) 0 2 2

TS wp=(2,-1,1) = m:|1 -1 y—1|=0=2—-22=0
P4y(0,1,0) 0 1 P

‘- r+2y—2=0
' r—22=0

Problema 2 (3 puntos). Dado el plano 7 : z — 3y + 2z — 1 = 0 y la recta

z+1 y-—1
T =

z
1 2 3
se pide:

1. (1 punto). Estudiar su posicién relativa y dngulos que forman.

2. (1 punto). Encontrar un plano perpendicular a m que contenga a 7.

3. (1 punto). Calcular la proyeccién ortogonal de r sobre 7.

Solucién: IR
AR w0
1.
r=—-14+A
rig y=142" = (=14+X)=3(1+2\)+2BN)—-1=0= A =5
z =3\

Luego la recta r y el plano 7 se cortan en el punto (4,11, 15).

LR R 1o o= 5

@ w  Jid-J/14 14

sino = |

2. Sea el plano 7’ el plano que buscamos:

= (1,2,3) 1 1 x+1
7l up=(1,-3,2) = m:|2 -3 y—1|=0= 132+y—5z+12=0
P.(—1,1,0) 3 2 z



3. La proyeccién ortogonal de r sobre 7 se encuentra como interseccion
de dos planos:
. { 13z 4+y—52+12=0
' r—3y+22—1=0

Problema 3 (2 puntos). Dado el plano 7 : = +y — 2z + 2 = 0, se pide:

1. (1 punto). Calcular una recta perpendicular a m que pase por el punto
P(1,1,2).

2. (1 punto). Calcular un plano paralelo a 7 contenga a P.

Solucion:
1.
u_>7':u_7T>:(1717_2) r=1+A
r P.(1,1,2 = r:q y=14+A
T z2=2—2\
2.

c+y—2z24+42=0—= 14+1—-44+A=0= A=2

El plano buscado es él mismo, dado que el punto P esta contenido en
el plano.



