m Calculo de primitivas

Propuesta A

1. De todas las funciones primitivas de f(x)=15x?-2, escribe la expresion algebraica de la que pasa por el
punto P(-2,-23).

2. La funcion f(x) tiene un maximo relativo en el punto M(-3, 17) y su derivada segunda es f"(x)=6x+6.

Determina de qué funcion se trata y halla las coordenadas del punto de inflexién y del minimo relativo de la
misma. ¢ En qué punto corta la grafica de la funcién al eje de ordenadas?

3. Enun determinado movimiento se sabe que la aceleracion es constante a = -10 ms~? y que a los 2 s el mévil se
encuentra en una posicion s(2) = 25 my lleva una velocidad de 15 m/s. Determina:
a) La expresion de la velocidad en cualquier instante.
b) La velocidad inicial.
c) La expresion de la posicion en cualquier instante.
d) La posicion inicial.

e) La posicién y la velocidad a los 4 segundos.

4. Calcula las siguientes integrales:

a) b dx c Iﬂ dx e) .f ! dx
X+1 3+senx x Inx

1 1 2 x2+2 X

b) I — +—+1+x+x" | dx d) Ix-e dx f) j dx
XX x?+1

5. Resuelve aplicando el método de integracion por partes las integrales:
a) [cos®x dx b) [(Inx)’dx c dx
) J. ) -[( ) ) -[sen2 X

6. Resuelve por descomposicion en fracciones simples las integrales de las funciones racionales:

4 2x-1 2x+2
a) j dx b) ‘f X~ dx c) -[(xx—+1)2 dx

x> —4 X+2

7. Calcula las integrales de las funciones racionales:

x -1

x-1
O [eraxia® ) [ eraxes

2) -[x +4x+3 x*+4x+4

8. Calcula las integrales de las funciones racionales con raices complejas en el denominador:

2x3 1 3x%+4x-1
a ax b) | —dx ax
) J.1+x2 ) J.x2—2x+5 ©) I -x*+x-1

9. Calcula las integrales de las funciones trigonométricas:

1+senx COS X
a) |tg® xdx b) c dx
) jg J.1 senx ) Isenzx
10. Calcula las integrales:
1 1
a) [———adx b) [sen? x-cos? x dx c dx
) J‘1+cosx ) j )j1+ex
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10.

Propuesta B

Escribe la expresion algebraica de la funcion F(x) sabiendo que f(x)=F'(x)=senx+cosx Yy que pasa por €l

T
t —,=2].
punto 0(2 j

La derivada de una funcion f(x) es f'(x)=6x*-4x+5 y se sabe que la funcién pasa por el punto P(1, 0). Halla
la funcién y calcula f{0).

En un determinado movimiento rectilineo la velocidad en funcion del tiempo viene V(m/s)
dada por la grafica de la derecha. Ademas se sabe que para t = 4 s, el movil se
encuentra en la posicion s(4) = 50 m. Determina:

a) La velocidad inicial.

b) La expresion de la velocidad en cualquier instante.

)
c) La expresion de la posicion en cualquier instante.
d) La posicién inicial.

)

e) La aceleracion.

Calcula las siguientes integrales:

a) [(10x+x) dx c) jmdx e) j5':xdx
b) [(x*+2%x) ax d) [e"(e*+2)" ) jz)();:?dx

Resuelve aplicando el método de integracion por partes a las siguientes integrales:

) jarcthxdx b) I(x+1)e‘dx c) flnxzdx

Resuelve por descomposicion en fracciones simples las integrales de las funciones racionales:

X+5 2x+1 X+2
b dx
)J.x+x2 )Ix+4 )-[(x+1)
Calcula las integrales de las funciones racionales:
x-1 x-1
a b) | =———adx c) | ———dx
) -[ 6x+8 ) Ix2—6x+9 ) Ix2—6x+10

Calcula las integrales de las funciones racionales con raices complejas en el denominador:

a) J.4+x2 ) IWX)H—SdX °) -[ 4Xx_:(—j(31
Calcula las integrales de las funciones trigonométricas:

a) fsenchos(Zx—S) dx 'ftz%dx c) I%dx
Calcula las integrales:

a) jmdx b) J's%qux c) fx\/mdx

Actividades complementarias E 53

MATERIAL FOTOCOPIABLE



Soluciones propuesta A

F(x):j(15x2 ~2)dx =5x°-2x+C
F(-2)=5-(-2)° —2-(-2)+C =-23 =
=C=13= F(x)=5x*-2x+13

f"(x)=6x+6 = f'(x)=3x>+6x+C. Como
hay un maximo relativo en x = -3, entonces

f'(-3)=0 =>C=-9yes f'(x)=3x>+6x-9.

f(x)=x>+3x*-9x+K ycomo f(-3) =17 =
=K=-10= f(x)=x*+3x>-9x-10.
Inflexiéon: 6x+6=0= x=-1=1(-1,1)
f'(x)=3x*+6x-9

x, ==3, maximo (-3, 17)
= .
X, =1, minimo(1,-15)

Punto de corte con el eje Y: P (0, —10)
v=[adt=[-10dt=—10t+C,

v(2)=156=C=35
s:jvdt:j(-10t+35)dt:-5t2+35t+k
$(2)=25=-20+70+K =25= K =25
a) v(t)=-10t+35m/s

b) v, =v(0)=35m/s

c) s(t)=-5t*+35t—-25 m

d) s,=s(0)=-25m

e) s(4)=35m, v(4)=-5m/s

a) I=6In|x+1+C

2 3
b) I=—l+ln|x|+x+x—+X—+K
X 2 3
c) I =In|3+senx|+K

d) =—I2xex*2dx 1X2*2+C
2
1 1
e) I=f;~mdx=ln|lnx|+c

f) I=Vx*+T +C
a) I =senx cosx+jsen2xdx:senxcosx+
+_|'(1—coszx)dx=senx cosx+x—I=

X +SEenx cosx
:lsz

b) I =x(Inx)® —j3(|n x)2dx

= x(Inx)* ~3x(Inx)? + [6Inxdx =

= x[(mx)3 ~3(Inx) +6|nx+6]+c
c)l= —xcotgx+jcotgxdx =

=—xcotgx +In|senx|+C

10.

X-2
X+2

+C

a)l:j( 1 1 jdx:ln
X-2 x+2

b) 1= 2-—5_ldx=2x-5In|x+2]+C
xX+2

2X+2 2x-2+4
R e e

:I[L+L2]dx:2ln|x—1|—i+c
x-1 (x-1) x -1

a)J. —I( jdx=
x? +4x+3 x+3 X+1
=2In|x+3|-In|x+1+C

X+2- 3 3
b) 1= xr2f X7 I[Hz (x+2) ]dx:
=In|x+2/+3(x+2)"+C

0 1= [2rA6 A 2crd

29 x*+4x+5 27 x*+4x+5
—j%dx=lln(x2+4x+5)—
1+(x+2) 2
—3arctg(x+2)+C

a) I=|2x- 2X ) gx = x? —In(x? +1)+ C
x2+1

1 1
I=f—1 _ax=2
I4+(x—1)2 2

3 4
I={——+ dx =
°) J.[x—1 x2+1j X

=3In|x-1+4arctgx+C

x -1
arctg——+C
g 2

a) I=J[(1+’[g2 x)—1]dx=tgx—x+C

(1+senx)’ ( 1 2senx
b I = —dx = _—t +
) -[ 1-sen®x -[ cos’x cos®x

1-cos? x

cos? x

jdx= 2tgx+2secx—x+C
c) I='[sen’2xcosxdx=—cosecx+C

1-2
1+¢

:t+C:tg(£j+C
2

a)Si t=tg§:dx= 2t y cosx=

1412
1 1+12 24t

/= dx = .
I1+cosx J 2 1+f

b) Iz%'[(Zsenxcosx)zdx = %jsen2 2xdx =

2111—cos4de:%(X_se:4xj+c

c) /=jﬂdx=:j(1— exxjdx:

1+e

—In(1+ex)+C
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Soluciones propuesta B

F(x):J(senx+cosx)dx:—cosx+senx+C

FIX|=-cost+sent+C=1+C=-2 =
2 2 2

C=-3= F(x)=—-cosx+senx—-3

La funcion es f(x)=2x*-2x*+5x+K porque

su derivada es f'(x)=6x*—-4x+5 . Para
hallar la constante K, se impone f(1) =0 =

= K=-5.

f(x)=2x%-2x2+5x-5 =f(0)=-5

a) De la gréfica: v, =v(0)=4 m/s

b) De la grafica: v(t)=2t+4 m/s

c) s=[vat=[(2t+4)dt =t +4t+K
s(4)=50=>16+16+K=50=K =18
s(t)=t*+4t+18 m

d) s,=s(0)=18m

e) a=v'(t)=2m/s’

2J—

1
a) /:j(10x+x2)d =5x2+ 55

x° 33/x—4
—+ +K
3 4

1
b) /=j(x2+2x5)dx=
c) I=Injtgx|+K
d) lzé(ex+2)5+K
e) /=%(Inx)2+K

2x 5
f) I= + dx =
) -[(x2+1 x2+1j

=In(x® +1)+5arctgx + K

a) I:xarcthx—J'1 2: Sdx =
+4x

= xarcthx—%ln(1+4x2)+C

b) I=(x+1)ex—jexdx=
=(x+1)e*-e*+C=xe*+C

c) I=x Inxz—j2dx: xInx*-2x+C

x+5 ax dx
N e Lt i i i
2
:2In|x—1|—|n|x+2|+C:InM +C
X+2

b) /=] 2- 7 \ax=2x-7In|x+4+C
x+4

+I ! > dx =

(x+1)

x+1+1
I (x+1)? :Jx+1

=In|x+1|—ﬁ+c
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8. a) /=j[2+4‘82

7. a) l=—1'|‘idx+E de:
27 x-2 27 x-4

=—lln|x—2|+gln|x—4|+C
2 2

X-3+2 1 2
D) 1= Sap J[x—3+(x—3)2]dxz

=In|x—3|—X23+C
2x—-6+4
°) I= Ix —6x+10
:—J 2x -6 +J' 2 de:
—6x+10 1+(x - 3)

= Eln(x2 —6x+10)+2arctg(x-3)+C

)dx: 2x—4arctg[§j+C

+ X
1 2x-2+2
b) I=—|————dx=
) 2-[ x2-2x+5
_ J' 2x -2 +_[ 1 2dX=
x*—-2x+5 4+(x-1)
1 x—1

=—In(x? —2x+5)+—arctg—+C
2 2 2

3
©) I:I[HJFX +1jdx—

=3In|x—1|+5ln(x2 +1)+C

9 a) I:jsen(5x—5)+sen(x+5)dx:
2
__0os(5x—5) cos(x+5)+C
10 2
b) I_J-(1+cosx x:j( 12 Zcosx+
1-cos® x sen’x sen®x
1 sen X}——Z(ootgx+cosecx+x)+C
sen® x
oosx—oosxsen’ X 00SX  00SX
c) /=] . w(:j( ‘ . jdx:
sen’ x semr x  senm x
cosec’ x cosec? x
=- + +C
4 2
. X 2dt
10. a)Si t=tg—=dx= =
) 927 144 1+
2 — —
I=[ 1+t2.ﬁ:_2+c:—2+c
(1+tF 1+ 1+t 1+tg(x/2)

b) Haciendo 3" =t,3*In3dx =dt ,
(=1, o 1 13

+C
3 +1|

I = In
2In3 |t+1| 2In3

c) Si 2x+1=1t? = 2dx = 2tdt

3 2 _ _ 3
d (3;0 % c- 3’1( Yox+1z+c

| =



	53135
	53136

