MATERIAL FOTOCOPIABLE

Evaluacion

CRITERIOS DE EVALUACION

“ Calculo de primitivas

r ACTIVIDADES DE EVALUACION -I

A. Hallar una funcion de la que se

conoce su derivada y un punto de
su grafica.

1. La derivada de una funcion f(x) es f/(x) = 6x> — 4x + 5y se sabe que
la funcion pasa por el punto P(2, 25). Halla la funcién y calcula f(0).

2. La funcion f(x) tiene un maximo relativo en el punto M(—3, 17) y su de-
rivada segunda es f”(x) = 6x + 6. Determina de qué funcién se trata y
halla las coordenadas del punto de inflexion y del minimo relativo de la
misma. ¢En qué punto corta la gréfica de la funcién al eje de ordenadas?

B. Resolver problemas elementales

de cinematica por la aplicacion del
célculo integral.

3. Las expresiones escalares de la velocidad y de la aceleracién instanta-

7dV7 !

- 1 ds
nea en un movimiento rectilineo son v =—=g'(t), a v/(t) = s"(t).

at Cdt
En un determinado movimiento se sabe que la aceleracion tiene el va-
lor constante a = —10 m/s? y que a los 2 s el movil se encuentra en
la posicion s(2) = 48 m y lleva una velocidad de 12 ms~". Determina:
a) La expresion de la velocidad en cualquier instante.
b) La velocidad inicial.
c) La expresién de la posicion en cualquier instante.
d) La posicion inicial.
e) La posicion y la velocidad a los 4 segundos.

. Resolver por partes las integrales

de funciones del tipo: Inx, arcsen x,
arctg x, P(x) - €%, P(x) - senx, etc.

4. Resuelve, aplicando el método de integracion por partes, las integrales:

a) f(lnx)2 ax b) fco;xdx

5. Resuelve las integrales:
a) f2x-arctgx-dx b) f(3x+1)~ex~dx

. Resolver, por reiteracion del

método, integrales de funciones
como sen (ax) - e™.

6. Halla, utilizando el método de integracion por partes, las integrales:

a) fe“*‘ - cos(x — 2) - dx b) fsen“x dx

. Calcular integrales de funciones

racionales con raices reales,
simples y multiples, en el
denominador.

2 p—
7. Halla, mediante descomposicion simple, la integral f[x3x+5 ax
X
8. Resuelve las integrales:
4 53 2
a)f 5 ax b)fx 2x° + X 5x+6dx
x> —3x -4 x® —3x2

Efectuar la descomposicion y las
integrales de funciones racionales

9. Resuelve las integrales con raices complejas en el denominador:

trigonométricas, por cambio de
variable.

con raices complejas simples en a) j‘# ax b) f 45 ax
el denominador. x* +6x +10 x* =1
. Efectuar transformaciones 10. Transforma las funciones para convertirlas en integrales inmediatas.
sencillas en la funcién integrando
. 1 X — 4/x
para transformar las integrales en a) —ax b) —ax
inmediatas. 1—cosx &x
. Resolver integrales, especialmente 11. Integra:

2
b) f1+se4n de
cos® x

a) fsenSX - dx
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Soluciones

'|

— 2% + 5x + K
= 25,

La funcion buscada es f(x) = 2x°

Para determinar la constante K, se exige que f(2)
es decir, 16 -8 + 10+ K=25=K=7 =
= f(x) = 2x* — 2x> + 5x + 7 = f(0) = 7.

. (x) = 6x + 6 = f(x) = 3x*> + 6x + C. Como hay un
méaximo relativo en x = —3, entonces f/(—-3) = 0 =
= C = -9y la derivada es f/(x) = 3x*> + 6x — 9.

f(x) =x®+3x*—9x+ K y como f(=3)=17 = K=—10
Por tanto, f(x) = x* + 3x*> — 9x — 10.
Inflexion: 6x + 6 =0 = x = —1 = [(—
Minimo:

1)

7 f
= —3 = maximo M(-3, 17

3 +6x—9=0= " _XI ( )
x, = 1= minimo m(1, —15)

b) Tomando {

U = sen®x = du = 3sen®xcos xdx
adv = senxdx = v = —COS X

fsen“xdx = —sen®xcosx + 3fsen2xcos2xdx

| = —sen® xcosx + stengxdx -3l =

= l[—sen"xcosx + %(X —senxcosx)|+ K

w)

x2—3x+5
X

X— 3+ dx_2x —3x+5In|x|+K

5
Punto de corte con Y: P(0, —10) 8 a) fX2_3X_4dXZ_In|X+1|+ In|x—4]+C. ya que
5 A B
= = Ax—4)+B(x+1)=5
3. v:fadt:f—10dt:—10t+C, v(2)=12=C=32 x?—3x—4 X+1+X—4 ( )+ Bl+1)
de donde A=—-1y B=1.
s = fvdt = f(—10t+32)dt = —5t” + 32t + K
xt—2x* + x> —5x +6
s(2) = 48 = —20 + 64 +K=48 = K=14 b) f 3 dx se descompone:
a) v()=—10t+32 ms™' d) s,=s5(0)=4 m
b) vo=v(0)=32 ms~ e) s(4)=52 m, v(4)=—8 ms™' f (X + 1)+ 3 +l_% dx =
c)s()_—5t2+32t+4m Xx=3 x x
Se puede interpretar como un lanzamiento vertical desde — 1x2 + X 4 3In|x — 3| + In|x| + 2 +K
4 m de altura con velocidad inicial 32 ms~". A los 4 s el 2 X
movil ya esta bajando.
o 1 f X+ 1 71] 2%+ 64 X
. 2 —_ 2 -
4. a) Tomando | U = (nx)? = du = Zhx o X* +6x+10 2J x*+6x+10
dv =dx = v = x _lf&dx_f 20y _
2J x> +6x+10 y2 +1
In x)2 dx = x(In x 2—Zj‘lnxdx=x Inx)?+2x(1—In x)+k
f( ) (nx) (nx) ( ) = 1In(x2 + 6x 4+ 10) — 2arctg(x + 3) + K
Ya que la integral de Inx se hace por partes: 2
flnxdx = xInx — x = —x(1—=1Inx) b) f 45 1dx _ f % 7% 7% o —
X = 2
U x> du — dx x=1 x+1 x* 41
b) Tomando = ax = v = tgx = EIn\x -1 - §|n|x +1 - Earctgx + K
cos® x 4 4 2
f - dx:xtgx—ftgxdx:xtgx+ln|cosx|+K 10. a) f T e f1+COSX o —
cos™x 1— cosx sen? x
1 coSs X
9 X :f dx+f dx=—cotgx —cosec x+K
5. a) Tomando u = arctgx = du = P sen? x sen? x
— — 2 2 5 7
dv = 2xdx = v = x o) [ 4f _ [ 4x6]dx_§x _24 5y
, X2+ (1—1) x 5 7
2x-arctg x-dx = x-arctgx — Qidx:
Xx“+1
= x2arctgx — | 1dx+ (x2+Tarctgx—x+K 1. a) fsensx~dx = jﬁ(1—cos2 x)senx dx =
b) f(3x +1)-ef-dx=@B8x+1)- e — SfeX dx = :f(1—t2)~(—dt):—t+%t3+K:—cosx+%0033x+K
=0Bx+1)-e-3"+C=0B8x-2)-e+C
1+ sen? x 1 senx| 1
b) 74(:1)(: 2 2 2 ax =
cos* x cos®x  cos® x |cos® x
6.a) = | e .cos(x —2)-dx =
= (=2) o
= e 'sen(x — 2) + 2e**"cos(x — 2) — 4l = - f(1 +1g°x +1g7x) cos? x =
1
== geg”‘(sen(x —2) 4+ 2cos(x — 2)) + K =f(1+2t2)dt =t+§t3 +K=th+§t93X+K
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