
Representación de curvas  

Dominio 
Puntos de corte con los ejes 
Regiones 
Simetrías 

Puntos notables: extremos 
y puntos de inflexión 
Monotonía 
Curvatura 

Ramas 
Asíntotas verticales 
Asíntotas horizontales 
Asíntotas oblicuas 

1º Funciones polinómicas. 
a) f ( b) 2x) x 4x 2= − − 2f (x) x 4x 4= − + −
c) d) 4f (x) 2x 4x= − + 2 3 2f (x) 2x 6x 18x 1= + − +
e) f)4f (x) x 2x= − 2 3 2f (x) 2x 3x 18x 9= − − − +

2º Funciones racionales. 
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−
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+
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g) 
24 xf (x)

1 x
−

=
+

h)
2
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4xf (x)
1 x

=
+

i) 3x 2f (x)
5 7x

−
=

−
3º Funciones irracionales. 

a) 25)( xxx −f = b) 3 2f (x) x x= + c) 2f (x) x 9= −

d) 2x) 9 4x= −f ( e) 2f (x) 9 4x= + f) 2f (x) x x= −

4º Funciones exponenciales y logarítmicas. 
a) b) f ( c) 2xf (x) x e= ⋅ xx) (x 1)e= − ( )2h(x) ln x 1= −

 d) e) 
2xf (x) e−=

x xe ef (x)
2

−+
= f) 

x x
a ae ef (x) , a 0

2

−
+

= >  

g) h) 2xf (x) x e−= ⋅
1 xf (x) ln
1 x
−⎛ ⎞= ⎜ +⎝

⎟
⎠

  i) x3f (x) x e= ⋅

j) k) 2f (x) x ln x= ( )2f (x) ln 1 x= + l) x

1f (x) 1
1 e−= +
+

 

5º Funciones trigonométricas. 
a) f ( b) x) senx cos x= + f (x) senx cos x= − c) 2f (x) sen x=

)d) 2f (x cos x= e) f (x) senx x= − f) 2f (x) senx=
g) f ( h) f ( os 2x i) xx) tgx x= − x) 2senx c= + ( )f (x) ln sen=

6º Funciones con valor absoluto. 
b) xxxxf 2)2()( 2 −−= c) 4 3f (x) x 4x= −a) 2f (x) x 4x= +

 d) 
x 3

f (x)
1 x
+

=
+

e) f (x) x 2 x 3= + + −
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Deparfamento de /lüafemóficas

9 tr\^b fu. uw\4- ¡u,cill-. t h" k- tn., 
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A

s -t xL 4*-2,'- z + x2-1v= o u¡ 1::í
tpt k.;wr¿h{r.

T {=7.v ilf, = z\4'2-z= -6

b= (z+ü,0)r (4,{,o)

bt-- (z-G,o) - 1.0¡, o)

06ry^.rurüL'olG f:1" 'r¿^ctloorr,^ ln F.# ,fr*,& Y"
V= o -r i.1 +x -z = o -? x: (rfr-qF.l-r-z) , 4\*!,ar.'/Z'
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Deoartamenfo de túatemótícas

le.t= - *1+x- 4

g t t 4c uw,o- p^.[J.
.Rarna,r o"=-t(o 6lqdn.-
.?,tt^)" a *,k t* ú +úe (¡t) a ¡,* n;v,iF;. (3).

(15

t ; \:1 * -xztik,,-it =)-x'+h=,o

'0p x-,,,¡r*¿h{^ , ,;,}"o (rt\
"€1. ¡x;v,tin fk^y e- gr,,'fit w,46 t¿ AVg ) *=,4,,s

v rl+a fir\'- z'¡4,2-4 = o. ) v= (z,o)

t {=ot 1*=l

I. E. S. Leonordo do Vinci, Albo de Torrnes, Solomonco



Departamento de lüatemóticas

,t/rrl,b-t"

aA^'JA^
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lt9rú

ft-l

rtr j*\ = -zx1*4x'

, ¡nrrirr,rio le l+t
lou^ {rx) = lR.

(A e4 tl,,t^^ 
{'ü4ió,^ ptir,t;,^^ tn-

. ?r¡¡Ju¡ lL $fr. w )n W
ee{,, U=o + -ár4*4t=o ¿>

t *= O 7 xo-L=o -l

=) A' (ü,o) 9' (o,o) c s

0P\: x=o tü=o =) b.
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t= tlll
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+^c
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S. Lconordo do Vinci, Albo de Tormes, Solononco

-5 ecúr-úi) , {pl) = -2.¡-9\q * 4.8)'-_- t(Z t sL <o
-l e(.f2,o) , fi-n\>o

4 e OttrL\ ,f¡¡ > o

re (ü-r,o) , flSt = - 2'3i+ {'3'= - t6?r3( <o

I. E.

,\

(- ,o ,- ttl) -ü (-ü, o ) o (0,,/.) úi 1úi, eI

+r) o + 0 + o
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Departamenfo de /l4a temóficas

.S).vwofum

f{-x)= - z- (-x)t* a (-r)", - ,. *4r hxi {r*¡ ¿ pAR

¡¡^¿ri@. @rAW o).h
o

18.

(-i; +

?,t,{rD "*bÁh .

t v L- lu'Jt'¿e-

{'f*) = - 8xe+8x f"(*) =-ztt¡<'

4'= o -+h^t"rl.í^ ez arJ.or,/,^n

-8r?*8(=o -!r rSx (¡i4\=o +

(.O t ¡(:, +4¡ {=-L.

{"(o) = I>o -r rruur,u,o m = (0,{q) = ( o,o)

{-(l) = -2\+l <o -r nú;¡¡^o }'l= ( ¿,{f¡)' (4,a)

4f.t)" - z'4\ + \-4n .z .

+'Ct\ -- -21+& < o -r v'^.í^",- il( = ( - 1, {")) ' (- 't, z)

lÉr\={r,r) rL y,,*M
6nAr,fg^ Ie y,,4, U;pc^í^' {rt=o -r

-?lt'rB=o ) )",*=L )t,*E,o]o=r*

r= (Y,+ (91) r'. (f+,4f- 9 ))

+(9 =-"(Y\'*o (5f :-z frr a ?' + v 4,4.

+(-h"{(h u{ wM
r=(f ,+\ " (0.6,4-4 )

I. E. S. Leonordo do Vinci, Albo de Tormes, Solornonco

r'= Éf ,+) e (-o-( , rt.l
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k 1V4' (; ,{", ttmn^l

- z e (- d,'r) : 4'Gr) =- ¿' Crñ &Fz) > o

-0.5e(-l¡o) : J'l-o.l)= -f.(-o.9lt* ¡.t-0.5) < o
to.9 e (orl) , I'h.l) = -g(o.tf* g.o.t >o

z € U,P\ ' +'(zl =- B.ze*g.z <o
. únr¡¡fi¡¿

fa,tl^ o^ t,, üln,
4¡4t' (¿ to'L^^(

(-. ,,-¿) -4. (-1, o) o (o,l) 4 (t,*)

t' + o 0 + 0

+ .v üú ilÍ¡^ ,2 t{ri
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Departamento de /l4atemátícos

n 1' V ¿D 
?u^".b 

gz 14,,^hu'^¿.A

,f at^-.I^.^. - f" ?,tD p{*$D a l.^t¡^A,-¡l"l
¡q J4" (; to 'L^ht ^) .

(-a -Er, 3, -€t cg,9) q
t (f, a)

{u o t o

+ t6"¡ar¡- A T, t¡.^velc- U I $,^..v1 fl
-,to€CP,-9)
o€(_9,h,

be (\, o\ :

l"(-lo) = -2\. (-t")i ! <o

{"(o\ = 8 2o

f"(lr) = -?\.loz* 9 1o

I. E. S. Leonordo do Vinci, Albo de Tornes, Solomonco
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Deparfamento de /üatemáficas

( w/ tauo fr*í^ d;,^í,^¿t^

(-zuqrgx') = - É.

(-zvq*4x'\. - ¡b

+6.\, "{Á,<)e

4-¿r) = {Í-..' x+-,D

Guln c* .

{

I. E. S. Leonordo do Vinci, Albo de Tormes, Solornonco
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Depaftamento de Matem áticas

\ = 2xe+ 6xa l8x + 4

brtn/,ro h ttt- t<''' :í6'^ pJiU.5*;e
S¿v.¿Íír+.

*{-*\ = 2'(-*)e+ 6.(-n)"- 48'¡-x)a 4

*t-*\ = - 2x3+ 612¡ 49x +L

+4&) b +-+(*\ -)no
Pu*+o, ,¡ol"ü¿

*'cA = 6lÍ.+aTx- tt
*"(A= ['It< +42-

6¡^/nxí^ k *ltl¡t""'o 
"

6xat47*'4('- o (t

Ct Euv 
v; It¡-f6^- .

A'- (z,ss¡

X.z

l'= o

C:6 )

--u
L

xa+ 2(- 3= o _>

, \!,
m = (a,{n¡)

v*= (1,'4¡

il = (-r,4t-r))

(¡^¿ruí^ ,¿ f{r^$ ,¿ ü^{tl¡^ó^, {"=o -)
Aa(+42=o ¿¡ *=- 4" --, T= Gd,+(-0\

.(-4,23

'[ lu^t¡-¿*.,

{'l(n\= 42'4+4L>o - w,[wit"¿

Itrl= 2-4a+6',tL- tg'4+ 4 = - 1 ¿,

{"(-i = 42.(-5)+'12<o wvúa"r"-o

fl-9\ = 2.¡rt\1+6.(-9)"- 4S. (-9) +4 = 99

{l-a\ = 2.(:r\?* 6.(-4'¡¿- ,{8.C4\ + 4 = Li -,
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o ¿ (-9, ¿)

2e (aroo)
{' lo'¡ =-4sO
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&**r).
G oo, -¿) -4- c- a, ¡¡)

+' 0 t
+ \ o"t".',o Rr"¡ ¿

¿rdem¡a
(¡4^ lq^

47. (x+ t)

4"(-r) = 42.(++r) =Q
o ¿ (-a, oa) , f "(o) . 42, (o * ¿) =@

O!Wn,¡"¿<^ '

Ce. Vd^'S- \¡aJü* ufr"l"*r' L u""*t"lt vvrllla-.b

{ en ,ou.w*^ |tt r.

'A9,f^loh¿ : Do l¡r'rg , 6 t^'^- q'o{^"tu..t¡ '

GRÁflcn

{"{*) = 42x+ 4z --

'b e (-oor -a ) '

ww iroU-taltí,^t
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' Dotu^,t 
^p .

$ ww- {t*r,rd^ y"t",",6,*t+

üv.p G-t1s !q9u1t!-tlc.]!qt !!:/t!ii,-: t!:

{*\= xt z*'

t"(,) = 4l..42-q >o

tu(-,r\= lz.¡-rt-4 >o

, Do,n fa)"|R,
S¿vrvfií*t

f{-^) = G*f- z-(-x1z= x|-z<^ ?
Pu^|n ,rrÁrllh

t'(x\ = 4x7- 4x ) f"{r) = tLxz-4.

b,"/ic^ó^ k .*Lltn-'. 
1'-- 

o -z /(= 
O

4x9-ttx--o <+ x3-X=o <-x -(*t)=o+lrxr.4

t,,(,\= tL..L-q <o -r r{Á¡,n^-o 

il;jrj*,,f d'=-"
J yy¡;!6u,ro m= (4,fi,)) f

fit)= ¿- z'-41

{r-")-Ir*l-z?AR.

wr- (4,-,t)

n,úr.¡,-.- ri, (-¿,4t4)

pfr- nr,rr^eFía- nt = (- a,-'l)

) f .-y.v'ohc-(fA*)

lro (-0,6,0,5)

r,= (9,+r9l)

f(9\= lStr , (5f---

*,, fr= t ft=t\ '

I 
t^=(8,- 1\" Q,o,o,t\,

T

t_
qr,'-(-9,+( fü = FE, '



2(,

&,,é
. ltor,oto*Cr^-.

Trldo- h,¡r.1e,,4

üsg ttlgJ! ¿ ¿t a t I < Le -U a gut ! l r: tty

4x1- 4r = 4x2. (r-,t\ .

k lt, F loü,,¡^l< lD lr-

- f'(r\=
t{ ^X^"
'u¡uur.Jfrrt^

Tolú- eL

d. W tx_t)

ftt(*\ ' ¿zxL4

'-qe (-r,-9l
u¿Gt,5)
, eGg,,) :

, ¿z.F f- q >o

-\ <o

tz- 57- q 7o

f'(-:)

f"(o) =

f"(51=

As^lol-^s l¡o

6Vflcrt
a ljyt^z (L tpu ¡uv,* +r^^16,^ poA"S,"+c- .

lD p,*Jt, k hh
t* ,Lo*- l¿ oLxr¿rt
t%^¿"1 ,- tfr^n
l^t XCF^.

?=o +Xlzrlo
x:1!i , o

A'(-rlz,o'l b.(ü,o)

C=(¡9ro)=l'1.

(- ao , -¿) -4 (-4,0) o (o,a) 4 ('t,p\

t' o + o o +
+ lqn*,,^h nt^-n, ¡q¿t;lrtL l|w &va. I ¡rfn ,\¡C .

, \u¡tÍtt¡w.
TIUL eL

(-9,EI üt (8, ,")(-,0,- 9r
)t

-ü
3

.rflt l" o O t
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Departomenfo de llafemóticas

@

buü.t^^b.
€o ,¡r¡r- &^^otr^ 1et:U"^^ta-' Do'*frn = fR- '

Fr¡^^-hn P cnk .

WY, t'=o -f.= 4 -7 7= (o¡1)

ffK:ftzo'#@2d+ 3r2+ 49r -1--o

?ryü12/,,\,tr) l*t túq ú"4tq ( fq ¡* lu, v"¿5 ¡t"''Jl'n) t *
W 0h dTl. ,e- VYk* ¿,^b^f¿,\ t;^1vrvt4-4,e- p'^- lt¡w't'**'
,rlhr/,zr,p .

' -q, +4,t?,t1
ét?. 2.41+ S,4L+ 19,4,- ol * o

ó¡? -z+9-49-1+o
¿zz. f++11+5't-1+o
e:t?, -91 + 2T -5q -1 + o

¿ t?. z-17 +i-1'+ 48^.1 - "t + o

t -n'. z.(-¡il* 3'(-q\'* ,t8 (-q\ - q+ o J h.o &lz ,tb dí"4

6" * ,p"Ll" *J.. 6,,e tz ,rtte v"ra- &<i6n ,uí'pJ."^^tÁr, *,h
y,N l- lnir, * ,*W J' ulr^vrx to^. lr- ,tp*.a;^
o Pr¿i¡,.¡. ,

uo. iíit,*" .^{r,^l-L Vw ,- k"{r,n, lat, na4 (ú ^L'&kb,"c-\. ''
, 9iw¿l,^'{.0->

{t-"¡= - r¡-*f- r(-x)"- ¿t-Gr\ + 1 =
= .t-ti-3d+4gx-q + f&\ t -F")

fu) = -zxe- sx"- i8r+1

I. E. S. Leonordo do Vinci, Albo dc Tormes, Sclononco
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$br^r¡a¡rí^ '
üAlr, t¡.uf^ ¡nt^r-,,^^t^ U i'U*Lfk*,.ó +ü/,D ,t*, Jtí-u,-l-t

&^rü^ lr.. n¡-..- hr¿rDtD .. 0 4¡ür- bdn PmeS o l¡lD rprPAAfS.

4(rt = &x(. Lxt* c t

?A( {t-"r= aGx)q+ b.(-x)"+ c -- n,x\+u"\ cf + {t*1, )

ft*\= o-xf+ bxot ¿x (

tnhrK 
ft-^) = afix)r* b(-l.)"- "k) = - Lyr-bro-. -( x)= -{'x)

. ?u¡+'? v'ú¡lA

f'k\= - 6xo- g*- l8 '

{"(*1= -47*-B
6,4;ú^ 0¿ o;r.huv.n 7' = o -? ,-

-6r'- 6r- ll--o & Xz* x + )* o.l x= ry ¡to ttflE

b^/iüá^ ec yt*-a' & ;'Jt*í'"'' ttt=o -
-42f-6=o <+ 2f+ 4--o -', *=-!r'

+(-46\= $, tl,s -) t=(- t6, ?bh\ - (o,9rn's\

. l{or-lo,'¡n-
brt"p l* W¡ú- h,o tia^¿ la;ñu,r-t 7 a r,o.^l*e- o, rY

ffi 
,tr o lzt.u,r)út) 'kn*!"^t\ Lu*- ¿4 L-*

K--e -? 4'(o)= -48 < o + {a L0a''}3t pn-)a- x€R..

, Cuntnl""t- -41¿
I tX

fu+o
, (¡^'úJet*- t6'Y'*

UN
¡. E. S. Leonordo do Vinci. Albo dc Tormes, Solomonco
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' RNt\ s

{Á^"- +e\ = ,[^i* ¡-z'/-trz-€r + t) = - 0ó

x)p f)oó

Ar5* {rnt= lÁ.- ^(-z*u-9t<z-'llx+1) = +ao

7¡-oo' x'r-P

{g

AcqJpl¡. -

lb +ir^,¿

6níftcA .

gvt Or trv,a. {rr'^,^í'^ fulü^l,'Áa- '

r'C T,TI
?' (of )

I. E. S. Leonordo do Vínci, Albo de Tormcs, Solomonca
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-L =ofrrt
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Deparfamento de l4atemóficas

.Dour^^lCo .

l-r rn,- \r"¿nó^ '^Itb"t! | b^evrw b, u''l¡4,, y* "tt'"^L"'^ 
*t'

lcr¡.orr,t",t{itL .

¡\q*o -> f,.=tL -+ Dox+d'1x€R, x*lzf .fR-{tz¡

. Rv',¿ .^pz'.

Sl tal^ k qI-L,ü* ú * k lcl p^^ ¡n ht,t-fl' dtttj
lr,L dov*.r^¡o TaAe- tp* ,[o É+" aL srh Á a. W X, t k> f."1,
41¡{ v\o ry'.- N¿
T,rrlll

C t, -t) -2 Gz,z) z (2, *)

ry'r + 1 rl +

'L ,t 6-lt- e.V L T4'&F 'L f"){^ L P'rb v"^ht^l+

ir+l*L* {t*t

67 4=o tr¡, L:¿-" ¡gL.nú,ó....

¿l?, Q,4/r)

ilo ltilf

. Lr"¿Fía¡,

fl-*\=dr.

u) f ,*¿rcrh
I. E. S. Leonordo do Vinci, Albo de Tormcs, Solononco
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Deparlamento de lllafemó ticas

= 3"*-8:8"'
(xt q)3

-2, =o ?) -zlzo -, F,o
(rs4)

'R*fio, ,w{"¡lr,

{'k)= #
+'q =

f,tx)=ffi

ft'(o). é^ a" -+ v¡ú.o,-'o

6^^¡.t^í,^ eL yJ" l¿ d,l&¡rü¿f, l"--o i
6{*L =- e Bxz*g-- o -} r^o Xo* abae;* &,
(r1¿i' q &rit-,t,o l-[¿-. 

f4*JD ¡a;{bcr^

, {pulo",q¡.-

0t^.f. te l'tv1 1o ¡-¡"r^a^^ -z* gut ¡l fu,,r1p.:tlc./zt :

(gqfl i ,*',a* q-d\",

(xluf e

lt= (o,ft4) = br-'/o)

(2, p)(o,2\G2, o)(- oo,-"\

I. E. S. Leonordo da Vinci, Albo de Tormes, Solononco
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Departamento de tüatemáficas

G ¡0,- 4 -2 (-2, L) z (2, ó)

+u t I Í
+

+ 6^^$qG U tl"* A I ¡^n* U

(t- ,,ru¡* l, {tt(tl 19 FD¡r/úüt^4' a!- far¡¡v¿,*JtL 7W ol-

(6xig) t4 ste.-cKr bstr\ro'

fr6" l"tCÉt jr q et- -f ¡¿ ( xt() (* uf'"^A e" r.ftre\
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