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PROVA D’ACCÉS A LA UNIVERSITAT 

PRUEBA DE ACCESO A LA UNIVERSIDAD 

 

CONVOCATÒRIA: JULIOL 2025 CONVOCATORIA: JULIO 2025 

ASSIGNATURA: MATEMÀTIQUES II  ASIGNATURA: MATEMÁTICAS II 

BAREMO DEL EXAMEN: Cada pregunta se puntuará hasta 2,5 puntos. 

La calificación del examen será la suma de las calificaciones de cada pregunta. 

Se permite el uso de calculadoras siempre que no sean gráficas o programables, y que no 

puedan realizar cálculos simbólicos ni almacenar texto o fórmulas en memoria. Se utilice o 

no la calculadora, los resultados analíticos, numéricos y gráficos deberán estar siempre 

debidamente justificados. 

Por cada falta de ortografía a partir de la tercera se deducirán 0,10 puntos, hasta un máximo 

de un punto. 

Por errores en la redacción, en la presentación, falta de coherencia, falta de cohesión, 

incorrección léxica e incorrección gramatical se podrá deducir un máximo de medio punto. 

La deducción máxima total es de un punto. 

 
En las respuestas se deben escribir todos los pasos del razonamiento utilizado. 

 
PREGUNTA 1: PROBABILIDAD Y ESTADÍSTICA (2,5 puntos) 

La empresa TikiTak ha realizado un estudio del comportamiento de sus usuarios y ha observado 

que las 3/5 partes de sus publicaciones reciben un “Like”. Juana es una usuaria de TikiTak. Se 

pide: 

 

1.1 (0.75 puntos) ¿Cuál es la probabilidad de que Juana no reciba ningún “Like” si ha subido 

a la plataforma TikiTak cuatro publicaciones? 

1.2 (0.75 puntos) ¿Cuál es la probabilidad de que Juana no reciba más de dos “Likes” en sus 

cuatro publicaciones? 

1.3 (1 punto) Juana desea que la probabilidad de recibir al menos un “Like” sea mayor que 

0.999. ¿Cuál es el menor número de publicaciones que ha de subir para conseguirlo? 

 

PREGUNTA 2: ÁLGEBRA (2,5 puntos) 

Responda al apartado 2.1 o al apartado 2.2 

2.1 Se dan las matrices 
2 1 1 2

,
3 2 0 1

A B
−   

= =   
− −   

 y 
3 1

3 3
C

− 
=  

− 
. 

2.1.1 (1.25 puntos) La matriz X solución de la ecuación ( ) ( )
1 1

1 2A X A B A
− −

− = . 

2.1.2 (0.5 puntos) El determinante de la matriz ( )
2

53A B . 

2.1.3 (0.75 puntos) Los valores de a y b, si existen, tales que 100 99aB bB A C+ = + . 

 

2.2 Se considera el siguiente sistema de ecuaciones lineales que dependen del parámetro real a:: 

x ay z a

ax y z a

ax y a

− − = −


− + =
 + =

 

Se pide: 

2.2.1 (1.25 puntos) Discutir el sistema de ecuaciones en función de los valores del parámetro 𝑎. 

2.2.2 (1.25 puntos) Calcular el conjunto de soluciones del sistema para aquellos valores de a 

para los que el sistema es compatible determinado. 
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PREGUNTA 3: GEOMETRÍA (2,5 puntos) 

Responda al apartado 3.1 o al apartado 3.2 

3.1 Dados los planos
1 : 2 1x y mz + + = − , donde m es un parámetro real, y  

2 : 6x z + = . 

3.1.1 (0.5 puntos) Encontrar el valor de 𝑚, si existe, para el que 
1  y 

2  son perpendiculares. 

3.1.2 (1.25 puntos) Encontrar el valor de 𝑚 para el que 
1  y 

2  forman un ángulo de 45 grados. 

3.1.3 (0.75 puntos) Calcular la ecuación paramétrica de la recta intersección de 
1  y 

2 . 

 

3.2 Dado el plano :3 2x y z + − =  y los puntos 𝑃 = (0,1,–1) y Q=(1,a,1), calcular: 

3.2.1 (1.25 puntos) Los valores del parámetro 𝑎, si existen, para los que la recta que pasa por 

𝑃 y 𝑄 está contenida en el plano 𝜋. 

3.2.2 (1.25 puntos) Para 1a = , el punto simétrico de 𝑄 respecto del plano 𝜋.  

 

 

PREGUNTA 4: ANÁLISIS (2,5 puntos) 

Responda al apartado 4.1 o al apartado 4.2 

4.1 Dada la función real de variable real 

( ) 2 1

x
f x

x
=

+
 

 se pide: 

4.1.1 (0.5 puntos) Hallar el dominio, las asíntotas y los intervalos de crecimiento y 

decrecimiento de la función 𝑓. 

4.1.2 (1.5 puntos) Calcular, si existen, los valores máximos y mínimos relativos y absolutos de 

la función 𝑓. 

4.1.3 (0.5 puntos) Representar la función f. 

 

4.2 Dadas las funciones reales de variable real ( ) 2

1
f x

x
=  y ( ) 8g x x= , se pide: 

4.2.1 (0.5 puntos) Hallar el dominio, las asíntotas y los intervalos de crecimiento y decrecimiento 

de la función 𝑓.  

4.2.2 (0.25 puntos) Dibujar las gráficas de ambas funciones. 

4.2.3 (1.75 puntos) Calcular el área del recinto delimitado por el eje de abscisas, la recta 1x =  

y las gráficas de las dos funciones 𝑦 = 𝑓(𝑥) e 𝑦 = 𝑔(𝑥).  
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Soluciones 
 

PREGUNTA 1: PROBABILIDAD Y ESTADÍSTICA (2,5 puntos) 

La empresa TikiTak ha realizado un estudio del comportamiento de sus usuarios y ha observado 

que las 3/5 partes de sus publicaciones reciben un “Like”. Juana es una usuaria de TikiTak. Se 

pide: 

1.1 (0.75 puntos) ¿Cuál es la probabilidad de que Juana no reciba ningún “Like” si ha subido a 

la plataforma TikiTak cuatro publicaciones? 

1.2 (0.75 puntos) ¿Cuál es la probabilidad de que Juana no reciba más de dos “Likes” en sus 

cuatro publicaciones? 

1.3 (1 punto) Juana desea que la probabilidad de recibir al menos un “Like” sea mayor que 0.999. 

¿Cuál es el menor número de publicaciones que ha de subir para conseguirlo? 

 

1.1 Consideramos la variable aleatoria X que cuenta el número de Like que recibe Juana en sus 

4 publicaciones. Esta variable es una binomial de parámetros n = 4 y p = 3/5 = 0.6. 

X = B(4, 0.6). Este valor de p no aparece en la tabla de la binomial. Consideramos una nueva 

variable aleatoria Y = Número de publicaciones sin Like de un grupo de 4. Los parámetros de 

esta binomial son n = 4 y p = 2/5 = 0.4. 

Nos piden calcular ( ) ( )0 4P X P Y= = = . Miramos en la tabla adjunta y tenemos: 

( ) ( ) ( ) ( )0 4 4 3 1 0.9744 0.0256P X P Y P X P Y= = = =  −  = − =  

 

 
 

1.2 Nos piden calcular ( ) ( )2 2P X P Y =  . 

 

( ) ( ) ( )2 2 1 1 1 0.4752 0.5248P X P Y P Y =  = −  = − =  

 

 
 

1.3 Desea que ( ) ( )1 0.999 1 0.999P X P Y n  →  −  . Si buscamos en la tabla este valor. 
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Se cumple a partir de n = 8. El menor número de publicaciones que ha de subir para 

conseguirlo es de 8. 
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PREGUNTA 2: ÁLGEBRA (2,5 puntos) 

Responda al apartado 2.1 o al apartado 2.2 

2.1 Se dan las matrices 
2 1 1 2

,
3 2 0 1

A B
−   

= =   
− −   

 y 
3 1

3 3
C

− 
=  

− 
. 

2.1.1 (1.25 puntos) La matriz X solución de la ecuación ( ) ( )
1 1

1 2A X A B A
− −

− = . 

2.1.2 (0.5 puntos) El determinante de la matriz ( )
2

53A B . 

2.1.3 (0.75 puntos) Los valores de a y b, si existen, tales que 100 99aB bB A C+ = + . 

 

2.1.1 Resolvemos la ecuación matricial ( ) ( )
1 1

1 2A X A B A
− −

− = . Multiplicamos por 1A X−  a 

ambos lados de la igualdad. 

 

( ) ( ) ( )( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( )

1 1 1 1
1 2 1 1 1 2

1 1
1 2 2 1 2 2

2 1 2 1 1 1 2 1 2 1

2
2 1 1 2 1 2 2 1 1 2 2 2 1

3 2 0 1 0 1 3 2 0 1 3 2

A X A B A A X A X A X A B A

I A XA B A I B A A XA B A B A

B A A XA B AA A XAA B A X AB AA X

X AB

− − − −
− − − −

− −
− −

− − − − − −

=  = 

 =  = 

 =  =  =  = 

− − − −        
 = = = =        

− − − − −        

 

 

La matriz X solución de la ecuación es 
2 1

3 2
X

− 
=  

− 
. 

 

2.1.2 Aplicamos las propiedades de los determinantes para calcular el determinante pedido. 

 

( ) ( ) ( )

( )( )

5
222 2 55 5 2 5

5 2 5

2
5

 es una matriz 2 2
3 3 3 9 ...

3 3

2 1 1 2
4 3 1, 1

3 2 0 1

... 9·1 · 1 81

A B
A B A B A B A B

A B A B

A B

  
= = = = = 

=  

−
= = − = = = −

− −

= − =

 

 

2.1.3 Calculamos las primeras potencias de la matriz B en busca de una regularidad. 

 

( ) ( )

2

2

50 49
100 2·50 2 50 99 98 2

1 2 1 2 1 2 1 2 2 1 0

0 1 0 1 0 1 0 1 0 1

·

B B I

B B B I I B B B B B I B B

−        
=  = = = =        

− − −        

= = = = = = = =
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Utilizamos el resultado obtenido en la igualdad planteada. 

 
100 99

1 0 1 2 2 1 3 1

0 1 0 1 3 2 3 3

0 2 1 0 2 1 0

0 0 0 1 0 0 1

1
0 1

2 0 0 1
0 1

1

aB bB A C aI bB A C

a b

a b b a b b

a b a b

a b
a

b b a
a

a b

+ = +  + = + 

− −       
 + = +        

− − −       

+         
 + =  =          

− −         

+ =
+ = 

 = → =   = 
− = − =



 

 

La igualdad se cumple para 1a =  y 0b = . 
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2.2 Se considera el siguiente sistema de ecuaciones lineales que dependen del parámetro real a:: 

x ay z a

ax y z a

ax y a

− − = −


− + =
 + =

 

Se pide: 

2.2.1 (1.25 puntos) Discutir el sistema de ecuaciones en función de los valores del parámetro 𝑎. 

2.2.2 (1.25 puntos) Calcular el conjunto de soluciones del sistema para aquellos valores de a 

para los que el sistema es compatible determinado. 

 

2.2.1 La matriz de coeficientes del sistema es 

1 1

1 1

1 0

a

A a

a

− − 
 

= − 
 
 

 y la matriz ampliada es 

1 1

/ 1 1

1 0

a a

A B a a

a a

− − − 
 

= − 
 
 

. 

Averiguamos cuando se anula el determinante de A. 
 

( ) ( )( )

( )

2 2

2

2

1 1

1 1 0 0 1 2 1

1 0

2 2 4 1 1 2 0
0 2 1 0 1

2 1 2

a

A a a a a a a

a

A a a a

− −

= − = − − − − − = − − −

 − − − − 
=  − − − =  = = = −

− −

 

 

Surgen dos situaciones diferentes que estudiamos por separado. 
 

CASO 1. 1a  −  

En este caso el determinante de A es no nulo y el rango de A es 3, al igual que el rango de 

A/B y el número de incógnitas (3). El sistema es compatible determinado (una única 

solución) 
 

CASO 2. 1a = −  

En este caso el determinante de A es nulo y el rango de A no es 3. 

La matriz ampliada queda 

1 1 1 1

/ 1 1 1 1

1 1 0 1

A B

− 
 

= − − − 
 − − 

. Convertimos este sistema en otro 

triangular equivalente más sencillo de estudiar. 
 

2ª 1ª
1 1 1 1

1 1 1 1
/ 1 1 1 1

1 1 1 1
1 1 0 1

0 0 0 0 2ª

Fila Fila

A B

Nueva Fila

+ 
−   

− − −  
= − − −     −

  − −   →
 
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3ª 1ª
1 1 1 1

1 1 0 1
0 0 0 0

1 1 1 1
0 2 1 0

0 2 1 0 3ª

Fila Fila

Nueva Fila

+ 
−  

− −   
    −

   −  − →
 

 

 

 

/

1 1 1 1

3ª 2ª 0 2 1 0

0 0 0 0

A B

A

Fila Fila

 
 −
 

   − 
 
 
 

 

 

El rango de A es 2 igual que el de A/B, pero menor que el número de incógnitas (3). El 

sistema es compatible indeterminado (infinitas soluciones). 

 

2.2.2 Para 1a  −  el sistema es compatible determinado. Resolvemos el sistema. 

 
 

( )

( )
( )

( )

2 22 2

2 2

2
2 2

22

1
1 2 2

2 2 2 2

1
2 1

2 1 0

x ay z a x ay z a
x a a ax z a

ax y z a ax y z a
ax a ax z a

ax y a y a ax

a x z a ax a a x z a
a x a ax a a

ax z a z a ax

a a a
a a x a a x

aa a

− − = − − − = − 
− − − = −  

− + =  − + =    
− + + = + = = − 

 + − = − − + − = − 
   + − + = −  

+ = = − 

 −  +
 + + = +   = 

+ +  

( )

( )
2

2 2

2 2

1

2 1 11

1 1 1

2 2 2 2
2 2

1 1 1

a a a

a aa

a a a a a
y a a

a a a

a a a a a
z a a

a a a

+
= = 

+ + ++

 + −
= − = =

+ + +
 

+ −
= − = = + + +

 

 

Para 1a  −  la solución del sistema es 
1

a
x y

a
= =

+
, 

2

1

a
z

a
=

+
. 
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PREGUNTA 3: GEOMETRÍA (2,5 puntos) 

Responda al apartado 3.1 o al apartado 3.2 

3.1 Dados los planos
1 : 2 1x y mz + + = − , donde m es un parámetro real, y 

2 : 6x z + = . 

3.1.1 (0.5 puntos) Encontrar el valor de 𝑚, si existe, para el que 
1  y 

2  son perpendiculares. 

3.1.2 (1.25 puntos) Encontrar el valor de 𝑚 para el que 
1  y 

2  forman un ángulo de 45 grados. 

3.1.3 (0.75 puntos) Calcular la ecuación paramétrica de la recta intersección de 
1  y 

2 . 

 

3.1.1 Para que dos planos sean perpendiculares deben serlo sus respectivos vectores normales. 
 

( )

( ) ( )( )

1 1

2 2

1 2 1 2 1 2

: 2 1 1,2,

: 6 1,0,1 1,2, 1,0,1 0 1 0 0 1

· 0

x y mz n m

x z n m m m

n n n n





 

+ + = − → =


+ = → =  =  + + =  = −


⊥ → ⊥ → = 

 

 

Para 1m = −  los planos 
1  y 

2  son perpendiculares. 

 
3.1.2 Si el ángulo entre los dos planos es de 45º el ángulo entre sus vectores normales también 

es de 45º, 

 
 

Utilizamos el producto escalar. 
 

( )

( )

( ) ( )

( )

( )
( ) ( )

( )

( )

1

2

1 2 1 2
2 2 2 2 2 2

1 2

1 2

1 2

2

2

2 2 2

22 2 2

1,2,

1,0,1

1,2, · 1,0,1
, 45º , 45º cos 45º

1 2 · 1 0 1
·

cos ,
·

21 1 12
1 5 1

2 25 2 5 5

5 1 5 1 2 4 2

n m

n

m
n n

m
n n

n n
n n

m m m
m m

m m m

m m m m m m

 

=

=

= → =  = 

+ + + +


= 


+ + +
 =  =  =  + = + 

+ + +

 + = +  + = + +  =  2m =

 

 

Para 2m =  los planos forman un ángulo de 45º. 
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3.1.3. Hallamos la ecuación de la recta intersección de los dos planos. 

 

( )

( )

1

2

2 1: 2 1
6 2 1 2 1 7

: 6 6

6

7 1 7 1
2 7 1 : ;

2 2 2 2

x y mzx y mz
z y mz y m z

x z x z

x

m m
y m z y z r y

z







 



+ + = − + + = −  
  − + + = −  + − = −  

+ = = −  

= −


− − − −
 = − + −  = +  = + 


=

 

 

La ecuación paramétrica de la recta intersección de 
1  y 

2  es 

6

7 1
: ;

2 2

x

m
r y

z



 



= −


− −
= + 


=

. 
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3.2 Dado el plano :3 2x y z + − =  y los puntos 𝑃 = (0,1,–1) y Q=(1,a,1), calcular: 

3.2.1 (1.25 puntos) Los valores del parámetro 𝑎, si existen, para los que la recta que pasa por 𝑃 

y 𝑄 está contenida en el plano 𝜋. 

3.2.2 (1.25 puntos) Para 1a = , el punto simétrico de 𝑄 respecto del plano 𝜋.  

 

3.2.1 Para que la recta que pasa por P y Q esté contenida en el plano basta con que los puntos 

estén en el plano. 

( )

( )

( )
: 3 2

3·0 1 1 2 1 1 2
0,1, –1 0

03·1 1 2
1, ,1

x y z

P a
aa

Q a







+ − =
+ − − =  + = 

=    =  
=+ − =  

= 




 

 

Para 0a =  la recta que pasa por P y Q está contenida en el plano. 

 

3.2.2. Para 1a =  el punto Q tiene coordenadas ( )1,1,1Q . 

Tenemos que hallar el punto Q´ simétrico de Q respecto del plano 𝜋. 

Hallamos la recta r perpendicular al plano 𝛑 que pasa por el punto Q. Luego hallamos el punto 

C de corte de recta r y el plano. Por último, determinamos el punto Q ´ simétrico de Q respecto 

del plano 𝛑. 

 
Hallamos la ecuación de la recta r. Como es perpendicular al plano su vector director es el 

vector normal del plano :3 2x y z + − = . 

( )

( )

1 3
1,1,1

1
3,1, 1

1r

x
Q r

r y
v n

z







= +
  

  = + 
= = −   = −

 

 

Hallo el punto C de corte de la recta r y el plano resolviendo el sistema formado por las 

ecuaciones de recta y plano. 
 

( ) ( )
1 3

3 1 3 1 1 2 3 9 1 1 2
1

: 3 2

1

x y

x

r

z

y

z


    











= + 
 + + + − − =  + + + − + =  

 = +


+ − =

 
= − 

 

1 8
1 3

11 11

1 1 10 8 10 12
11 1 1 , ,

11 11 11 11 11 11

1 12
1

11 11

x

y C

z

 

−
= + =


−   

 = −  =  = − =   
 


= + =


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Las coordenadas del punto simétrico Q´ las hallamos sumando al punto C el vector QC . 

 

( )
( )

8 10 12
, , 8 10 12 3 1 1

11 11 11 , , 1,1,1 , ,
11 11 11 11 11 11

1,1,1

8 10 12 3 1 1 5 9 13
´ , , , , , ,

11 11 11 11 11 11 11 11 11

C
QC

Q

Q C QC

 
− −     

 = − =     
   



− −     
= + = + =     

     

 

 

El punto simétrico de Q respecto del plano π es 
5 9 13

´ , ,
11 11 11

Q
 
 
 

. 
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PREGUNTA 4: ANÁLISIS (2,5 puntos) 

Responda al apartado 4.1 o al apartado 4.2 

4.1 Dada la función real de variable real 

( ) 2 1

x
f x

x
=

+
 

 se pide: 

4.1.1 (0.5 puntos) Hallar el dominio, las asíntotas y los intervalos de crecimiento y decrecimiento 

de la función 𝑓. 

4.1.2 (1.5 puntos) Calcular, si existen, los valores máximos y mínimos relativos y absolutos de 

la función 𝑓. 

4.1.3 (0.5 puntos) Representar la función f. 

 

4.1.1 Es una función racional y su dominio son todos los números reales menos los que anulan 

su denominador. 

( ) 2 2

2
1 0

1
11 Noexiste

x
f x x x x

x
=  +  −=  = − =

+
=  

Su denominador nunca se anula y el dominio de la función es . 

 

Asíntotas verticales. x a=  

No existen, pues el dominio lo forman todos los números reales. 

 

Asíntota horizontal. y b=  

( ) 2 2

1 1
lim lim lim lim 0

1x x x x

x x
b f x

x x x→+ → →+ →+
= = = = = =

+ +
 

La recta 0y =  es asíntota horizontal de la función. 

 

Asíntota oblicua. y mx n= +  

Al tener asíntota horizontal la función no tiene asíntota oblicua. 

 

Buscamos los puntos críticos de la función. 
 

( ) ( )
( )

( ) ( ) ( )

( )
( )

2 2 2 2

2 2 22 2 2 2

2
2 2

2
2

1 1 ·2 1 2 1
´

1 1 1 1

1
´ 0 0 1 0 1 1 1

1

x x xx x x x
f x f x

x x x x

x
f x x x x

x

+ − + − −
=  = = =

+ + + +

−
=  =  − =  =  = = 

+

 

 

Estudiamos el signo de la derivada antes, entre y después de 1x = −  y 1x = . 
 

• En el intervalo ( ), 1− −  tomamos 2x = −  y la derivada vale 

( )
( )

( )( )

2

2
2

1 2 3
´ 2 0

252 1

f
− − −

− = = 

− +

. La función decrece en ( ), 1− − . 

• En el intervalo ( )1,1−  tomamos 0x =  y la derivada vale ( )
( )

2

2
2

1 0
´ 0 1 0

0 1
f

−
= = 

+
. La 

función crece en ( )1,1− . 
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• En el intervalo ( )1,+  tomamos 2x =  y la derivada vale ( )
( )

2

2
2

1 2 3
´ 2 0

252 1
f

− −
= = 

+
. 

La función decrece en ( )1,+ . 

 

La función decrece en ( ) ( ), 1 1,− −  +  y crece en ( )1,1− . 

 

4.1.2. Por el estudio anterior sabemos que la evolución de la función es el que describe el 

esquema siguiente. 

 

 
 

La función presenta un mínimo relativo en 1x = −  y un máximo relativo en 1x = . 

Para 1x = −  la función vale ( )
( )

2

1 1
1

21 1
f

− −
− = =

− +
. El mínimo relativo tiene coordenadas 

(–1, –1/2). 

Para 1x =  la función vale ( ) 2

1 1
1

1 1 2
f = =

+
. El máximo relativo tiene coordenadas (1, 1/2). 

 

Para decidir si son máximos y mínimos absolutos calculamos el límite de la función en +∞ y 

–∞. Lo hemos calculado en el apartado anterior y los límites valen 0. 

El máximo absoluto de la función es 
1

2
 y el mínimo absoluto de la función es 

1

2

−
. 

 

4.1.3. Con toda la información obtenida y una pequeña tabla de valores dibujamos la gráfica de 

la función. 

( ) 2 1

7 0.14

3 0.3

1 0.5

0 0

1 0.5

3 0.3

7 0.14

x
x f x

x
=

+

− −

− −

− −  
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4.2 Dadas las funciones reales de variable real ( ) 2

1
f x

x
=  y ( ) 8g x x= , se pide: 

4.2.1 (0.5 puntos) Hallar el dominio, las asíntotas y los intervalos de crecimiento y decrecimiento 

de la función 𝑓.  

4.2.2 (0.25 puntos) Dibujar las gráficas de ambas funciones. 

4.2.3 (1.75 puntos) Calcular el área del recinto delimitado por el eje de abscisas, la recta 1x =  y 

las gráficas de las dos funciones 𝑦 = 𝑓(𝑥) e 𝑦 = 𝑔(𝑥).  

 

4.2.1 La función f(x) es una función racional y su dominio son todos los números reales menos 

los que anulan su denominador. 

( ) 2

2

1
0 0f x x x

x
=  =  =  

El dominio de la función f(x) es  0− . 

 

Asíntotas verticales. x a=  

¿ 0x =  es asíntota vertical? 

( )
0 2 20

1 1
lim lim

0x x
f

x
x

→ →
= = = +  

0x =  es asíntota vertical. 

 

Asíntota horizontal. y b=  

( ) 2

1 1
lim lim 0
x x

b f x
x→+ →

= = = =
+

 

La recta 0y =  es asíntota horizontal de la función. 

 

Asíntota oblicua. y mx n= +  

Al tener asíntota horizontal la función no tiene asíntota oblicua. 

 

Buscamos los puntos críticos de la función. 
 

( ) ( )
( )2

2 4 4 3

0· 1·21 2 2
´

x x x
f x f x

x x x x

− − −
=  = = =  

 

Esta expresión de la derivada no se anula. Estudiamos el signo de la derivada antes y después 

de 0x =  (valor excluido del dominio). 
 

• En el intervalo ( ),0−  tomamos 2x = −  y la derivada vale ( )
( )

3

2 1
´ 2 0

42
f

−
− = = 

−
. 

La función crece en ( ),0− . 

• En el intervalo ( )0,+  tomamos 2x =  y la derivada vale ( ) 3

2 1
´ 2 0

2 4
f

− −
= =  . La 

función decrece en ( )0,+ . 

 

La función crece en ( ),0−  y decrece en ( )0,+ . 

 

4.2.2. Hacemos una tabla de valores de cada función y dibujamos sus gráficas respectivas. 
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( )

( )

2

2 0.25
8

1 1
0.5 4

0.5 4
1 8

0.

1

5 4

1 1

2 0.25

x f x

x g x x

x

−
=

=

−

−
 

 

 
 

4.2.3. Dado que tenemos las gráficas de ambas funciones dibujamos el recinto del cual 

queremos hallar el área. 
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Averiguamos cuando las gráficas de las dos funciones se cortan. 
 

( ) ( ) 3 3
3

2

1 1 1 1
8 8 1

8 8 2
f x f x x x x x

x
=  =  =  =  = =  

 

El área del recinto es el valor de la integral definida entre 0.5 y 1 de ( ) ( )g x f x− . 

( ) ( )
1 11 1

1 1
2 2 2

20.5 0.5
0.5 0.50.5

2 2

1 1
8 8 4 4

1

1 1
4·1 4·0.5 4 1 1 2 2

1 0.5

x
g x f x dx x dx x x dx x x

x x

−
−    

− = − = − = − = + =   −   

   
= + − + = + − − =   
   



 

 

 

El área del recinto delimitado por el eje de abscisas, la recta 1x =  y las gráficas de las dos 

funciones 𝑦 = 𝑓(𝑥) e 𝑦 = 𝑔(𝑥) tiene un valor de 2 unidades cuadradas. 
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