
Pruebas de Acceso a Enseñanzas Universitarias Oficiales de Grado.

Bachillerato L. O. E.

Materia: MATEMÁTICAS II
Instrucciones: El alumno deberá contestar a una de las dos opciones propuestas A o B.

Los ejercicios deben redactarse con claridad, detalladamente y razonando las respuestas.

Puedes utilizar cualquier tipo de calculadora. Cada ejercicio completo puntúa 2,5 puntos.

PROPUESTA A

1A. a) Enuncia el Teorema de Bolzano. (0,5 puntos)
b) Razona que las gráficas de las funciones f(x) = 3x5 − 10x4 + 10x3 + 3 y g(x) = ex se cortan en

algún punto con coordenada de abscisa entre -1 y 0. (1 punto)
c) Calcula los puntos de inflexión de f(x). (1 punto)

2A. Calcula el valor del parámetro a ∈ R, a > 0, para que el valor (en unidades de superficie) del área
de la región determinada por la parábola f(x) = −x2 + a2 y el eje de abscisas, coincida con la pendiente
de la recta tangente a la gráfica de f(x) en el punto de abscisa x = −a. (2,5 puntos)

3A. a) Encuentra dos matrices A, B cuadradas de orden 2 que cumplan:

Su suma es la matriz identidad de orden 2.

Al restar a la matriz A la matriz B se obtiene la traspuesta de la matriz
(

1 2
3 4

)
(1,5 puntos)

b) Si M es una matriz cuadrada de orden 2 tal que |M | = 7, razona cuál es el valor de los determinantes
|M2| y |2M |. (1 punto)

4A. a) Estudia la posición relativa del plano π ≡ x− y − z = a y la recta

r ≡
{

2x + y + az = 0
x− 2y = 0

en función del parámetro a ∈ R. (1,25 puntos)
b) Calcula la distancia entre π y r para cada valor de a ∈ R. (1,25 puntos)

(sigue a la vuelta)

www.yo
qu

ier
oa

pro
ba

r.e
s

cipri
Junio 2013



llrnnio ?ol3

Png".'\" L

Sioeno "- \o, ^x\<,,.ur 
:l*\ ;*["",^\" (=,5§(<\ # ttSI(») , **o'..", 3c e [a'b)

UYle* {(') - o

b ) c^ríf, ^,,*u, 
\^ \"^'iJ^ >1

L(r) : fG\ - Vtr\ = 3 x5-Aox\+'lo ¡f+ 3'e

L^ f* '". 
i Jt.. h(^\ t""[t "' '

h .er1 co*l'nn^'--' Qn Ft'o] rÓ* f§ u) tuJi'.^^^ t^ [{ r?o' 5<r §uv,r^ \n'

u\^\ [-^.'.Jx 1o\i"1"'it,. 5"'^^ exFoY\<YrOJ'

\.G¿) = 3(+) 5- lo(-1)\+to(-rf +3 - e t= 
-z()- 3 tu

h(o) - 3'os-4o'c¡\-+\o'o"*3 - Qo : z 26

Ay\i."^L "\ teorrwrq ],= B"\z^-,, ác e (--t,o) I t [(t) 
1o ' 

A" ut

{(.1 -¿(c\ =o :) ft.l='g(') ta4 \""', c vl u\y'J' l" t"'\t J"+53'

c ) {' (x\= \5r\- korP +3o xa

{,,(x\ = 60 f- rzox"+ 6o x= 60* (*- z* + l)

[. (A': "', t :l ;,:' :: -Y = o1:, fi*I ii§":fi:'t
§t"(, )= -{80xt-z\ox + 6 Ó

du'(o) = €o + " J:,
§,,'( l) - O

Li*^o

f 7o

-xt-{ at =o :) x - + ttr - i-a
(x)

:) §c"t > o a-.^ (- . ,n)

www.yo
qu

ier
oa

pro
ba

r.e
s



4"" 4

; [n(-,."+a"\ J* - 4+r*1" = -+rai-t- : - -d 
)=J-a +a-\dx:'7-re'.J^.- t \ e

--*+ai {*f=ry
?"" Ji.*.

{'(*) = - zx

{'(-a) =23'
5o\^..i'1 f o=-[-t -4 -) qf - 6a =o:) za(zú-3):o :) a= lrÉ

='L'd -/ rs ' \ L
3 

-----=-11

R, h"*",b=y \ \
@rs",^* \*, *A'rcv A: (1^' "jl ? $= (?:. 

t;l
\a.,, ?¿.u 

J

A+B=[tn^*'^ 
Qnz]t^'\ 

=(':) I
f *., +b,n 8..4 t,. ,} \" t ) L :)

A-B = (,"^.-f'^ :":-';)= l: ll= t: i) ]
\é.^-t.n ez.

[a.^ +tnn -- r- tt] ttl+ [s] : z^nn : : -: 
a'n = !

\".], ;;;: = " [¿] s'^s\i\^r*o' e." crJ' t'11 : o

\.-., -1., = " L3) [zl+[e I : 'La"--3 :) í.._-'2'

[:.-Ul.={ [q] 5.*5\i!",1*.o-, €vr' [z]' bn.:-Z

l:;.1 ,=o,::i :ii::,'":T".lll;'='
I::: -t; =.=', 

,]¿ 
rqr+ Lsl' 147'= b -) a"-- z
5..^s\.\*i *ur e\ Lkl ' b .. = - 7

s B=t1 ':)1""\",h,F(:

m=\ilt't\= lFltlM\=f=B

Éf:rlrr\=.r4=B

,:\

rl

www.yo
qu

ier
oa

pro
ba

r.e
s



§r

,iI.

I

,I.

Ñ(\

\"*

qn0

rrYv\

q r\0

ff^

nre

.*

\n,

\*

J^

Cor

?\

@ a) Sr J g^LJ c üt Jo, J.\ v.clu. no,.a,t¡\ t\ il"*o.ü .\,..\o'

=\* \^ \{t^ .'n*\o , \.^ '€J^ } '\ 1\"'o' 1": Y"-:\-t' " 
\: 

I§^ '}/
e^ e\ y\.*o. E^ "-r\" úH''^o coJo, \^§;^ ad- J"1' 

(v\ Gv'nt¡n

CIr no Rr c<ro .\ ?^L.[' -t^\o,^, L ntJ^ ü t\ y\o*" §'t co'\a'n eta uvt

" X = ?l:) ".2Y+Y 
+ AZ =o €.IY+ AZ = Q :) Z '-Ll :)

:ld.=(z,rs,É)
, f-rL= (ó, -' , -l )

. ñ;'T.- = (á ,-!,-t)'(2'r'-ál =z-1 + e = r+ ?

ñ-.'i.=o:-) A=-b
.si e=-5 á .={r=-;i';:;i'}"«(o,oo) er ¿'Jr

Lz =-b\

.'^ \^ ec't"aiil^ l,"\ 9\n'" : 0- o-tl'!,' R É T-

--) r q aL 5" to'f"n o^ u 1't*"''ü

:) r S TL t"^ 3*+\* 
--

lrrsc^^sión:j*-

a+-5
3=-5

Si

5i

;J;* (rA u,. 

""^t
*-y-Z=-5:)tL=X-)

\o^o-o + t\

Ia.tR-ij4b)

5 -o
t
I

=ry\^l3l

+

5
\r

_Z

J(n,-r'

¿l+G¿\'+ erl'

www.yo
qu

ier
oa

pro
ba

r.e
s



Pruebas de Acceso a Enseñanzas Universitarias Oficiales de Grado.

Bachillerato L. O. E.

Materia: MATEMÁTICAS II

PROPUESTA B

1B. a) Calcula los valores de los parámetros a, b ∈ R para que la función

f(x) =
ax2 + bx

x + 1

tenga como aśıntota oblicua la recta y = 2x + 3. (1,5 puntos)
b) Para los valores encontrados, escribe la ecuación de la recta tangente a la gráfica de f(x) en el

punto de abscisas x = 0. (1 punto)

2B. Calcula las siguientes integrales:
∫

2 senx cos x

1 + sen2x
dx,

∫
x2 + x− 4
x3 − 4x

dx (1,25 puntos por integral)

3B. a) Sabiendo que

|A| =
∣∣∣∣∣∣

1 1 1
a b c
a2 b2 c2

∣∣∣∣∣∣
= 2

donde a, b, c ∈ R, calcula los determinantes
∣∣∣∣∣∣

a− 1 b− 1 c− 1
a2 − 1 b2 − 1 c2 − 1

5 5 5

∣∣∣∣∣∣
y

∣∣∣∣∣∣

(a + 1)2 (b + 1)2 (c + 1)2

a b c
a2 b2 c2

∣∣∣∣∣∣

indicando las propiedades que usas en cada caso para justificar tu respuesta. (2 puntos)
b) Razona que, puesto que |A| = 2, los parámetros a, b y c deben ser distintos entre śı (no puede

haber dos iguales). (0,5 puntos)

4B. a) Estudia la posición relativa de las rectas

r ≡
{

x + y − z = 1
2x + y − 2z = 1

y s ≡
{

x− z = 0
x + 2y − z = 12

(1,25 puntos)

b) Calcula la distancia entre las rectas r y s. (1,25 puntos)
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