I.E.S. “CASTELAR” BADAJOZ

PRUEBA DE ACCESO (LOGSE)

UNIVERSIDAD DE LA RIOJA

SEPTIEMBRE — 2008

(RESUELTOS por Antonio Menguiano)

MATEMATICAS Il Tiempo maximo: 1 horas W3ninutos

El alumno contestara a los ejercicios de una dddagropuestas (A o B) que se

le ofrecen. Nunca debera contestar a ejerciciamdepropuesta y a ejercicios distintos
de la otra. Es necesario justificar las respuestas.
Se permite el uso de calculadoras cientificas giempe no sean programables ni grafi-
cas ni calculen integrales. Si algun alumno esrengido con una calculadora no auto-
rizada, podra ser expulsado del examen; en todm sasle retirara la calculadora sin
gue tenga derecho a que le proporcionen otra.

PROPUESTA A

2x+3y—-5z-21=0
X+y-z-8=0
calculad sus ecuaciones en forma paramétricagorea continua.

1°) Sea la rectaz{ . Buscad un punto y un vector direccional de r, y

Parametrizando una de las incognitas, por ejemplb, resulta:

r {2x+3y=21+5/] _ 2x+3y=21+5)

- = y=5+44 ;;
X+y=8+A4 —-2Xx-2y=-16-24 B—
Xx=8+A-y=8+A-5-41=3-31=x

x=3-31
Una expresion de r en forma de paramétricas esiy=5+4A4.

3 -5
Una expreS|on de r en ecuaciones continuas E':z:(—g' ===

JE—

Un punto y un vector direccional dersefs 5 0 y v =(-3 4, 1).
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2°) Dada la funciénf(x)=ax® +bx+c, determinad a, b y ¢ para que se cumpla que
f0)=f(-1)=1y [ f(x)-dx=2.

f(0)=1 = c=1

Il
o
~—
=

f(-1)=1= a-(-1*+b-(-1)+1=1;; a-b

0 0
£f(x)-dx=2 = :[l(ax2+bx+])-dx=[?+7+x _

=—(—9+9—1j=9—9+1=2 :: 2a-3+6=12 ;; 22a-3=6 (2
3 2 3 2
Resolviendo el sistema formado por las ecuacidheg (2):

= b=-6 ;; a-b=0;; a=b;; a=-6

a-b=0 2a-2b=0
2a-3b=6| -2a+3b=-6
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3°) Sea A una matriz 2 x 2 no nula. ¢Puede oayugrA - A sea la matriz nula? Dad un
ejemplo o mostrad que no es posible.

Sea la matrizga SJ .

c

a’+bc=0
a by (a b a’+bc ab+bd 00 ac+dc=0
A- A= . = = = =
c d c d ac+dc bc+d? 00 ab+bd=0
bc+d?=0
a’+bc=0
da+d)=0| - ¢=0 = a=d=0 = bOR, (b#0)

bla+d)=0[ -~ b=0 = a=d=0 = cOR, (c#0)
bc+d*=0

En efecto: puede ocurrir que A - A sea la matria no siendo A nula.

Dos ejemplos:
[o 1] (0 1} (o 1] [0 oj
1° 5, A= = A. A= . —
00 0 0) (0O 0 0
o= 2l o) (5o lo o
2 - A= = A-A= . =
10 1 0) (10 00
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4°) Hallad la distancia entre el punto P(1, -1yJ1gl plano que pasa por los puntos
A0, 1 1), B(1 0,1) y c(1, 1 0).

Para determinar la ecuaciéon general del plammue pasa por los puntos A, By C
determinamos dos de los vectores que determinan:

—_—

u=AB=B-A=(1 0 1-(0 1 1)=(1 -1 0)

v=AC=C-A=(110)-(0,11)=(% 0 -1

Considerando, por ejemplo, el punto A, la ecuag@émeral den es la siguiente:
X y-1 z-1

H(A; u, V)z 1 -1 0 |=0;; x+(z-2)+(y-1)=0 = m=x+y+z-2=0
1 0 -1

La distancia del punt®,(x,, y,) al plano genéricar = Ax+By+Cz+D =0 vie-
| Ax, + By, +Cz +D|
JA*+B?+CE

ne dada por la formulat(P,, 77)=

Aplicando la formula al plana=x+y+z-2=0 Yy al punto P(1, -1, 1):

d(P 7T)_|1.1+1.(_1)+1.1_2|‘|1_1+1_2|_|_1|‘ 1 —\/éunidades=d(P 1)
| VI 422+ 1 Vi+1+1 3 3 3 '
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59 Buscad una funcion, que llamamos f(x), que pasel punto P(1, 3) y cuya deriva-
da sea la funciéri'(x)= xLx. Calculad el dominio de f(x) Y Iml f(x).

dx
UZLXHdUZY X ex® dx
f(x)=jf'(x)-dx:j XLx-dx = 2 = f(x):Lx-7—.[7-?:
X-dx=dv - v=—
2
2 2 2 2
=X Lx—lj- xdx =2 . Lx—1 -X—+C:X—(2Lx—1)+C= f(x)
2 2 2 2 2 4

Teniendo en cuenta que la funcion pasa por ebgefit, 3):

2
f{1)=3 = 1;(2L1—1)+C:3 : %(2-0—1)+C:3 g —:11+c=3 5 —1+4C=12 3

2
4C=13;;C:%3 = f(x):XT(ZLx—l)+1Tf;; f(x)zi[xz(ZLx—l)+13]

La funcién existe cuando sea real el valorLae o sea: D(f)= (0, +).

lim _lim (17, _ 17, _ _1 _
R E {Z[x (2Lx 1)+13]}_Z[°° 2Le-1)+1g=2fo o +1g= 4o
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PROPUESTA B

2x+3y—-5z-21=0
X+y-z-8=0
calculad sus ecuaciones en forma paramétricagorea continua.

1°) Sea la rectas{ . Buscad un punto y un vector direccional de r, y

2°) Dada la funcionf(x)=ax? +bx+c, determinad a, b y ¢ para que se cumpla que
0

f0)=f(-1)=1y [ f(x) dx=2.
-1

3°) Sea A una matriz 2 x 2 no nula. ¢Puede oayugrA - A sea la matriz nula? Dad un
ejemplo o mostrad que no es posible.

(RESUELTOS EN LA PROPUESTA A)

49) Seaf(x)=x*e™. Calculad su dominio, sus intervalos de crecinsigntlecrecimien-
li o L e
"™ ¢(x). Dibujad una grafica
(0]

—_ =

to, y sus puntos de inflexion. Ca|CU|&)l(.Clml f(x) y
- 400

de la funcion que refleje los datos obtenidos.

3

f(x)=x*e*=> = e*20, OxOR = D(f)=R

X

e
2 _ 3 2(n _
f-(x):3xze—x+xs_(_])_e—x:3xze—x_xse—x:3X : X" _X (3X X):f'(x)
e e
2 —_—
f'(x)=0= = (2e X)=O ;o x2(3-x)=0 = x,=x,=0;; x,=3

x<3 - f'(x)>0 = Creciente
e*>0, IxOR = Para =
x>3 - f'(x)<0 = Decrecien¢

Creciente=> (—oo, 3) ;; Decrecient = (3, +00)

Para que una funcién tenga un punto de inflexgoandicion necesaria que se
anule su segunda derivada:

£(x) = (6x—3x2)e(X :)£3x2 - x3)eX _ 6x—3xze—x3x2 +x3 _ x3 —6€><X2 +6X _ ><(x2 —e?x+6): £(x)
e

_6++/36-24 6412 _
2 2

f(0) = x(x2—6x+6):O ;0 %, =0;; x*=-6x+6=0;; x




=6122\/§=31\/§ = x2:3+\/§ ;; x3=3—\/§.

La condicion anterior, que es necesaria, no esisoife; para que exista un punto
de inflexion es necesario que no se anule la @idervada para los valores que anulan
la segunda:

iy (B2 —12x+6)e” = (x* —6x2 +6x)e* _ —3x% —12x+6— x> +6x> —6X _
(x)= (ex)z - o -

_~X +3xX 18x+6:f,,,(x)
e

f*'(0)20 = P. I. para x=0 = f(0)=0 = P. I. = 0(0, 0)

t(3+43)= ~(3+3) + da+3) -16f3+3)+

e3+\/§

~(o7+ 27\/§+27+3\/§)+3(9+6\/§+3)—54—18\/§+6:

e3+J§

=—54—30\/§+36+18\/§—54—18\/§+6 ~66- 30\/_ = P. I. para 3+4/3
es+\/§ 3+\/§

g 3)= =3 + -3 1= V3)e

~(27-27/3+27-3/3)+ 49643 +3)- 54+18J3+6 _

3@

=—54+30\/§+36—31_52/§—54+18\/§+6 -66+30V3 P. 1. para 3- 3
e

3J§

(3 \/_) (3+[) 27+27J/3+27+3/3 54+30\/—D10596

= =093 = P.|= A 473 093
e3+3 g3+/3 g3+3 11353 ( )

(3 \/_) (3 \/_) _ 27-27/3+27-33 = 54-30V3 0 204 _ 057 = P. 1= B(127, 057)
e3_‘/§ 63—«/5 355

1 3
fim f(x)= fim X——M:+—m = Indet. = {L'Hopital} =

l[im 3x2
X — +00 X — +oo ¥ e + 00 X - +oo g*



=—— = Indet = {L'Hopltal} = —=— = Indet. = {L'Hopltal} =

+ o0 X - 40 ¢ +o

im 6 6 . :
= —=—=0 = (Asmtota horizontal: y:O)
X 4o @ +00 =
lim lim 3 (—o0)?
f(X)= X—=( oo) =-0% . "™ =—00 - 0=—00

X —» —00 - X - +o0 ¥ e’ -

Teniendo en cuenta lo anterior y que la funciésapaor el origen de coordena-
das, que para x = 3 el punto es C(3, 1'34), laesgrtacion grafica, aproximada, es la
siguiente:

YA

N
/
<

/‘()/12534
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. 3 3 0 p .
59) Sean las matrlces=(X yj y B:(é Zj; ademas, denotemos con @ la matriz

traspuesta de A. Averiguad para qué valores dezsg cumple la relacion A A B.

. 3 3 3 X z 0 9+9 3x+3y 18 3x + 3y z 0
A-A=B= ' = = 2 2 |~ 2 2 |~ =
X y) \3 vy 0 z 3X+3y xX°+y 3X+3y X" +y 0 z

z=18
= 3x+3y=0 - x=-y ;; x*+(-x)*=18 ;; 2x* =18 ;; x* =9 = x=13

x?+y*=18

Soluciones
x=-3;; y=3
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