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MATEMATICAS Il Tiempo maximo: 1 horas ¥Y3ninutos

Criterios generales de evaluacion de la pruebaolfServaran fundamentalmente los
siguientes aspectos: correcta utilizacion de lasceptos, definiciones y propiedades
relacionadas con la naturaleza de la situacionsguiata de resolver. Justificaciones
tedricas que se aporten para el desarrollo deefgmiestas. Claridad y coherencia en la
exposicidn. Precisidon en los calculos y en lasaiotes.

Datos o tablas (si ha lugar): Podra utilizarse ecadauladora “en linea”. No se admitira
el uso de memoria para texto, ni las prestacior&ggs.

Optatividad: Se proponen dos pruebas, A y B. Cadade ellas consta de dos proble-
mas y cuatro cuestiones. Cada problema tendra wmagzcion maxima de tres puntos,
y cada cuestion se puntuard, como maximo, con atop&l alumno debera escoger
una de las pruebas, A o B, y desarrollar las praguste la misma en el orden deseado.

PRUEBA A

PROBLEMAS

3x+ay—-6az+1=0

1°) a ) Calculense los valores de a para los cledeectas = _
-X+y+3z-3=0

x=-1-A
s=:y=3+4 son perpendiculares.
z=1+al

b ) Para a = 1, calculese la recta t que pasa(iodPl) y se apoyaenry s.

En primer lugar expresamos la recta s mediants ec@aciones paramétricas pa-
ra determinar un vector director:

[ = 3x+ay—-6az+1=0 RN 3x+ay=-1+6a/ 3x+ay=-1+6a/
|=-x+y+3z-3=0 — -X+y=3-31 -3x+3y=9-9/
_8+(6a-9)1 _ 8 +3(2a—3)/]:

3)ly=8+(6a-9)1 ;; =
= (a+3)y=8+(6a-9)1 ;; y 3 —=t T
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8+ (6a—9)1
a+3

-X+y=3-31;;, x=y-3+31= -3+31=

_8+(6a-9)1-3(a+3)+34(a+3) _8+6a1-91-3a-9+3a1+9 :8—3a+9(a—1)/]
a+3 a+3 a+3 a+3

(=873 9(a-1)

p)
a+3 a+3
8 +3(2a—3)/] - W:(g(a—l)’ 3(2a—3)’ 1)
a+3 a+3

y_a+3 a+3
z=A

_‘
1l

Un vector director de s eg =(-1, 1, a).

Para que las rectas r y s sean perpendicularesndgion necesaria y suficiente
que el producto escalar de sus vectores directeesero:

v l0 o {9(a—1)’ 3(2a—3)’ 1} (-11 a)=0: _9@-1,30a-3) __, y
a+3 a+3 a+3 a+3

-9a+9+6a-9+a*+3a=0:a’=0= a=0

_ x=-1-4
b) Paraa=b r= Sx+y-6z+1=0 ys={y=3+)
-X+y+3z-3=0 2=1+ 1

La recta t es la interseccion de los plampsy 7,, siendorn, el plano que pasa
por P y contiene ar y, el plano que pasa por P y contiene a s.

Determinamos un vector director de r:

r

—_ (9(a—1) 3(2a-3)

% : ,1). Paraazl:?z(o,—
a+3 a+3

Mlw

,1j ov =(0 -3 4)

Un punto de r es, p. e., para a A5, 2, 0).

ElvectorAP=P-A=(111)-(5, 2, 0)=(-2%, -1, 1).

x-1 y-1 z-1 x-1 y-1 z-1
771(P; Vv, P)E 0 -3 4 |=0; 771(P; v, , P)E 0 -3 4 |=0:;
-+ -1 1 -1 -4 4
4

_12(X_1)_4(y_1)_3(2_1)+16(X_1):0 " 4(X—1)—4(y—1)—3(z—1):0 -

4x-4-4y+4-32+3=0;; m, =4x-4y-32+3=0




Un vector director de res, = (- 1, 1, 1) y un punto de s es, p. e., B(-1, 3, 1).
ElvectorBP=P-B=(11 1)-(-1 3 1)=(2 -2 0).

x-1 y-1 z-1
ITZ(P; v, TD)E -1 1 1 |=0;; 2z-1)+2(y-1)-2(z-1)+2(x-1)=0 ;;
2 -2 0

2(x-1)+2(y-1)=0;; x-1+y-1=0;; m,=x+y-2=0

{ = 4x-4y-3z+3=0
T lx+y-2=0

*kkkkkkkkk

29) a ) Estudiese la derivabilidad déx) = {L (1;" ) pp;;a s

cimiento y decrecimiento y sus puntos de inflexiBsbdcese su grafica.

. Sus intervalos de cre-

b ) Calculese el area limitada por la grafica d¢y(las rectas x = -1, x =1,y = 0.

CUESTIONES

: ab , : .
1%) Sea la matriAA= EO j Calculese el determinante de A sabiendo que isgleu

c
que A’ -2A+1 =0, donde | es la matriz identidadOyes la matriz nula.

29) Discutase, segun el valor de a, el rango deataz M =

oON B
B RN
L W

3%) Calculese el punto simétrico de P(1, 1, 1)eespal planaz = x+y+2z=0.

. lim senx?
43) Calculense los valores de 0 para los cuales ———=-1.
X - 0 cog (Ax)-1
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PRUEBA B

PROBLEMAS

kx+y+z=1
1°) Sea k un namero real. Considérese el sistereawdeiones linealesx + ky + z =k

X+ y+kz=k?
a ) Discutase segun los valores de k e interpré@iesmétricamente el resultado.

b ) Resuélvase el sistema para k = 2.

2°) SeaP(a, sena) un punto de la gréafica de la funcidr(x) = senx en el intervalo
[0, 71]. Sea r la recta tangente a dicha gréafica en @bpRry S el area de la region de-
terminada por las rectas x =0, x=7, y =0. Calculese el punto P para el cudl el area

S es minima. (Nota: puede asumirse sin demostmlaguecta r se mantiene por encima
del eje OX entre O y1).

CUESTIONES

1a) CaICl:”ese = Iﬁ .
X X

1 2 ,
29) SeaA= (2 3). Determinense los valores de m para los cudlesA+m -1 no es

inversible (donde | denota la matriz identidad)

, lim
39) CalculeseX 0 (Lx - senx).

4%) Calculese el volumen del tetraedro de vérsoeslos puntosi(1, 1, 1), B(L, 2, 3),
c(2 31 y D(31 2).
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