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Propuesta A 
 

1A.-  a) Enuncia el teorema de valor medio de Lagrange y da su interpretación geométrica (1 punto) 
b) Calcular un punto del intervalo [0 , 2] en que la recta tangente a la gráfica de  la función 
( ) 123 2 ++= xxxf  sea paralela a la cuerda (o segmento) que une a los puntos de f(x) en x = 0 y x = 2 

(1’5 puntos) 
 
a) 

( )b,ac∈
Teorema del valor medio o de Lagrange 

Si f(x) es continua en [a , b] y derivable en (a , b), entonces existe, al menos, un punto  
tal que: ( ) ( ) ( ) ( )abc'fafbf −=−  
 

Geométricamente, como f’(c) es la pendiente de la recta tangente en el punto c  y 
( ) ( )

ab
afbf

−
−

 es 

la pendiente de la cuerda que une los puntos [a , f(a)] y [b , f(b)], el teorema dice que dichas 
rectas tienen la misma pendiente; luego si una función es continua en [a , b] y tiene tangente en 
todos los puntos de (a , b), es decir, es derivable en (a , b), entonces existe, al menos, un punto 
de (a , b) en el cual la recta tangente es paralela a la cuerda limitada por los puntos  
[a , f(a)] y [b , f(b)] 
 
b) 
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2A.- Calcula las siguiente integral dx
xx

x
∫ +

+
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2
 (2’5 puntos) 
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3A.- Dada las matrices 
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ByA  se pide: 

a) Calcula An cuando Nn∈  es par (0’75 puntos) 
b) Resuelve la ecuación matricial 6A20X = B – 3AX, donde X es una matriz cuadrada de orden 3. 
(Indicación: Sustituye de inicio el valor de A20 para facilitar los cálculos) (1’75 puntos) 
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4A.- Dadas las rectas ℜ∈
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a) Calcular el valor del parámetro ℜ∈a  para que r y s se corten en un punto. Da dicho punto de corte 
(1’25 puntos) 
b) Para el valor de a obtenido, calcula la ecuación general del plano π  que contiene a r y s (1’25 puntos) 
 
a)  
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b) El plano π  queda determinado por los dos vectores directores de las rectas r y s y por el vector PG 
siendo G el punto genérico del plano buscado y P el punto de corte de las rectas hallado en el apartado 
anterior. 
Estos tres vectores son coplanarios (pertenecen al mismo plano) y el vector PG es combinación lineal de los 
otros dos, por eso el determinante de la matriz formada por ellos es nulo y la ecuación pedida del plano 

( )
( )

( ) ( ) ( )
05540554023312231

0
111

312
11

1,,11,0,1,,
1,1,1

3,1,2

=+−−≡⇒=−++−⇒=+−−+−−++−−

⇒=
−

−+
≡⇒









−+=−−=
−=

=

zyxzyxyxzzyx

zyx

zyxzyxPG
v
v

s

r

π

π



IES Mediterráneo de Málaga                    Reserva1.- 2012                     Juan Carlos Alonso Gianonatti 

 4 

Propuesta B 
 

1B.- Sabiendo que la función ( )
12 +

+
=

x
baxxf  ℜ∈ba, tiene un punto crítico en (1 , 1), calcula a y b y 

demuestra que el punto crítico es un máximo  (2’5 puntos) 
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2.B.- a) Esboza la región encerrada entre el eje de abcisas y las parábolas ( ) 2xxf = y  

( ) 442 +−= xxxg  (0’5 puntos) 
b) Calcula el área de la región anterior (2 puntos) 
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3B.- a) Discute el siguiente sistema de ecuaciones lineales en función del parámetro ℜ∈m  
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(1’5 puntos) 

b) Calcular la solución cuando sea compatible indeterminado (1 punto) 
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4.B.- Dado el plano 3=−≡ zyπ y  la recta 
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r  una recta r’ que pase por P y  

a) Estudia la posición relativa de π y  r (1’25 puntos)  
b) Da unas ecuaciones paramétricas de la recta s paralela a π que corta a  r perpendicularmente en el 
punto P(0 , 1 , -1) (1 punto) 
 
a) La recta y el plano pueden ser paralelos, cortarse en un punto o el plano contener a la recta. 
 
En los casos de paralelismo o estar contenida la recta en el plano los vectores directores de recta y plano 
son perpendiculares y su producto escalar nulo, si no tienen punto en común son paralelas, de tenerlo la 
recta está contenida en el plano. 
 
Si el producto escalar no es nula, recta y plano se cortan en un punto 
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b) Como el vector director de la recta s es perpendicular, a la vez, al vector director del plano y al de la 
recta, es igual al producto vectorial de ambos vectores 
 

( )
( )

( ) ( )








ℜ∈

+−=
+=
−=

≡

⇒−≡−−=⇒−−=+−−=−=×⇒






=
−=

µ
µ
µ
µ

π
π

,
1

1

1,1,12,2,222222
112
110

1,1,2
1,1,0

z
y
x

s

vkjiikji
kji

vv
v

v
sr

r

 


