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OPCIÓN A 
 

1.- a) Calcula, según los valores de a, el rango de 
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Para a = 1, calcula el determinante de la matriz 2At . A-1 

b) Sea 
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B Calcula x e y para que se cumpla que B-1 = Bt.  

(Nota: At, Bt representan la matriz traspuesta de A y B respectivamente) 
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Continua el problema 1 de la Opción A 
a) Continuación 
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Continuación del Problema 1 de la Opción A 
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2.-  Dado el plano 0632: =++− zyxπ  
a) Calcula el área del triángulo de vértices de los puntos de corte de π  con los  ejes de coordenados.  
b) Calcula la ecuación general del plano que es perpendicular al plano π , paralelo a la recta que pasa por 
los puntos B(0 , 3 , 0) y C(0 , 0 , -2) y pasa por el origen de coordenadas.  
c) Calcula el punto simétrico del origen de coordenadas respecto del plano 0632: =++− zyxπ  
a) Sean X, Y, Z los puntos de corte del plano con los ejes OX, OY y OZ respectivamente, el área del 
triángulo que forman es igual a la mitad del módulo del producto vectorial de los vectores XY y XZ (Nota: 
Estos vectores, al calcular valores numéricos, no pueden ser sustituidos por sus canónicos) 
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Continuación del Problema 2 de la Opción A 
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b) El plano β  queda determinado por el vector del plano π , ya que es perpendicular a este plano, el vector 
BC, ya que es paralelo a la recta que determina, y el vector  OG, siendo O el origen de coordenadas y G el 
punto genérico del plano. Estos tres vectores son coplanarios (pertenecen al mismo plano) y el vector OG 
es combinación lineal de los otros dos, por eso el determinante de la matriz formada por ellos es nulo y la 
ecuación pedida del plano. 
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c) El punto O pertenece a una recta r perpendicular al plano π  cuyo vector director es el del plano. 
Hallaremos el punto de intersección P entre la recta hallada y el plano π , punto medio entre O y su 
simétrico O’ 
 

( )
( )

( )







 −−














−=⇒−=⇒
+

=−

=⇒=⇒
+

=

−=⇒−=⇒
+

=−

⇒





 −−⇒





















−⋅=







−⋅−=

−=

⇒−=−=⇒−=

⇒=+⇒=+⋅+−⋅−⇒⇒








=
−=
=

≡⇒




 −=

7
18,

7
12,

7
6'

7
18187

2
0

7
9

7
12127

2
0

7
6

7
667

2
0

7
3

7
9,

7
6,

7
3

7
33

7
32

7
3

7
3

14
6614

0614063322secint
3
2

0,0,0
3,2,1

''
'

''
'

''
'

O

xx
z

xx
y

xx
x

P

z

y

x

P

PciónerdePunto
z

y
x

r
O

v

OO
O

OO
O

OO
O

λλ

λλλλ
λ
λ

λ
π

www.yo
qu

ier
oa

pro
ba

r.e
s



I.E.S. Mediterráneo de Málaga               Septiembre 2012          Juan Carlos Alonso Gianonatti 

5 
 

3.- a) Calcula las asíntotas y los intervalos de crecimiento y decrecimiento de ( ) ( )
1

1
2

2

+
−

=
x
xxf  

b) Calcula 
( ) dx
x
xe

∫ +
−

1
2

2

1
1

 

( )

( )

( )

−∞→⇒=
+
+−

=

∞
+

∞−
+

∞
−

∞−=

=
+

+−
=

+

+−
=

∞−
∞

=
+

+−
=+

+−

=

∞→⇒=
+
+−

=

∞
+

∞
+

∞
−

∞=

=
+

+−
=

+

+−
=

∞
∞

=
+

+−
=+

+−

==

−∞→=

== →=
∞−
∞−

=
−

= →=
∞
∞

=
+
+−

=

∞→=

=
+
+−

=

∞
+

∞
+

∞
−

=
+

+−
=

+

+−
=

∞
∞

=
+
+−

=
+
−

=

ℜ∈∀=
⇒⇒−±=⇒−=⇒=+

−∞→−∞→−∞→−∞→

∞→∞→∞→∞→∞→

−∞→−∞→−∞→

∞→∞→∞→∞→

xcuandooblicuaasíntotaexisteNo

x

xxx

x
x

x
x

xx
x

x
x

xx
xx

x
x

xx

m

xcuandooblicuaasíntotaexisteNo

x

xxx

x
x

x
x

xx
x

x
x

xx
xx

x
x

xx

x
xfm

oblicuasAsíntotas

xcuandoyhorizontalasíntotaExiste
x

x
x

xxy

xcuandoyhorizontalasíntotaExiste
x

xx

xx
x

xx
x

x
x

x
xx

x
xy

eshorizontalAsíntotas

verticalesasíntotashayNo
xfDom

realesnúmeroslosdecampoelensoluciónSinxxx

a

xxxx

xxxxx

x

HopitalLAplicando

x

HopitalLAplicando

x

xxxx

0
01

000
11

121

11

121

lim

12
lim12lim1

12

lim

0
01

000
11

121

11

121

lim

12
lim12lim1

12

limlim

,1,

1
2
2lim

2
22lim

1
12lim

,1,

1
01

001
11

121

11

121
lim

1

12
lim

1
12lim

1
1lim

1101

)

2

32

33

3

333

2

3

22

2

2

32

33

3

333

2

3

22

2

''
2

2

2

2

22

2

222

2

2

2

2

2

22

 

www.yo
qu

ier
oa

pro
ba

r.e
s



I.E.S. Mediterráneo de Málaga               Septiembre 2012          Juan Carlos Alonso Gianonatti 

6 
 

Continuación del Problema 3 de la Opción A 
a) 
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4.- a) De una función derivable f(x) sabemos que pasa por el punto (0 , 1) y que a su derivada es f’(x) = xe2x 
. Calcula f(x) y la recta tangente a la gráfica de f(x) en el punto correspondiente a x = 0 
b) Enuncia el teorema fundamental del cálculo integral. 
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b) Si f(x) es continua en [a , b], la función ( ) ( )∫=
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integral de f(x) en [a , b], de ello se determina el 
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OPCIÓN B 
 
1.- a) Discute, según los valores de m, el sistema: 
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b) Resuélvelo, si es posible, para m = 2 
 
a) En este caso para que sea compatible el determinante de la matriz de los coeficientes tiene que ser nulo 
después veremos si Determinado o Indeterminado, si no es, el determinante, nulo el sistema es 
Incompatible 
 

( )

( )

( )

( )

( ) ( )5,3,3255
5
2

10
11

min2
)

min

2
0
5

2

00
10

11

5
5

2

10
10

11

10
15
2

20
30

11

16
13
2

53
21

11

2

min

2
11
0
5

20
00
33

11
44
5

20
80

33

16
39
5

53
53

33

16
13
3
5

53
3
51

11

3
5

3/0/2,
3
5

3
5

6
10

6
111

2
6

111

32
11101120121103411010113

0/101131665353916
1653
131

11
/

)

22

22

−=⇒⇒−=⇒=+⇒=⇒








⇒=

⇒==⇒















−−≡
















−−≡
















−−≡
















−−

=

==⇒















≡
















−−≡
















−−≡





















−−

=

⇒>=⇒≠⇒






−ℜ∈∀









==
−

=

=
+

=
⇒

⋅
±

=⇒≥=−=⋅⋅−−=∆⇒=+−

⇒=⇒+−=−+++−−=−−=

yxSoluciónxxy

adoDeterCompatibleSistemamSi
b

adoDeterCompatibleSistema

incognitasdeNúmeroArang

mSi

adoDeterCompatibleSistema

incognitasdeNúmeroArang

mSi

leIncompatibSistemaincognitasdeNúmeroBArangBAm

x

x
xmm

BASimmmmmm
m

BA

a

 

www.yo
qu

ier
oa

pro
ba

r.e
s



I.E.S. Mediterráneo de Málaga               Septiembre 2012          Juan Carlos Alonso Gianonatti 

9 
 

2.- a) Estudia la posición relativa de los planos 




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
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−−=
++=
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µ
µλ
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ππ
1

1
23

:,05: 21
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Si se cortan en una recta, escribe sus ecuaciones paramétricas.  
b) Calcula la ecuación del plano 3π , que pasa por el origen de coordenadas y es perpendicular a 1π  y 2π . 

Calcula la intersección de 1π , 2π  y 3π . 
 
a) Dos planos pueden ser paralelos o coincidentes siempre que sus respectivos vectores directores sean 
iguales o proporcionales, de ser así tendremos que ver si un punto cualquiera de uno de ellos es solución 
del otro ya que serán coincidentes sino son paralelos. 
Si no hay proporcionalidad ni igualdad en la comparación de sus vectores directores los planos se cortan 
según una recta. 
Para hallar el vector director del plano 2π calcularemos el producto vectorial de los vectores que se nos dan 
en la ecuación paramétrica que lo determina 
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Son dos planos que se cortan según una recta 
 
Para determinar la ecuación general del plano 2π  y conocido su vector director, este es perpendicular al 
vector PG, en donde P es un punto cualquiera del plano (tomaremos el indicado en su ecuación 
paramétrica) y G el punto genérico del plano, y su producto escalar es nulo y la ecuación del plano 
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Continuación del Problema 2 de la Opción B 
c) El vector director de 3π  es el producto vectorial de los vectores directores de 1π  y 2π  y es perpendicular 
al vector OG, siendo O el origen de coordenadas y G el punto genérico del plano, por lo tanto su producto 
escalar es nulo y la ecuación de 3π . 
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3.- a) Enunciado e interpretación geométrica del teorema de Rolle.  

b) Si c > 2, calcula los valores de a, b, c para que la función ( )




≥+
<++

=
21

22

xsix
xsibaxx

xf cumpla las 

hipótesis del teorema de Rolle en el intervalo  
[0 , c ] . 
 
 
a) 

( )b,ac∈

Teorema de Rolle 
Sea f(x) una función continua en [a , b], derivable en (a , b) y que verifica que f(a) = f(b); entonces existe, al 
menos, un punto  tal que f’(c) = 0 
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Continuación del Problema 3 de la Opción B 
 
b) 
La función tiene que ser continua en el intervalo [0 , c ]  y derivable en el intervalo (0 , c)  para cumplir las 
condiciones del teorema de Rolle. Estudiémoslas en x = 2 que es el único punto en donde puede haber no 
cumplimiento de lo necesitado 
 
Para que sea continua en x = 2 
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Para que sea derivable en x = 2 
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4.-  Dibuja y calcula el área de la región limitada por la gráfica de la parábola f(x) = - x2 + 2x + 3 la recta  
tangente en el punto donde la parábola tiene un extremo y la tangente a la parábola en el punto en que la 
tangente es paralela a la recta y = 4x (Nota: para el dibujo de las gráficas, indicar los puntos de corte con 
los ejes, el vértice de la parábola y la concavidad o convexidad). 
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Continuación del Problema 4 de la Opción B 
b) Continuación 
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