Integrales inmediatas

1. Calcula las siguientes integrales:

a) .(3x2+x—2\/;)dx b) ‘X(4—4X2)dX C) E

—2X

d) _ X gy e) | cos(4x +3)dx f) (sm 2x——0055xjdx

J 3+3x? J J

g) .(3cos§—sen5zxjdx h) .xcos(3x2)dx i) (cos(2x) 3e”%) dx
(

i) Icosx-(sinx)zdx k) [5x-2x2fdx 1) |(2-3x)dx
x? * 3 4x?
m dx n dx 0 dx
)J-x3+2 ).1+x2 )J«/3—x3

dx r) J 2xe% dx

5x
dx q)
V1-x° J J1-x?

s) I(l—x)sdx t) jx(l— x)gdx u) J‘ﬁad

Solucion:
En la mayoria de los casos hay que ajustar constantes y operar cuando sea necesario.
1 3/2
a) |(3x*+x-2 x—x+x _2| x2dx = x® 4 =x? =22
) J ( \/_) 2 3/2
b) x(4—4x )dx = j(4x—4x )dx:2x -x*+c
® ~—2X
c) € =i 1l (—2)e Zdx = Loy
J 5 5 (-2) 10
g | j =—|n(3+3x )+
J 3+3X 3+3x?
e) | cos(4x+3)dx = Z-“4cos(4x+3)dx = %sm(4x+3)

f)j sin 2x—1c035x dx = iJ-Zsin 2xdx—1£JA5c055xdx = —ECOSZX—iSin5X+C
3 2 35 2 15
4)] J.(3cosf—sen ZXde: 6J‘(Ecosﬁjdx—ij‘25in 2xdx = 6sin1+icoszx+c
2 5 2 2 10 2 10

h) Ixcos(:%xz )dx = %Ichos(sz )dx = %sin(sz )+ c
1) Ajustando constantes en cada una de las funciones:

I(cos(Zx) -3¢ dx = Icos(2x)dx - I(3e2X3)dx = %I 2.cos(2x)dx —%I(2e2X3 )dx =

= 1sin(2x) _3emg
2 2

j) Ajustando constantes:

Icos x-(sinx)?dx = %-‘-S(Sin x)?-cosxdx =%(sin x)’ +c

k) ISx(l—sz)z dx :—%J.(—M(l— 2x2)2)dx = _%er c= —%(1— 2% )3 +C

I) Se opera en el integrando:
J.(2—3x)2dx = J.(4—12x+9x2)dx =4x—6x* +3x° +c
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m) Ajustando constantes:

. 2 2
3X -1 EX dx:lln(x3+2)+c
J X*+2 3J x°+2 3
n) > dx. Es inmediata: j 3 5 dx:B-I L > dx=3arctanx+c.
J1+X 1+x 1+x
0) Ajustando constantes:

* 4x3 42 -3x° —3x° 8
——dXx=—— j dx=-—+3-x>+c.
J{J3-x° 3 2\/3—x 3 243-x° 3

9)] Ajustando constantes:
~5V1-x* +c¢

X 4y =-5 j dx =
v 21— %2

a) [ 5 dx. Es inmediata: J‘de—#;
JJ1-x? NI h_ 2

r) Ajustando constantes:
2xe> dx = EIGxeSXZ dx=Le¥ 1c
6 3

dx =5arcsin x+c¢

s) Desarrollando el integrando:
(1-x)’dx = I(1—3x+3x2 —x*)dx = X—2x? 4= iyt pc
2 4

También podria hacerse directamente ajustando constantes:

.(1— x)3dx = —j -1@- x)3dx = —M+ c

4
t) Hay que desarrollar el cubo, multiplicar e integrar: Ix(l— x)3dx =

= Jx(1—3x+3x2—x3)dx:j(x—3x2 +3x3—x4)dx:£x2—x3+§x4—£x5+c
2 4 5
u) Hay que desarrollar el cubo, dividir e integrar:

x—1)° _ 2 3
J.u dx = Il 3x+3x" —x dx:j(£—3+3x—x2jdx:ln x—3x+§x2—1x3+c
X X X 2 3

2. Calcula las siguientes integrales:

2 2 2 X
a) |5x(1-2x)" dx b ISX —2x) dx o J.—dx
).[ ( ) ) ( ) ) 1+3x°
Solucion:
a) 5X(1—2x)2dx: ISX(1—4X+4x2)dx:I(Sx—20x2+20x3)dx:gx2 20 x3+5x* +c
* 2
b) (3X2—2x) dx = .[(9x4—12x3+4x2)dx=gx5—3x4+£x3+c
J 5 3
c) —dx——ln(1+3x )
J 1+3x 1+3x°
3. Calcula:
a)_[ X i b)jﬁ(7x2+3)dx 0 .[de
V3x® +1 X
Solucion:

_2 [a2
—\3X“+1+cC
J.\/3x+ 312 x?+1 3
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712 302
b)J‘\/; 7x2+3)dx=I(7x5’2+3x1’2))dx:7x PSP LI

712 312
)JASXJF\/_ I(X+\/_x‘3’2jdx—5lnx+ \52 x 2 +c -5Inx—%+c
4. Resuelve las integrales:
a) I(sin 2x—3cos5x)dx b) J.(sin X+ COS x)2 dx c) I(sin X —COS x)2 dx
Solucion:

a) I(sin 2x—3cos5x)dx = jsin 2xdx—j3c035xdx:%j25in 2xdx—%ch055xdx =
= —ECOSZX—ESin5X+C
2 5
b) I(sin x+cosx)2 dx =
= J(sinz X +€0S% X + 2sin X cos x)dx :J'(1+ 2sinxcos x)dx = x+sin® x+¢
c) I(sin x—cosx)2 dx =

= J(sinz X +€0s? X — 2sin X cos x)dx = j(l—Zsin XC0S X ) dX = X +C0S” X +C
También se puede escribir:

. 2 . . .
I(sm X—c0sX)" dx = X —Sin X +C, pues x+0032x:x+(1—sm2x)+c:x—sm2x+(1+c)

5. Halla:

a) Ie“xdx b) IeX’3dx c) J-xel‘xzdx
d) I 4% dx e) J' 43%dx ) J' 20 %3 dx
Solucion:

a) | eMdx = 1J‘4e4’<dx:1e4X +C

J 4 4

b) | e¥3dx = SJ.%eX/?’dx =3 +c

o) | xe*dx = —%J.(—erl‘xz)dx——%el‘ +C

d) 4de:4x-i4+c

J In
X X 3X 4 X
e) 43 dx=4|3"dx=4——+c=—-3"+cC
In3 In3
f) IZOXSX dx = 1oj2x3x dx=103" L +c=103% ¢
In3 In3

6. Calcula:

2
a) J(ex+e‘x)dx b) j(ex+e‘x) dx c) I(ezx—sinZX)dx
Solucion:

a) J(ex Jre"‘)dx:eX -e ¥ +c
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2
b) I(ex +e‘x) dx = I(ezx +e 4 2ex-e‘x)dx = Iezxdx+je‘2XdX+I2dx =

1
g2 — X4y 2x+cC

C) I —sin 2x dx = IZezxdx stm xdx = ;e +;0052x+c

7. Resuelve, ajustando constantes, las siguientes integrales:

* 1 dx X—3
a) | ——dx b) | — c J- d
). 2+x° ).[Jls_xz ) x> +9
Solucion:

1 .
a) ﬁdx es parecida a 1—dx arctan x+c. Para resolverla hay que ajustar
J 2+X + X

constantes buscando que aparezca I de =arctan f +c. Puede hacerse lo que sigue:
+

S S S \/E/\/Ezzﬁ 1/ﬁ2=£ 1/ﬁ2-

2+ 2£1+X2J 2[“(%” 2[1+(é” ? (1{%}] ? 1*(%}
Por tanto:

J.Z-E-X .[ 1(/\/_j =%arctan%+c

b) J.L es parecida a —dx arcsin x +c . Para resolverla hay que ajustar
V16— x? J1-x°
constantes buscando que aparezca %dx arcsin f +c. Se consigue asi:
1-f?
1
4
1

S e T T

(:).[)(2_3 dx:J.( 2X - 23 jdx:j dx — 23 dx .
X“+9 X“+9 x°+9 X2 +9 X“+9

La primera integral es casi inmediata: es un neperiano; en ella hay que ajustar constantes.
La segunda integral también es casi inmediata, aunque algo mas dificil: es un arcotangente.
También hay que ajustar constantes

dx_—ln X°+9

.[x +9 I ( )

I dx——J. dx = 3I 31/3) -I 1/3 dx = arctan(£j+c
x*+9 9 i(x/3)2+1i 9J ((x/3) +1i x/3)? 3) %

Por tanto:

I X2_3 dx=%ln(x2+9)—arctan(§j+c.

X“+9



http://www.matematicasjmmm.com/�



