IDENTIDADES TRIGONOMETRICAS

EJERCICIOS RESUELTOS

1. Demuestra las siguientes identidades:

a) cos x-(1 +tgx) =senx-(1 4€tgx)

sen (=x)-ctg(2 M=)
tg(Tt+x)-sen (g—x)

b) =ctg x

Solucién:

a) cos x-(1+tgx) = sen x-(1+ ctgx)

sen x COS X cosx+senx senx+cos X
cosXx:| 1+—— |=senx:|1+—— | - COSX:|— |=senx:| —m -
COS X senx COS X senx

cosx +sen x senx+cos x
COSX | ——————— |= SeAX | ————————— | - COSX+SEenX =COSX+SenXx
COSX serrx

sen (-x)-ctg(2m- )

b) =ctgx
TU
tg(n+x)-sen(§— xj
Teniendo en cuenta:
a) sen (-x) = - sen x b) ctg(2m-x) = —ctgx c) tg(m+x) =tgx d) sen (E—XJ =CosX
/eﬂ/ COS X
sen(-x)-ctg(2m-x) _ (-senx)-(-ctgx) _ /en/ COSX _ (o
tg(n+x)-sen(5—xj fgx-cosx senx. senx
2 cosX
2. Demostrar las siguientes igualdades:
T
a) cos(2m—x) - ctgx +sen( mMX) =sec (2 * ) b) sec x —cos x =tg X - sen x
Solucién:
T
a) cos(2m—x) - ctgx +sen(Tt— x) = sec(E - xj
2 2 2
COS X COS “X COS “X +sen-x 1
cos(2m—X) - ctgx + sen(1— X) = CosX - +sen x= +sen x = =
sen x sen x sen x
( j 1 1
sec| —-Xx|= =
2 (T[ ) senx
Cos| — —X
b) sec x-cos x=tg x - sen x
1-cos®x _ sen®x senx
SeCX —COSX = —COSX = = =senx- =senx-tgx

COS X COsSX COSX COSX



3. Demuestra las siguientes identidades:

a) cosx +cosy =fenx seny dg (%)

senx

X
b) tgz=—
) g2 1+cos x

Solucién:

a) cosx +cosy =(sen x—seny)ctg(X;yj

Aplicando las férmulas de adicion:

COSX +Ccosy = ZCOS[L;/)COS[L;)/j

senx-seny = ZCOSEX—;yjsen[X—;yj

cosx +cosy =(sen x—seny)ctg[x—;y) - ZCOS[X—;/)COS[X;)/J :ZCOS(X;sten[X;y)ctg(x_yj -

2
X-y
x-y x=y) . (x-y COS( 2 j x-y x-y x-y
cos( jzsen[ )ctg( J - =ctg( ) - ctg[ J:ctg( )
2 2 2 (x—yj 2 2 2
sen ?

senx

X
b) tg—=——
) g2 1+cos x

Aplicando la férmula del angulo mitad:
X 1-cos x
tg- = |————
2 1+cos x

ok = Jl-cosx _1-cosx l+cosx _y1l-cos’x _ senx

2_\/1+cosx _\/1+cosx \/1+cosx "~ 1+cosx  1+cCOSX

4. Demostrar la siguiente igualdad:

tgx
thxgi—tgx = C0S2X
Solucién:
_sen®x
tgx tgx _gx_tgx(1-tg%x) _~ cos?x _ cos’x-sen’x _ oS 2%

_ - - 3, 2 2 2 2
tfg2x —tgx 2t9>2< —tgx tgx+t§ X tgx(1+tg x) 1+ senzx cos® X +senx
1-tg°x 1-tg°x cos® x



