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Problemas de Geometria Analitica del Espacio

1) Dados los vectores u(4, —4, 8), v(-2, 6, =5), w(3, 5, =8) y a(22, 6, —11).

Hallar los valores de x, y, z que verifican la combinacién lineal @ = xu + yv + zw.

2) Dados los vectores 3(—5, 19, n) y Z( h, 3, 6), determinar el valor de los pardmetros n y h para que los

vectores sean perpendiculares y que el médulo de b valga 9, siendo /> 0.

3) Hallar un vector unitario y ortogonal a los vectores 2(9, 2, —-10) y 3(2, 11, 10).

4) Dados los vectores ﬁ(—lZ, p, —8)y ?( —48, —4, -32), hallar el valor o valores del pardmetro p en cada
uno de los siguientes casos:

a) El médulo de % vale 28. b) Los vectores son paralelos. ¢) Los vectores son ortogonales (perpendiculares).

5) Hallar el valor del pardmetro p para que los vectores 2(10, 12, 4), 3(12, 11, -15) y ?(p, 14, 6) sean
linealmente independientes.

6) Determinar la ecuacidn general del plano que pasa por los puntos A(6, 1, -2) y B(15, 6,4) y es paralelo
al vector u(4, 5, 6).

7) Hallar la ecuacién general del plano que pasa por los puntos A(2, -2, 6), B(3,0,2) y C@3,3, 1).

8) Determinar la ecuacidn general del plano que pasa por los puntos A(9, -1, -2) y B(10, 0, 3) y es paralelo

J,x:—2+2t
alarecta r:<y=44¢
lz:1+t

9) Hallar la ecuacién general del plano que contiene al punto A(7, —8, —7) y es perpendicular al vector
v(l, 4, -3).

10) Determinar la ecuacion general del plano que pasa por el punto A(S, 6, 12) y es perpendicular a la recta
ro(x,y,2) = (76 17) + 1 (1; =3; 1).

11) Hallar la ecuacion general del plano que pasa por el punto A(9, 4, —1) y es paralelo a las rectas
x-3 y+1 z-6

ro(x,y,2)=0;4;,2) +1t(2;0;3) y s: 5 S

12) Hallar la ecuacion del plano que contiene a los puntos A(12, —-6,7) y B(13, -6, 9) y es perpendicular al
plano 7:5x+y+9z-20=0.
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13) Determinar la ecuacion general del plano que contiene a las rectas r: (x,y, z) = (5; 11; —=6) + ¢t (4; 1; 10)

x=5 y-11 z+6

Y& 0 1

14) Hallar la ecuacion continua de la recta que pasa por los puntos A(—4,2,0) y B(-3, 1, -1).

15) Determinar la ecuacion continua de la recta que pasa por el punto A(3, 12, —7) y es paralela a la recta

r.f—y—2z+8:0
'I—x—z+3:0 )

16) Determinar la ecuacion continua de la recta que pasa por el punto A(12, -9, —2) y es paralela a la recta

Jx+y—11z-16=0

T 5x-Ty-7:-8=0"

17) Determinar la ecuacion continua de la recta que pasa por el punto A(12, -4, 10) y es perpendicular al
plano 7:—-x -2y + 6 =0.

18) Hallar la ecuacién continua de la recta que pasa por el punto A(-3, -7, 7) y corta a las rectas

x=10 y-3 z+1

- x-26 y+14 z-18
g 10 -9 \ - '

Y 2 =7 8

19) Determinar la ecuacion continua de la recta que corta perpendicularmente a la recta

rt +819 =2 _215 == +615 en el punto A(5,9,3) yes paralelaal plano 7: —x -y +z+ 10=0.
20) Calcular el valor del pardmetro g para que el punto A (-1, -3, 11) diste 3 unidades del plano
6x +qy + 2z + 14 =0.

21) Calcular el valor del pardmetro p para que los puntos A (-7, -8, 4), B(-7, 7, 5), C (-3, 10, -6) y
D (1, p, —18) sean coplanarios.

22) Estudiar la posicion relativa del plano y la recta siguientes calculando el punto de corte cuando sea
posible:

L 3xaTye3z-2=0

T ox—6y+3z—17=0,
rooyE R V4x+y +62-16=0

2
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23) Estudiar la posicidn relativa del plano y la recta siguientes calculando el punto de corte cuando sea
posible:

y=3z-7=0

24) Estudiar la posicion relativa del plano y la recta siguientes calculando el punto de corte cuando sea
posible:
3x-2y-2z-5=0
T 3y—z-4=0, :
TraymL " {6x—2y—z+11=0
25) Estudiar la posicion relativa del plano y la recta siguientes en funcion del pardmetro k y hallar el punto
de corte cuando sea posible.

Z:x—2y+5z=-1, po J2x+y+(k+5)z=1
3x—y:—6

26) Estudiar la posicion relativa del plano y la recta siguientes en funcion del pardmetro m y calcular el
punto de corte (si es posible) para el caso m = 5.

—2Z:—9
T 4y — 27 = —18, Y
rraym ' {—3x+my—6z:—1l

27) Estudiar la posicidn relativa de los siguientes pares de rectas indicando el punto de corte cuando sea

posible.
Cx+1 y-12 z-7 Cx+2 y-13 z-11
ry: = = , ry: = =
1 5 3 0 6 7

28) Estudiar la posicién relativa de los siguientes pares de rectas indicando el punto de corte cuando sea

posible.
=1-A
7 y-6 .
rlzx; =yT=§, ryt 4y =10-44
Z:S—Sﬂ«

29) Estudiar la posicién relativa de los siguientes pares de rectas indicando el punto de corte cuando sea
posible.

1oy +2:-7220

sy, 2)=(=-5;8; -4 5;-1;5), :
s (%2 =( )+ H( ) > 10x - 102+ 10 =0
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30) Estudiar la posicidn relativa de los siguientes pares de rectas indicando el punto de corte cuando sea
posible.

[x:7+2,u x-5 y-7 z-38
ry: y:7+lu s Ty 6 = 3 =_18
1Z:—4—6ﬂ

31) Estudiar la posicién relativa de las siguientes rectas en funcién del pardmetro r.
x-9 y+5 z-9 . x=25 y+1 z-17
8§ 2 4 " 16  r 8

ry:

32) Estudiar la posicidn relativa de las siguientes rectas en funcidn del pardmetro p y calcular el punto de
corte cuando sea posible.

r,{Sy—7z+33=O Cx+1l y o z-p
1.

, Iy =
5x-10z+135=0 8 -6 1

33) Estudiar la posicidn relativa de las siguientes rectas en funcion del pardmetro p.

CJax-6z-22-0  x-12_y+3 _z-11
" )2y-24=0 T 12 T 0 p
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¢) p = 208.

k # —10 — Secantes en un punto P (-1, 3, 0).

m = —6 — Recta paralela al plano. m # —6 — Secantes en un punto.

m =5 — Secantes en un punto P (-6, —1, 4)

Soluciones:
1 x=2, y=-1, z=4.
2) n= i; h=6
2
3 [z, -2 Q]
339 39
4) a) p=x24 b) p=-1
321
5) p¢2—8.
6) 6y-5z-16=0
7) 10x +y+3z-36=0
8) 4x -9y +7-43=0
9) xX+4y-324+44=0
10) x=3y+z+1=0
11) 3x+3y—-2z-41=0
12) 2x-y-2-23=0
13) X+6y—-z-77=0
14) x+4 _y-2 z
-1 1 1
15) x—3=y—12=z+7
1 2 -1
16) x—12=y+9=z+2
7 4 1
17) x—12=y+4=z—10
-1 -2 0
18) x+3=y+7=z—7
9 0 1
19) x—5:y—9:z—3
-2 7 5
20) q=3
21) p=-2
22) Recta paralela al plano
23) Recta contenida en el plano
24) Secantes en un punto P (-3, 0, —7)
25) = —10 — Recta contenida en el plano.
26)
27) Secantes en un punto, P (-2; 7; 4)
28) Se cruzan en el espacio
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30) Rectas paralelas
31) r #4 — Secantes (se cortan).
r = 4 — Rectas coincidentes.
32) p # 10 — Se cruzan en el espacio.
p = 10 — Secantes en un punto, P (-9; 6; 9).
33) p #4 — Se cruzan en el espacio.

p =4 — Rectas paralelas.





