BLOQUE Il : Geometria Tema 7. Geometria analitica plana.

1.-VECTORES EN EL PLANO.
Unvector fijo es un segmento orientado. Se representaibr El punto A es el origen, y el punto B, el extremo

a) El modulo: es su longitud. Se representa lo@‘ .

Las caracteristicas de un Vecﬂé son: $ b)Ladireccion: es la direccion de la recta que lo contiene. \i2osores tienen
la misma direccion si estan situados sobre la misota o rectas paralelas.
¢) El sentida es el que va del origen al extremo.

Un vector libre es un vector fijo/ = AB gue representa a todos los vectores que tieneisrabnrmadulo, direccion y sentido.
Coordenadas de un vector definido por dos puntosSi P( P, pz) y Q(ql,qz) se tiene%z g- ﬁz(ql,qz) —(pl, pz)

=(0, -~ PG, — P,)

Dado el vectow = (Vl,vz), su modulo edv|= /v;2 + v,2.
Un vector unitario tiene de médulo uno. Para hallar un vector umitani la direccion del vector = (vl,vz), se dividen
o=
sus coordenadas por el médulodel =| —=,—= |.
v ¥
Determinacion de puntos en el plano.
Para determinar puntos en el plano, se aplicapplesaciones con vectores a los vectores de posicio

Si el puntoM es elpunto mediode AB entonces:

(x2,¥2)

(=Xt %,

_._1_> : : _i _ _ 2
o AM =2 AB ~ (x=x,y =) =206 =%, %, = v1) - %,
2

Sea A’ el punto simétrico a A con respecto & .

» Alx,y)

Como el puntoP es el punto medio del segmenﬁ entonces:

"V")\\'-\l :X1+X : _
P (XX Yty =TT e XED TN
e R o Il Y
Y, = 12 - Y=2Y,-Y;

Producto escalar: Operacion que permite medir en gdlano (longitudes y angulos).

El producto escalar de dos vectores es el numeeose obtiene al multiplicar sus médulos porosleao del
angulo que forman. 0V =|d| (V| [osx
Consecuencias que se derivan:

y mismo sentidoti [V = |ii| (V| (€osCP= || [}V

y distinto sentidol [V = |U| [M [¢0s18(P= —|U| [|P|
= Dos vectores no nulos son perpendiculares (u ondge) si y sélo si su producto escalar es cero.
daldv < dlv=0 siendo G#0 y VvZ£0

= Sj dos vectores tienen la misma direccid

Expresion analitica del producto escalar (en usa baonormal):
El producto escalar de dos vectotes (ul, uz) yv= (vl,vz) es la suma del producto de sus coordenadas:

ulv=u,lv, +u,lv,

2.-ECUACIONES DE LA RECTA EN EL PLANO.

Conocido un punto A(ai, az) y un vector director V = (vl,vz)
(Un vector director de una recta es cualquier vapie esta en la recta o es paralelo a ella)

ECUACION DE LA RECTA EJEMPLO A(2-1) v =(-31)

p=a+Av con AOR

(xy)=(a,a,)+tlv,v,) (xy)=(2-0)+A(-31) con AOR

Ecuacién vectorial
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Ecuacién punto-pendient

. . X=a, + Ay x= 2-3]
Ecuaciones paramétricas con AOIR con AOIR
y=a,+Av, y=-1+/
X = - _
Ecuacién continua QY% X=2_y+l
\'A Vv, -3 1
_ : A 1
y—az—m(x—al) S|endom—7 y+1=—§(x—2)
1

La pendiente de una recta determina su incline

de abscisas.

La pendiente de una recta coinci
con la tangente del &ngulo que forr
la recta con la parte positiva del ¢

V.
Pendientem = —2 =tga
Vl

Si la recta es crecient€’< a < 9(P Si la recta es decrecient®(P< g <180
Y r Y
/ N
N 7
vig tga >0 . tga <0
PP 4 m>0 N m<0
v (‘ ; 7
. - — ; i 1 1
Ecuacion explicita y=mx+n M:pendiente de la recta y=—Zx-2
N:ordenada en el origen 3 3
Ecuacioén general Ax+By+C =0 x+3y+1=0

Conocidos dos puntosA(al,az) y B(bl,bz)“Dos puntos_distintosde IR? determinan una recta y sélo una que lo

contiene”. Se toma uno de los punt@g31) o B(54), y, como vector director, el VeCtdkB.

Paso de una ecuacion a otra.Para pasar de una ecuacién a otra hay que halfaunio y un vector director. Si nos dat
la ecuacién general, previamente se hallan dosisoles particulares.
Incidencia entre punto y recta.Un punto esta en una recta si verifica su ecuacion.

3.-POSICION RELATIVA DE DOS RECTAS EN EL PLANO.

Consideremos I':

SeaV. un vector director

Seam, su pendiente

Sean, su ordenada en el origen
SeaA x+ B, y+C, =0 su ecuacion general

SeaV, un vector director

Seam, su pendiente

Seal, su ordenada en el origen
SeaAX+B,y+C, =0 su ecuacion general

| POSICIONES | VECTORES DIRECTORE§$ PENDIENTES ECUACIEXPLICITA | ECUACION GENERAL||
S
c
A \7r 7 18\73 Z Z ﬁ Z E
N (No proporcionales) mEm mEm A, B
E
S
P
A
R —
¢ m =m A _B C
C n #n, A B, C,
A
S — —
5 Vi =BV, m =m
,{l (Proporcionales)
¢ / m =m A_B _C
D r
D | n =n, A By C
N
T ‘
E
S
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4.-DISTANCIAS.

4.1.-Distancia entre dos puntos.SeanP y Q dos puntos del plano, entondé(sP,Q) = ‘ﬂ

4.2.-Distancia de un punto a una recta.
Dados un punt®(p,, p,) y una rectar : Ax+By+C =0, se entiende patistancia
del punto P alarectar la minima distancia entre dicho punto y cualgpigento de la recta. -

d(P,r):|Apl+Bp2+C| \‘j\

Y /P

S~

\/A2 +B? 0| X

4.3.-Distancia entre dos rectas.
Y
Se entiende por distancia entre dosea la menor distancia que se puede
obtener al tomar un punto de cada una de ellas. . £
! o r
= Sj las rectas son secantes o coincidentes, Iadiatantre ellas es cero. ; <
= Si las rectas son paralelas, se toma un puntoaldeiellas y se calcula su distancia . .
a la otra recta. e
d(r,s)=d(P,s)=d

5.- ANGULOS ENTRE RECTAS.

ol (¥
Para cada valor da, tal que—1<a<1, existen dos angulos cuyo coseno valeCo<sa =a y =
005(36CP—0') = a. Consideraremos que el angulo entre los dos \exts el menor de éstos. s

360° — o

. e UL
5.1.- Angulo que forman dos vectoresco{u,vj

5.2.-Angu|o entre dos rectas.

I
/ Se llama angulo entre dos rectas al mangulo que forman las rectas al cortarse. Es
<o angulo coincide con el &ngulo de sus vectores toires.

a7 v
Las pendientes de dos rectas perpendicularesigersas y opuestas.
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