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Sealamatriz A={2 1 2
1 k 1

a) ¢Para qué valores del pardmetro k no existe la inversa de la matriz A?. Justifica la respuesta.
b) Para k =0, resuelve la ecuacién matricial (X +1)- A= A', donde I denota la matriz identidad

y A" lamatriz traspuesta de A. )
MATEMATICAS Il. 2012. JUNIO. EJERCICIO 3. OPCION A.

RESOLUCION

a) Calculamos el determinante de A.

| Al=2k-1-0= k=2

. . . 1 )
Luego, la matriz A no tiene inversa para k = > yaque su determinante vale cero.

b) Calculamos la matriz inversa de A para k =0.

t

1 0 -1 1 0 -1
0 =1 0 0 -1 2
dyt 1 2 0 1 0 0 -1 01
(A=A L2 o1 22
A 1 -1
10 0

Resolvemos la ecuacion matricial:
(X+1)-A=A"= X-A+1-A=A"= X -A=A"—1-A
Si multiplicamos por A™ a la derecha, tenemos:
X-A=A"—1-A=X-AA"=A"A"— | -AAT=SX=A"A"—]|
Calculamos la matriz que nos piden:

-1 0 1 1 00 1 2 -4 1 00 0 2 -4
-2/-/0 1 0|=(0 1 -2|-|0 1 0|=/0 0 -2
1 0 O 0 01 0 2 -3 0 01 0 2 -4

X=A"A"-]|
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Considera las matrices:
0
01 -1 2 0
10 11 2
1
Determina, si existe, la matriz X que verifica: A-X-B=C"',siendo C' la matriz traspuesta de C.
MATEMATICAS Il. 2012. RESERVA 1. EJERCICIO 3. OPCION A.

N P DN

1
A=(0
1

RESOLUCION

A-X-B=C'=>A ' A X-B-B'=A'C''B'=X=A"'C'"B*

Calculamos la matriz inversa de A

3 2 -1\' (=3 -2 4
2 1 0 2 1 -2
AG) 4 -2 1 1 0 1 w324
(A=A ] |2 o122
| Al 1 1
1 0 1

Calculamos la matriz inversa de B

_<Bd>t_(-2 _éjt . éj_(o 3

(8)"= B] 1 -1

Calculamos la matriz X

-3 -2 4\ (-1 1 -1 3 3 -1
1 ARt 01 0 1
X=A"-C'-B"=| 2 1 -2 2 1] = 0 -1/ = -1
10 10
-1 0 1 0 2 1 1
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Encuentra la matriz X que satisface la ecuacion XA+ A’B = A, siendo

001 2 -1 0
A=l0 1 0|y B=| 0 2 -1
100 -1 0 2

MATEMATICAS Il. 2012. RESERVA 2. EJERCICIO 3. OPCION B.

RESOLUCION

Calculamos la inversa de A:

0 0 -1\ 0 0 -1

0 -1 0 0 -1 0
AY |-1 0 O -1 0 0 g O
(A)‘lz(A): . = N =/0 1 0|=A
| Al B f 100

Calculamos la matriz X: Si multiplicamos por A™ a la derecha, tenemos:

X-A+AB=A=X-A-A'+A*B-A"=A- A= X=1,-A%B-A"

00
10
01
01
10
00

2
-1 0 2 2 -1 0
-1 0 2)(0 0 1 2 0 -1
A*B-A*=| 0 2 -1}40 1 0f=[{-1 2 O
2 -1 0){1 0O o -1 2
1 00 2 0 -1 -1 0
X=1,-A*>B-A*=l0 1 0|]-|-1 2 O|=[ 1 -1 O

0 01 0 -1 2 0O 1 -1
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: 3 : - -2 1
Dada la matriz A= s 1) sea B la matriz que verifica AB = ; .

3
a) Comprueba que las matrices A y B poseen inversas.

b) Resuelve la ecuacion matricial A™X —B =BA.
MATEMATICAS 11. 2012. RESERVA 3. EJERCICIO 3. OPCION B.

RESOLUCION

3 -2
a) Calculamos la matriz |A|:‘5 1‘:3+10:13;«t0:> Tiene inversa

Sabemos que: |A-B|:|A|-|B|:>|B|:%:_l—?:—1¢0:> Tiene inversa

b) Si multiplicamos por A a la izquierda, tenemos:

. . —2 1\(3 -2) (-2 1) (-3 6
A'X-B=BA=A-A'X-A-B=ABA= X = ABA+ AB = : + -
735 1) 73 43 -8
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