Examen de matrices y determinantes
Ejercicio 1.

Sea A una matriz cuadrada que verifica A’ =1 —2A, donde | denota la matriz identidad.
Probar que det(A) #Z0 y encontrar A™.

Calcular dos numeros p y q tales que A*=pl +qlA.

-2 1
Si A:[ L kj cumple la relacién de partida, calcular el valor de k.

Sabemos que se cumple A’ =1 —-2A = A +2A=1 = A(A+2l)=I :>‘A(A+2I)‘:|I| =N
= |A|A+21|=1 = |A#0.
Como tenemos A(A+21)=1 = A" =A+2l

A“:AZDAZ:(I—ZA)[QI—2A):I—4A+4A2:I—4A+4(I—2A):5I -12A, entonces
p=5vy q=-12

2 1 , (-2 1\ (-2 1 5 —2+k
A= A2 = - :
1 k 1 k -2+k 1+k
| _oAs 1 0) (-4 2 -2 5 -2+k) (5 -2
0 1) |2 2« | =2 1-2k —2+k 1+k?) (-2 1-2k

—2+k=-2 k=0
= k=0
1+k?=1-2k k?+2k=0=k=0, k=-2

entonces {
Ejercicio 2.

Sea A una matriz 4x4 tal que |A4 = -2, calcula, justificando la respuesta:

o - A oA ) )

Demostrar que si A es una matriz 3x3 tal que A =—A, entonces |A| =0. ¢Y si A es una matriz

nxn, se verifica lo anterior?

* |37 =3' A =81[{-2) = -162 (A esuna matriz 4x4)
Como ACA™ =1 = |ATAT|=[I|= [AJAY=1= |A ‘=_
el | — (_q\® 1
-l A=
|| = ATATATH = AT T 4= (-2) -

*2ADNY =|21|=2 | =16

>|F

" |ACR] = A A=Ay = (-
AR
o= =




Examen de matrices y determinantes

Sabemos que se cumple |Al =|A||; como ADM,,, = |-A=(-1)"(JA’=~|A, entonces

A =-h = |R]= |4 =4 =-14 = [4=0

S AOM,,, = [-A=(-1)"|A = s nesimpar [A=0, s nes par no se puede asegurar que|A =0.

Ejercicio 3.
1 0 O 1 00
Hallar una matriz X talque ADX[A =B, siendo A=|-3 1 -1|, B=|0 -1 0].
5 -1 2 0O 0 O

AXA =B = X=A'X{A)", pero (A) =(AY) = x=A'xfAY)

A=1

-1 2 -1 2 1 -
1
-3 - 10 5 1 0 1 = L o1
—_—— = = = - — — = -
: > 7 ™ > 2 2 S 2 11
A= -3 1 2 A= 1 0 _1 11 _1
s A e
0 0)(1 0 0O\(1 1 -2 1 1 -2
X = 1/)0 -1 o0 2 1|={1 -3 4
-2 11,0 0 0)l0 1 1 -2 -4 3
Ejercicio 4.
5 x x 3
- ., X 5 3 X
Resuelve la siguiente ecuacion: =0
Xx 3 5 X
3 X X 5
5 x x 3 5 x 0 -2 8 2x 0 0
8 2x 0
x 5 3 X x 5 -2 0 2x 8 0 0 8 2x
= = =2Px 8 0 :4#] :4EQM—4X2)
X 3 5 X x 3 2 0 x 3 20 %x 3 o 2x 8
3 X X 504=(:4-(:1 3 x O 2 F=F,+F, 3 X 0 2d . c desarrollo por Cy
C3=C3-C, F=F,+F; esarrollo por Cy





