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Ejemplos de integrales inmediatas tipo potencia:

1) Ixsdx N
6
En nuestro ejemplo: f(x) =x n=5 - f(x)=1
2) J.izdx = J.xzdx =xt+C=-T+C
X X

En nuestro ejemplo: f(x) =x n=-2 5 f(x)=1

E+1

2 3 5
3) J-x3dx =X =gx3 +C

g+1
3

En nuestro ejemplo: f(x) =x n= - f(x)=1

[SIRN)

= ——xZ +C

4 3
- 3

1
1 -4
4) | x 4dx =
1
e

En nuestro ejemplo: f(x) =x n= —% - f(x)=1

n

5) J-(sz -5x + 4)dx ijde_SIXdX+4IdX :§x3 _gxz +Ax+C

—
=

)

(1) Aplicamos j (f(x) £ g(x))dx = j f(x)dx + j g(x)dx : j (k-f(x)) dx = k-j f(x)dx

+C

6) .[(x 1y = ;1)3

En nuestro ejemplo: f(x) =x+1 n=2 - f(x)=1
3
2 [ax+22ax =2 [3(ax+2)ax =1 8x*2 _1g Loy ic
3 3 3 9
En nuestro ejemplo: f(x) =(3x+2) n=2 - f(x)=3
Multiplicamos y dividimos por 3 para que sea inmediata

1

1 3
8) J-%/;dx = J-x3dx =X1— =%\3/x4 +C
1

—+
3

En nuestro ejemplo: f(x) =x n= - fx)=1

Wl

1 3 3 5
9) I(Z—x)&dx = Zf&dx—jx&dx :ijzdx—jx2dx :%xz —éxz +C
@

(1): Aplicamos j (f(x) + g(x))dx = j f(x)dx + j g(x)dx ; j (k-f(x))dx = k-j f(x)dx
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2 2 2 ~
10) ILZdX = SIX—de :§J'L2dx = Ao +2)"4c= -—————+C
(2x3 +2) (2x3 +2) 6J (2x° +2) 3 3(2x° +2)

En nuestro ejemplo: f(x) = (2x3 +2) n=-2 . f(x)=

Multiplicamos y dividimos por 6 para que sea inmediata

1

11) f\/xz -3x*dx = Ixxll 3x? dx = EI—GX(1—3X2)2 dx = -

CD|I—‘
wlm

(1)

(1) Vx? -3x* = x3(1-3%%) = x4/1-3%°
2 1 .
(2) f(x) =1 - 3x n=s - f(x) = — 6x
Multiplicamos y dividimos por (- 6)

1

12) f3x\/1 2x2 dx = 3Ix\/1 2x° dx = = "2 I —4x(1-2x?)2 dx = -

(1)

3

2
Z(1-2¢)2 +C=-
3( )2

»low

(1) Aplicando j (k-f(x)) dx = k-j f(x)dx
(2)f(x)=1-2x* :n =% - f(x) = —4x
Multiplicamos y dividimos por (- 4)

1 4
13) J.xxg/l—x2 dx = —%J'—Zx(l— x%)3dx = —%%(1— 2R +C= —g%/(l— X) +C
@

1) fx) =1 - %2 ;n=§ L F(X) = - 2x

Multiplicamos y dividimos por (- 2)

3

(x3+2)Z+C:g“(x3+Z)3 +C

1
1J'3x (x®+2) 4dx:%

s

14
[

W fxX)=x>+2 ;n=-= - f(x)=3%

NG SN

Multiplicamos y dividimos por 3.

2 2 - E 3 1 3 5
15) f(1+x) dx = 1rax+x dx = Ix 2dx+2j‘x2dx+J‘x2dx:2x2 +%x2 +§x2 +C
@

i Jx

(1) Desarrollamos el cuadrado de la suma

(2) Aplicamos j (f(x) + g(x))dx = j f(x)dx + j g(x)dx

B)fX)=x ;n=—=;n= ;n=% en cada caso - f(x) =

r\>||—\
N |

Z(1-3x% )2 +C= —%\/(1 3x) +

1 2)3
—y{1-2x
5 ( )

+C

+C
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Ejemplos de integrales inmediatas tipo logaritmica

1) J.de =3Ildx =3Ilnx+C

X X
(1) Aplicando j (k-f(x)) dx = k-j f(x)dx
En nuestro ejemplo: f(x) = x - f'(x) =

2) ﬁ_|n(x+2)+c
X+2

En nuestro ejemplo: f(x) =x+2 - f(x)=1

3) =2 20x__ 1 ox-3)+C
2x 3 0 2x-3 2

(1) En nuestro ejemplo: f(x) =2x -3 - f(x) =2

Multiplicamos y dividimos por 3 para tener una integral inmediata tipo logaritmico.

4) %dx -1 22—de :lln(x2+1)+C
X+l f 2)x*+1 2

(1) En nuestro ejemplo: f(x) =x* +1 - f(x) =

—

Multiplicamos y dividimos por 2 para tener una integral inmediata tipo logaritmico.

I 1+i)dx = v|'dx+ idx = v|‘dx +J‘idx=x+2In(x+1)+C
(1) X+l @3 x+1l 3 x+1

(1) Efectuamos la divisién

(2) Aplicamos j (f(x) £ g(x))dx = j f(x)dx + j g(x)dx

(3) Aplicamos j (k-f(x)) dx = k-j f(x)dx

6).[ X dx=§I 2x
X*-4 §H2)x -

(1) Integral tipo logaritmo: f(x) = x* — 4 — f(x) = 2x

dx =In|x2 —4|+C
4

Basta multiplicar y dividir por 2 para tener la integral inmediata

+
7) 341 dx = In(x®+x+1)+C
X +x+1 Ry

(1) Integral tipo logaritmo: f(x) = XCHx+1 5 f'(x) = 3 +1
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Ejemplos de integrales de tipo exponencial

{n

1) | e*dx 1 (3-e3x)dxzie3X+C
3 3

G

(1) En nuestro ejemplo: f(x) =3x - f(x)=3

Multiplicamos y dividimos por 3 para tener una integral inmediata tipo exponencial.

2) je'xdx
(

(1) En nuestro ejemplo: f(x) = —x - f'(x) =-1

n

—J’(—e'x)dx =-e*+C

=3

Multiplicamos y dividimos por -1 para tener una integral inmediata tipo exponencial

n

3) J‘ezx+1dx %IZGZXﬂdX = e2><+1 +C

G

(1) En nuestro ejemplo: f{x) =2x+ 1 - f(x) =2

Multiplicamos y dividimos por 2 para tener una integral inmediata tipo exponencial
4) Iazxdx = 1J'(Z-azx)dx 11 a*+C
o 2 2 Ina

(1) En nuestro ejemplo: f(x) =2x - f'(x) =2

Multiplicamos y dividimos por 2 para tener una integral inmediata tipo exponencial

%
5) Iez dx = —Ie%(—%jdx:—e%+c
X @ X

L) ==

X | =

1
o2

(1) En nuestro ejemplo: f(x) =
X

Multiplicamos y dividimos por (-1) para tener una integral inmediata tipo exponencial

Iezx dx+2Iexdx+Idx 5%I2ezxdx+zje*dx+jdx =
&)

n
{n

6) I(ex +1)? dx I(ezx +2e* +1)dx

(

=
)

=%e2x+2ex+x+c

(1) Desarrollamos el cuadrado de la suma
(2) Aplicamos j (f(x) £ g(x))dx = j f(x)dx + j g(x)dx ; j(k-f(x)) dx = k-j f(x)dx

(3) Multiplicamos y dividimos por 2 para tener una integral inmediata tipo exponencial

esenx + C

{n

7) Icos x-e%™ dx
(

=

(1) En nuestro ejemplo: f(x) = sen x - f(x) = cos x
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Ejemplos de integrales inmediatas tipo trigonométricas

Las férmulas que mas emplearemos en las integrales son:

1) sena +cos’ a =1 2) tga =
) )19 cosa
cosa 1
3) ctga = 4) ctgo = —
sena tga
1
5) seca =——— 6) coseca -1
cosa sena
7) tg°a +1=sec’a 8) ctg’a +1=cosec’ a
9) sen (2a) =2 sena - cosa 10) cos (2a) = cos’ o —sen® o
5 1-cos2a 5 1+cos2a
11) sen O(:T 12) cos 0(=T

1) J‘senixdx = Zjlsenlxdx:—coslx+c
2 @ 2 2 2

(1) En nuestro ejemplo: f(x) = %x - f(x) = %

Multiplicamos y dividimos por 2 para tener una integral inmediata tipo seno

2) Icos3xdx = 1

I3c053xdx =lsen3x +C
@ 3
(1) En nuestro ejemplo: f(x) =3x - f(x) =3

Multiplicamos y dividimos por 3 para tener una integral inmediata tipo coseno

3) Icos(Zx +1)dx = 1

IZcos(Zx +1)dx =%sen(2x +hH+C
@

(1) En nuestro ejemplo: f(x) =2x+1 - f(x)=2
Multiplicamos y dividimos por 2 para tener una integral inmediata tipo coseno
2 1 2 1 2
4) | xcos(x” +1)dx = 3 2xcos(x +1)dx:Esen(x +H+C
@
(1) En nuestro ejemplo: f(x) = XX+l - f'(x) = 2x

Multiplicamos y dividimos por 2 para tener una integral inmediata tipo coseno

5) Ithxdx = %IZthxdx =%In(sec2x)+C

@
(1) En nuestro ejemplo: f(x) =2x - f'(x) =2

Multiplicamos y dividimos por 2 para tener una integral inmediata tipo tangente




06427

{n

6) J'senx+cosx X I(tgx+1)dx =Itgxdx+Idx =In(secx)+x+C
COSX )

—~
=

Senx+CcosSx _ senx , COSX
(2) = + =tgx +1
COS X COSX COSX

(2) Aplicamos j(f(x) +g(x))dx = jf(x)dx ijg(x)dx

7) | sen(2x +6)dx = %IZsen(Zx +6)dx = —%cos(Zx +6)
@)

(1) En nuestro ejemplo: f(x) =2x+6 - f'(x) =2

Multiplicamos y dividimos por 2 para tener una integral inmediata tipo seno

n

8) jxsen(xz +3)dx %J’szen(x2 +3)dx = —%cos(x2 +3)+C

G

(1) En nuestro ejemplo: f(x) = XX +3 - f'(x) = 2x

Multiplicamos y dividimos por 2 para tener una integral inmediata tipo seno

9) J.sensxcosxdx = %sen“x +C

En nuestro ejemplo: f(x) =x - f'(x) =1
2 _ 1 2 —_ 1 2
10) | xcotgx“dx = — | 2xcotgx“dx = =In(senx”)+C
o 2 2
(1) En nuestro ejemplo: f(x) =x - f(x) =1

Multiplicamos y dividimos por 2 para tener una integral inmediata tipo cotangente
11) Itgzxdx = I(1+tg x —1) dx = J.(1+tgzx)dx—jdx =tgx—-x+C
@

(1) Sumamos y restamos 1

(2) Aplicamos j (F(x) £ g(x))dx = j f(x)dx + j g(x)dx

12) Ictg xdx = J. 1+ctg?x —1)dx = I(1+ctgzx)dx—jdx=—ctgx—x+C

(€] 2

—
=

(1) Sumamos y restamos 1

(2) Aplicamos j (F(x) £ g(x))dx = j f(x)dx + j g(x)dx
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Ejemplos de integrales inmediatas tipo trigonométricas inversas

el
o
+
=L

1
—d
1) dx 9 X E dx :E %dx :Earctg(§)+c
9+x? x? 9 X z 3 X 2 3 3
3 3

(1) Dividimos numerador y denominador por 9

(2) Aplicamos j (k-f(x))dx = k-j f(x)dx

(3) En nuestro ejemplo: f(x) = g - f(x) = % para tener una integral inmediata tipo arcotangente

dx
Z)J' (;Ix =J' 9o - EJ' di = E.EI—Zz—arctg—+C
XA G Jaxt @9 (ZXJ 92 (2xj i1 © 3
9 3

(1) Dividimos numerador y denominador por é

(2) Aplicamos j (k-f(x)) dx = k-j f(x)dx
2

(3) En nuestro ejemplo: f(x) = % - f(x) = 3

Multiplicamos y dividimos por — para tener una integral inmediata tipo arcotangente

+1 2
2

2
3)I X g :if x dlef%dx - E'I%dx = Laretig
x*+4 752} x 2 (XzJ @ 2 (ij 2 2
4 +1 +1
2
() Dividimos numerador y denominador por %

2
(2) En nuestro ejemplo: f(x) = X? - f'(x) = x, para tener una integral inmediata tipo arcotangente

4) J‘ﬁdx = ij%;zdxzéj‘;zdx S —de=%arctg(x\:5j+c
T e T

s
| =
w

e

x

+

a1 w

(1) Dividimos numerador y denominador por %

(2) En nuestro ejemplo: f(x) = XT+5 - f(x) = %

Para tener una integral inmediata tipo arcotangente, multiplicamos y dividimos por 3
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Mas ejemplos de integrales inmediatas

1) I(Zx +1)(x* +x +1)°dx %(x2 +x+1)*"+C

{n

—~
=3

(1) Observamos que la derivada de X*+x+les2x+1

Considerando f(x) = x*+x+1,n=3,tenemos una integral inmediata tipo potencia

{n
n

2 ~ 3 -2
Z)J‘Lsdx I3X2(X3+2)3dx M+C:—;2+C
(x*+2)" -2 3(x® +2)

e
—

N
=

(1) Observamos que la derivada de x> + 2 es 3%°
(2) Considerando f(x) = x> +2,n=-3, tenemos una integral inmediata tipo potencia
X 3 X 1 X 4
3) I(e +1)°-e dxzz(e +1)"+C

(1) En nuestro ejemplo: f(x) =e* + 1, n =3 - f(x) =€, tenemos una integral inmediata tipo potencia

3 3

2 ! 3
(1-2¢)2 =-=(1-2¢)2 +C
3( X) 6( X)

AR

1

1
4) jx 1-2x? dx —%j—4x(1—2x2)2dx = -

B

(1) Observamos que la derivada de 1 — 2x° es -4x
Considerando f(x) =1 —2x*, n = %

Multiplicamos y dividimos por -4 para tener una integral inmediata tipo potencia

X <o 1 < .._13 2 3 2
5) I—dx:.[x(xz +3) 2dx :—J‘2x(x2 +3)3dx == (¥ +32 +C="F(x*+3) +C
Ix+3 0 2 2 2 4
(1) Observamos que la derivada de x* +3 es 2x

Considerando f(x) =x* +3,n = _%

Multiplicamos y dividimos por 2 para tener una integral inmediata tipo potencia
6) J.:(;de EIZZX—-de =x*+4x-3+C
Jx2+4x-3 2) x?+4x-3

(1) Observamos que la derivada de X +4x—3 es2x +4

Considerando f(x) =x* + 4x -3 ,n = _%

{n

G

Multiplicamos y dividimos por 2 para tener una integral inmediata tipo potencia
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%(x+1)g=§ (x+1)° +C

{n

7)I«/x_-lr1dx = I(x +1)% dx

—~
=

N |

(1) Integral tipo potencia: f(x) =x+ 1, n =

1 6x°

8) I—g x = -2 [ _gx=-tma-2x)+c
1-2x o 6J1-2x 6

(1) Integral tipo logaritmo: f(x) = 1 - 2x> - f'(x) = - 6x°
Basta multiplicar y dividir por 6 para tener la integral inmediata.

9) X4 =1 fx;udleln(3x2—12x+8)+c
3x% -12x+8 @ 3J3x°-12x+8 3

(1) Integral tipo logaritmo: f(x) = 3*—12x+8 ff(x)=6x-12
Basta multiplicar y dividir por 3 para tener la integral inmediata

= -2|——t dx=-2im(1-Jx
1O)J.&(1_&)dxg) 2I 2&(1_&)(1 2in(1-Vx)

(1) Integral tipo logaritmo: f(x) = 1-+/x — f(x) = S
24/x

Basta multiplicar y dividir por 2 para tener la integral inmediata
11) J’exsenexdx = J-sen(ex )-e*dx = —cos(ex)+ C
@
(1) En nuestro ejemplo: f(x) = e - f'(x) =e* (tipo seno)
2 2 1 3
12) | tg°xsec“xdx = —tg°x+C
o 3

(1) Integral tipo potencia: f(x) =tgx,n=2 - f(x) = sec® x

= Icos(ex)-exdx = sen(ex) +C

13) Ie cos(e*)dx
@

(1) Integral tipo coseno: f(x) = e - f'(x) = ¢e*

J’ 1J‘ dx 1
14) = ——, = Zarctgx
3+3x° 1+x* 3 3

(1) Aplicamos j(f(x) +g(x))dx = jf(x)dx ijg(x)dx : j(k-f(x)) dx = k-j f(x)dx

(2) Integral tipo arcotangente: f(x) =x - f'(x) =1
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15) xdx 1 2xdx  _ - arctg(x? +5)+C
1+ (X +5)° § 2J 1+ (x* +5)

(1) Integral tipo arcotangente: f(x) = X*+5 - f'(x) = 2x

Basta multiplicar y dividir por 2 para tener la integral inmediata

16) I cosX dx = arctg(senx)+C
1+sen’x ““

(1) Integral tipo arcotangente: f(x) =senx - f(x) = cos x

17) j = I X sdx = Ej‘izdx: Earctgx2 +C
1+x* 1+(x?) o 2Jd1+(x?) 2

(1) Integral tipo arcotangente: f(x) = x> - '(x) = 2x

Basta multiplicar y dividir por 2 para tener la integral inmediata

e2>< e2X 1 ZGZX 1
18) | ——dx = | ———d = | ———dx ==arctgle*)+C
)J’1+e4x X I 5 dx j 5 dx 2arcg(e )

1+(e>) 2J)1+(e*)

n

B

(1) Integral tipo arcotangente: f(x) = e” - f'(x) = 2e%

Basta multiplicar y dividir por 2 para tener la integral inmediata

19) dex = —cos(lnx)+C
X @

(1) Integral tipo seno: f(x) =Inx - f(x) = 1
X

20) dx _J'senxdx —In(cosx)=ln( ! )=In(secx)+C
COSX

ctgx COSX

(1) Integral tipo logaritmo: f(x) = cos x - f(X) =-sen x

Il Cos2X | Idx— Icostdx 1J'dx—EJAZCOSZde=5—lsen2x+C
) (2)2 @ 2 4 2 4

1-cos2x
2

(2) Aplicamos j (f(x) £ g(x))dx = j f(x)dx + j g(x)dx ; j (k-f(x)) dx = k-j f(x)dx

{n

21) Ise n°x dx

—
=

(1) sen® x =

3) Sif(x) =2x - f'x) =
Multiplicamos y dividimos por 2 para tener la integral inmediata de tipo coseno
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)
22) Isec xtgx dx :I ser;x dx = —J-—senx(cosx)2 dx = - (cosx)” _ 1
Cos“ X @ -1 COSX

(1) Multiplicando y dividiendo por (-1) se tiene una integral inmediata de tipo potencia, donde:

f(x)=cosx,n=-2

23) Itgx dx = I senx dx=- I —Senx dx = -In(cosx) =In(secx) +C
COSX COS X

(1) Multiplicando y dividiendo por (-1) se tiene una integral inmediata de tipo logaritmo, donde:

f(x) = cos x - f(x) =—sen x

24) | senxcosxdx = 1"'Zsenxcosxdx =1Isen2xdx = —EJ'—ZsenZde = —10052x+k
o 2 2 o 4 4

(1) Multiplicando y dividiendo por 2, obtenemos sen 2x
(2) Multiplicando y dividiendo por (-2), se tiene una integral inmediata de tipo seno, donde:

fx)=2x - f(x)=2

Ejemplos de integrales inmediatas descomponiendo en suma de integrales

1) | X dx = (1+ 1 )dx =[x+ | —Ldx =x+In(x 1)+ C
x-1 x-1 Ry x-1

(1) Aplicamos j(f(x) * g(x))dx = Jf(x)dx ijg(x)dx ,descomponiéndola en dos integrales:

0 Unaintegral de una constante

0 Una integral tipo logaritmica, donde f(x) = x — 1.

2x+3 2X dx
2) [Z2Zdx = [—="_dx+3 =In(x? +1) +arctg(x)
)-[x2+1 ;‘l)jx2+1 -[x2+1 ( ) g

(1) Aplicamos .[(f(x) + g(x))dx = .[f(x)dx t.[g(x)dx ,descomponiéndola en dos integrales:
0 Una integral tipo logaritmo, donde f(x) = x* + 1 - f'(x) = 2x:

.[ f’ildx = In(x? +1)
X

0 Unaintegral tipo arcotangente, donde f(x) =x - f(x) =1

I 21+ 1dx = arctg x
X
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T N —
(x+1)?° (X+1) (1) (X+1) x+1
x2+2de:J‘ 1 J‘ I

(x +1)° (x+ 1) (1) (x+ 1)

(1) Aplicamos j(f(x) + g(x))dx = J'f(x)dx tj'g(x)dx ,descomponiéndola en dos integrales:

0 Una integral de una constante

o Una integral tipo potencia, donde f(x) =x + 1, n =-2

= J'(x F1)2dx = -
X

d
(X +1)? +1

1

3 _ay2
4) wdx (3x—4+ 24 )dx = | (3x-4)dx + Zidx=§x2—4x+4arctgx+c
X +1 X +1 ) X +1 2

B

(1) Efectuamos la division.

(2) Se descompone en:

0 Una integral potencia: I(3x -4)dx = gxz - 4x

0 Una integral tipo arcotangente: I 24 1dx = darctgx
xZ +

5) 2;(_1dx= 22X dx - 21 dx = In(x2+9)—1arctg(§j+c
X +9 X°+9 X*+9 4 3 3

(1) Se descompone en::

o Integral tipo logaritmo, donde f(x) = x* +9 - f(x) =

If—jgdx =In(x +9)
X

=

0 Integral tipo arcotangente, donde f(x) = % - X)) ==

3
2de = E 1/—3 ax :1 arctg(ij
X“+9 9 (X 3 3

2
j +1
3






