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VECTORES
1.- DEFINICION Y OPERACIONES

Copia en un papel cuadriculado los siguientes vectores:

NV,
da

-~ .- C

Representa los vectores: -2a, 3by > y expresa sus coordenadas.
Efectua graficamente:

a) a+b b) b+d

y expresa dichas operaciones mediante coordenadas.

Efectua grificamente:

a) a—b b) b+c+d

y expresa dichas operaciones mediante coordenadas.

Con los vectores de la figura:

=L

)|

Realiza las siguientes operaciones graficamente y mediante coordenadas.
a) 3U+2v b) tG—2v c)a-b b) 3U—2V + 4w

2.- BASES
Halla las coordenadas de los vectores u,V, U;= U+V, U= U—V,U3;= 3U—2Ven la base B =

{U,V} y representa los vectores obtenidos.

Solucion: U=(1,0); V=(0,1); U1=(11), Uz=(1-1),Us=(3-2)
Comprueba que los vectores (1, 1), (1, 0) son linealmente independientes.

Demuestra que los vectores (1, a) y (0, b) son linealmente independientes para cualquier valor
deayb=0.

Demuestra que los vectores (a, b) y (c, d) son linealmente independientes si y solo si ad— bc = 0.

Determina los valores a y b para que el vector (1, a) sea combinacion lineal de (1, b) y (1, 2).
Solucion: b # 2, aeR.

Halla el vector w tal que U =3v-2w, siendou =(2,3)y v=(1,1).
Solucion:a=1,b=0,a0, beR.

Halla el vector w tal que U=Vv-2w, siendou =(2,2)y v = (1/2, 1/1).
Solucion:a=1,b=1,a, beR.
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2.- SISTEMAS DE REFERENCIA

Dados los puntos A =(1, 2),B=(-1, 3),C=(3,4) y D = (1, 0) halla las coordenadas de los vectores
AB, BC, CD,DA yAC.
Solucién: AB =(-2,1), BC = (4,1), CD=(-2,-4), DA=(0,2)yAC = (2, 2)

Dado el vector AB = (2, 1) y el punto A = (3,1), halla las coordenadas del punto B.
Solucién: B = (5,2).

Dado el vector AB = (2, 3) y el punto B = (5, -3), halla las coordenadas del punto A.
Solucion: A = (3, -6)

Dados los puntos A=(1, 2),B=(-1, 3),C=(3,4) y D= (1, 0) Halla el punto medio de los segmentos
AB, BC, CD, DA, AC.
Solucién: Son respectivamente M = LO, gj , N= (l, %) ,0=(2,2), P=(1,1)yQ=(2, 3).

Halla el punto simétrico de A = (-5, 2) respecto del punto B = (1, -1).
Solucion: A’ = (7, -4).

Halla el punto simétrico de A = (1, 2) respecto del punto B = (2, 3).
Solucién: A’ = (3, 4).

Halla si estan alineados los puntos A=(3,1),B=(4,4)yC=(5, 7).
Solucion: Si lo estadn.

Halla si estan alineados los puntos A=(3,1),B=(4,6)y C=(5,9).
Solucién: No lo estan.

Dados los puntos A = (2, 3) y B = (1, -2) halla los puntos que dividen al segmento en tres partes
iguales.

Solucién: M = §,£ yN = i_l
3 3 3 3

Sean A =(-3,5),B=(7,2)yC=(5,6) los vértices de un tridngulo. Calcula las coordenadas del
baricentro del triangulo.

Solucion: Baricentro G = (3, %)

Sean A=(1,-3),B=(0,7)y C=(-1, 5) los vértices de un tridngulo. Calcula las coordenadas de los
puntos medios de cada lado y del baricentro del tridngulo.

Solucion: Punto medios de AB: M = [%, 2) ,BC:N= (— % , 6} yAC: 0 = (0, 1).

Baricentro: G = (0, 3)
De un paralelogramo ABCD se conocen dos vértices consecutivos A= (1, 1) yB=(2, 2) y el centro
M = (3, 0), determina las coordenadas de los otros dos vértices Cy D.

Solucién: C=(5,-1)y D = (4,-2).

3.- PRODUCTO ESCALAR

Sean Uy, U, dos vectores tales que | U, | =| u, | y U;.U,=0.Comprueba que los vectores U =x

Uy+yl, y V =-yl;+xU, son ortogonales:.
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SeaB={ly, U, }unabase ortonormal. Calcula el valor de k para que los vectores: U=—U;+kl,

N

I - -
y V= 7“1*”“ U, sean unitarios.

V3 V2

Solucion: k= +—, m=+—
2 2

Sea B ={U,,U,}unabase tal que | Uy | =| U, | =1y (Uy,U,)=60° Calcula el médulo del vector
G = ﬁl+ Hz.

Solucién: | U| =3

Sea B = {U,,U,} una base ortonormal y sean los vectores: [ﬁ]=3al+az, [O_é]=2a1+502,
[O_é] =74, - Demuestra que el tridngulo ABC es isdsceles y calcula su perimetro.

Solucion: Su perimetro es 2\/ﬁ + 5\/5, Los lados AB y AC miden lo mismo \/ﬁ .

éQué angulo forman los vectores U =210,-3U, y V =4U;-5U, sabiendo que B = {{i;, Ui.} es
una base ortonormal.
. 23
Solucién: arc cos| ——
V13441
Dados los vectores U = (2,
u

y V sean ortogonalesy |u]|
Solucién: a = b.

a)y v = (b, -2) determina los valores de a y b tales que hacen que u
=|v].

Dados los vectores U =(2,0), v=(0,1)y w= au+bv, éiqué relacién deben satisfacer ay b para
que el médulo de w sea la unidad?
Solucién: 4a% + b? =1.

Halla la proyeccion ortogonal de ﬁ sobre 53 ,SsiA=(1,2),B=(-2,0),C=(2,3)yD =(-1,1).
Solucion: Como AB =E5, proyﬁA—B = ﬁ

- 3 4) .
éSon unitarios los vectores u = (g, gj, V= [——,—j y w=(1,1)?

Solucién: No lo es w, si los demds.
Demuestra que las dos diagonales de un rombo son perpendiculares.

Sean los vectores U =(1,-1) y vV = (2, m) halla m de forma que:
a) U y v sean ortogonales.

b) u y v tengan la misma direccion.

Solucién:a)m= 2, b) m= -2,

Sean los vectores U = (1,-1) y vV = (2, m) halla m de forma que:
a) v sea unitario.

b) (u,v)=45°,

Solucion: a) sin solucion real., b) m =0



