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*‘: CRITERIOS de CALIFICACION 3° ESO

MATEMATICAS 3° ESO
PROFESOR: ALFONSO GONZALEZ

1°) TEMARIO:
1. REPASO N® ENTEROS (2 semanas)
2. FRACCIONES (6 semanas) — 12 evaluacion
3. POTENCIAS (5 semanas)

RAICES (4 semanas)
POLINOMIOS (4 semanas) — 22 evaluacion
ECUACIONES Y SISTEMAS (5 semanas)

ook

7. FUNCIONES. RECTAS (4 semanas)

4 , — a s
8. REPASO AREAS Y VOLUMENES (3 semanas) 3% evaluacion

29 CRITERIOS DE CALIFICACION: La programacion oficial del dpto. de Matematicas' contempla que, para
obtener la nota del alumno en cada evaluacion en esta materia, se utilizaran los siguientes porcentajeszz

COMPETENCIA 80 % ver Anexo | (indicadores

MATEMATICA ° competencia matematica)

RESTO DE 20 % ver Anexo Il (indicadores
COMPETENCIAS S competencia no matematica)

Teniendo en cuenta que:

Competencia matematica (80% de la nota):

e La nota en la competencia mateméatica se obtendra atendiendo a lo largo de la evaluacion a los
indicadores que figuran seguidamente en el Anexo I. Se llevaran a cabo, al menos, dos pruebas
escritas cada evaluacion, y en cada una de ellas se contemplaran todos los indicadores de las
competencias trabajadas hasta ese momento en la evaluacion. La nota de la competencia matematica
sera la media ponderada resultante de asignar a la 12 prueba un peso de 1, a la 22 prueba un peso de 2, y
asi sucesivamente. Por ejemplo, si la evaluacion consta de dos pruebas, seria:

(nota12 prueba) + 2-(nota 22 prueba)
3

NOTA COMPETENCIA MATEMATICA =

e También se tendra muy en cuenta si el alumno ha alcanzado los indicadores de grado minimo de la
competencia matematica, los cuales figuran en negrita en el anexo |

' La programacion de este departamento esta a disposicion de toda la comunidad escolar en la web oficial del centro
(http://edu.jccm.es/ies/fmenal).

2 Los porcentajes anteriormente reflejados pueden cambiar en el caso de los alumnos con necesidades educativas
especiales, considerando esto como una medida metodolégica mas en su aprendizaje que quedara reflejada también en
su correspondiente Plan de Trabajo Individualizado (PTI).
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Resto de competencias (20% de la nota):

La nota en el resto de competencias se obtendréd atendiendo a lo largo de la evaluacion a los
indicadores que figuran en el Anexo Il.
Por supuesto, el alumno debera conseguir también un grado minimo en estas competencias.

Evaluaciones:

El alumno habra superado la evaluacion si su nota global, atendiendo a los porcentajes indicados, es igual
o superior a 5. En caso contrario debera presentarse a la recuperacion de dicha evaluacion con todos los
indicadores de la competencia matematica.

Los alumnos que superen las tres evaluaciones de que consta el curso habran aprobado la materia, y
su nota final del curso ser& la media de las tres evaluaciones. En caso contrario el profesor evaluara si
el alumno alcanza los objetivos, competencias y contenidos minimos del curso, superando para ello los
criterios de evaluacion del mismo, referidos puntualmente en la programacion especifica del curso. De no
ser asi, debera presentarse en la convocatoria extraordinaria de septiembre con todos los indicadores.

Observaciones:

En la realizacion de pruebas escritas se tendran en cuenta, entre otros aspectos, los siguientes:

o Durante la realizacion de una prueba escrita, el alumno debera mostrar un comportamiento
adecuado y correcto; realizar cualquier alteracion que perturbe el normal desarrollo de ésta podra
suponer la total anulacion del examen, siendo éste valorado con una calificacién de 0 puntos para el
infractor o infractores de esta norma. Tal medida se refiere especialmente a aquel alumno que sea
descubierto obteniendo informacion de forma fraudulenta, de si mismo o de otro compafiero. En los
casos anteriores el profesor retirara automaticamente la prueba escrita al alumno o alumnos en
cuestion.

o Se indicara en cada pregunta del examen la valoracion parcial de dicha pregunta.

o Solo se podra usar la calculadora si ello esta reflejado en el examen, y dandole el uso que en éste
se indique.

o A la hora de calificar cada una de las preguntas de que consta la prueba escrita, el profesor tendra
en cuenta tanto el planteamiento como el resultado final del ejercicio, dando a ambos aspectos el
peso conveniente en cada caso. En el caso de que el resultado de un ejercicio sea correcto pero el
planteamiento sea incorrecto, se valorara como nula tal pregunta.

o Durante las pruebas y en todo el proceso de aprendizaje se tendran en cuenta la ortografia,
presentacion cuidada, orden en el planteamiento, limpieza y correccién en el lenguaje matematico,
ya que estos aspectos figuran entre los indicadores de la competencia no matematica a evaluar.

o SoOlo se admitiran justificantes oficiales, debidamente acreditados, sellados y firmados por el
profesional o autoridad competente, de tipo médico, administrativo, judicial, etc. a aquellos
alumnos que falten a una pruebay soliciten realizarla en fecha posterior.

Durante su aprendizaje, se evaluara el cuaderno del alumno (completitud de los contenidos, grado de
correccion de los ejercicios, limpieza y orden, etc.), las intervenciones de éste en la pizarra, la entrega de
eventuales baterias de ejercicios, el formulario matematico que el alumno realizara a lo largo del curso, su
trabajo en casa y en clase, el respeto a los planteamientos del profesor y a las opiniones de los demas
comparfieros, el saber valorar el trabajo en equipo, mostrar interés y esfuerzo diario, etc. Todo ello se
contempla en los indicadores de la competencia no matematica (ver anexo Il). Se tendra en cuenta, en
cualquier caso, que el alumno sera evaluado todos los dias con los instrumentos de observacion
sistematica habituales, y que, en caso de ausencia injustificada, podra ser valorado negativamente por lo
que respecta a ese dia.
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e Ademas, de acuerdo con el documento de Normas de convivencia, organizacion y funcionamiento del
centro, se valorara positivamente en el alumno el cumplimiento de las normas del aula de Matematicas
(Anexo IlI).

Recuperacion de evaluaciones:

e Los alumnos podran recuperar a lo largo del curso las dos primeras evaluaciones (no asi la tercera, que
tiene caracter de final) con el correspondiente examen de recuperacion, en el que volveran a evaluarse
todos los indicadores de esa evaluacion. Ademas, eventualmente el profesor podra mandar un PTI® (plan
de trabajo individualizado) de actividades orientativas para poder preparar dicho examen; esta bateria de
ejercicios debera ser entregada como condicién imprescindible para poder realizar el examen, si bien no
formara parte de la nota. La nota global de la evaluacién se obtendra atendiendo al resultado de los
indicadores evaluados en dicho examen teniendo en cuenta que:

— Si la nota de recuperacion es igual o superior a 5, la nota global de recuperacion sera la media
entre la nota obtenida en la evaluacion (con decimales) y la obtenida en el examen de
recuperacion; ahora bien, si esta media no llegara a 5, la nota global de recuperacion sera un 5

— Si la nota de dicha recuperacion es inferior a 5, la nota global de recuperacién sera la de dicho
examen.

Para considerar superada la evaluacion el alumno debera obtener una nota global igual o superior a 5. La
nota global de la recuperacion pasara a ser la nota a tener en cuenta de cara a la media final en junio.

e Al final del curso se realizara una prueba escrita final en la que los alumnos que todavia tengan
evaluaciones suspensas tengan la posibilidad de recuperarlas presentdandose solamente a dichas
evaluaciones. Dicha prueba versara sobre todos los indicadores de la competencia matematica vistos en
cada evaluacion. Se tomara la calificacion que en ésta se obtenga para confeccionar la nota media (no la
nota que se obtuvo en su dia en cada evaluacién en cuestion).

e Los alumnos que no superen el curso en junio podran optar a una prueba extraordinaria en septiembre,
en la que entraran todos los indicadores del curso, y que debera ser superada con una nota minima de 5.
Ademas, eventualmente el profesor podra mandar un PTI (plan de trabajo individualizado) de actividades
orientativas para poder preparar dicho examen; esta bateria de ejercicios debera ser entregada como
condicién imprescindible para poder realizar el examen, si bien no formara parte de la nota. En esta
convocatoria se podra recuperar también la materia de Matematicas pendiente de cursos anteriores.

e RECUPERACION DE PENDIENTES: Los alumnos tuvieran la materia de Matematicas de un curso
anterior suspensa podran recuperar a lo largo del presente curso mediante el correspondiente PTI.
Teniendo en cuenta la estructura ciclica de la etapa y que los contenidos del curso actual son
practicamente los mismos que los del precedente, aunque naturalmente ampliados, el profesor llevara a
cabo un seguimiento del alumno a lo largo de todo el curso para comprobar si éste supera los indicadores
del curso anterior. Este seguimiento se podra concretar, segln el profesor estime conveniente, mediante
las siguientes actividades a realizar por el alumno:

o Actividades de repaso y refuerzo que puntualmente seran presentadas durante el curso en los
plazos que el profesor determine.

o Realizacion de pruebas escritas que el profesor considere que ha de realizar el alumno para
evaluar el grado de consecucion de los indicadores de contenidos.

o La superacion de los indicadores de contenidos de la materia de matematicas que el alumno
cursa actualmente (no de la materia pendiente del curso anterior), sobre todo en el primer y en el

% Como recoge la orden de 4 de junio de 2007 (DOCM de 20 de junio)
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3)

segundo trimestre, sera también un factor que se tendra en cuenta en el seguimiento de la
materia pendiente del curso anterior.

Los alumnos que el profesor considere que, a través del seguimiento realizado, hayan superado los
indicadores de contenidos, se consideraran aprobados con una calificacion de, al menos, un 5.

MINIMOS EXIGIBLES PARA ALCANZAR LA SUFICIENCIA EN MATEMATICAS: Para poder superar la
materia de Matematicas el alumno debera alcanzar al menos los indicadores minimos de las
competencias que figuran en negrita en el anexo |. En tal caso, se considerara adquirido el nivel de
suficiencia en la materia, es decir, la nota final del alumno sera al menos un 5.

En cuanto a la metodologia, frecuentemente el profesor sacara a la pizarra de manera aleatoria a
algunos alumnos para que realicen los ejercicios mandados como tarea para casa en la clase anterior; su
calificacion pasara a engrosar algunos indicadores de la competencia no matematica, como se indica en
el anexo Il. También, no se descarta que el profesor pueda sacar algun dia a algin alumno a la pizarra
para preguntar o repasar sobre la parte teérica de la materia. Lo que se pretende con esto es que el
alumno lleve al dia la asignatura, algo que es fundamental en Matematicas, dada la especial naturaleza
de la materia.

Las actividades que se haran en clase y/o se mandaran para casa, fundamentalmente seran las del
cuaderno de actividades suministrado por el profesor, y que el alumno debera adquirir en los
primeros dias de curso. Estas actividades contaran habitualmente con las soluciones de los ejercicios,
para asi favorecer la autoevaluacion y el trabajo de los alumnos. Toda esta informacién también estara
disponible durante todo el curso en la pagina Web del profesor de la asignatura:

www.alfonsogonzalez.es

Socuéllamos, septiembre de 2014

Fdo. El profesor de la asignatura
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ANEXO I: INDICADORES DE LA COMPETENCIA MATEMATICA EN MATEMATICAS 3° ESO

BLOQUE I: PLANTEAMIENTO Y RESOLUCION DE PROBLEMAS

0.1

0.2.

Estructura el proceso de resolucion de un problema utilizando ciertas técnicas para plantear y resolver problemas
sencillos.

Estructura el proceso de resolucion de un problema utilizando las técnicas aprendidas para plantear y resolver problemas de un
nivel medio y superior.

BLOQUE II: NUMEROS Y ALGEBRA
Unidad 1: REPASO DE NUMEROS ENTEROS

1.1.
1.2
13.

14.

Obtiene el maximo comun divisor y el minimo comdn multiplo de dos numeros.
Obtiene el maximo comun divisor y el minimo comun miltiplo de mas de dos nimeros.

Comprende el significado del conjunto de los nimeros enteros y realiza operaciones combinadas con nimeros enteros
incluido el célculo de valores absolutos.

Realiza operaciones combinadas con ndmeros enteros incluyendo paréntesis y corchetes, incluso insertando en la operacién
combinada potencias de exponente natural.

Unidad 2: NUMEROS RACIONALES

2.1

2.2.

2.3.

24.

25.

2.6.
2.7.

Conoce los conceptos de razon, proporcion y porcentaje y los aplica razonadamente para traducir enunciados
sencillos.

Identifica varias razones que forman proporcion y obtiene uno de sus términos desconocidos.

Entiende el concepto de fraccion, identifica sus elementos y obtiene la fraccion irreducible utilizando el maximo comun
divisor del numerador y del denominador. Reduce un conjunto de fracciones a comin denominador, las compara y
ordena.

Relaciona fraccion con nimero decimal transformando una fraccion en su expresion decimal y expresa cualquier
numero decimal exacto o periddico en fraccion a través de su fraccion generatriz.

Comprende el significado del conjunto de los nimeros racionales y realiza operaciones sencillas con fracciones que
contengan sumas, restas, productos y divisiones.

Realiza operaciones combinadas con fracciones incluyendo el uso de paréntesis y corchetes.

Realiza operaciones con decimales exactos y periddicos pasandolos éstos previamente a su fraccién generatriz y comprueba los
resultados con la calculadora.

Unidad 3: POTENCIAS Y RADICALES

3.1

3.2.
33.
34.

35.

3.6.

37.
38.

Domina el concepto de potencia de exponente entero y calcula potencias de exponente entero con su signo. En
particular sabe calcular el inverso de un nimero entero o de una fraccién. Realiza operaciones basicas con potencias
de exponente natural.

Utiliza la calculadora para hallar las potencias de exponente entero y comprobar resultados.
Realiza algunas operaciones sencillas utilizando el concepto de potencia de exponente entero, incluso con base fraccionaria.

Usa las propiedades de las potencias para hacer operaciones sencillas con potencias cuya base sea un entero o una
fraccion.

Usa las propiedades de las potencias para realizar operaciones combinadas con paréntesis y corchetes comprobando el
resultado con la calculadora, incluso operaciones mas complejas introduciendo si cabe sumas y restas.

Entiende el uso de la notacion cientifica para expresar nimeros muy grandes o muy pequefos, escribe un nimero
decimal (en especial muy grande o muy pequefio) en notacion cientifica y viceversa.

Suma y resta nimeros expresados en notacion cientifica comprobando finalmente las operaciones con la calculadora.

Aplica las propiedades de las potencias para realizar operaciones mas complejas con nlimeros expresados en notacion
cientifica.
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3.10.

311

3.12.

3.13.

3.14.

Entiende el concepto de nimero irracional, en particular el de raiz cuadrada y clbica, y es capaz de escribir y clasificar
nameros naturales, enteros, racionales e irracionales.

Opera con raices cuadradas y cubicas a nivel basico y aplica las propiedades de las raices cuadradas y clbicas para hacer
operaciones mas complejas.

Aproxima nimeros reales por redondeo y truncamiento con un determinado nimero de cifras significativas y calcula el
error absoluto al hacer la aproximacion de un ndmero.

Entiende el concepto de error relativo que se comete al hacer aproximaciones de nimeros y utiliza las aproximaciones en
situaciones concretas con la precision requerida por la situacion planteada.

Representa exactamente nimeros naturales, enteros, fracciones y radicales de indice dos en la recta real, conoce los
distintos tipos de intervalos y entiende el concepto de ndmero real.

Realiza representaciones por aproximacion en el caso de raices cuadradas y clbicas.

Unidad 4: POLINOMIOS

4.1.

42.

43.

44,
45.

4.6.

4.7.
438.

Traduce situaciones del lenguaje verbal al algebraico utilizando expresiones algebraicas, sobre todo monomios.
Identifica monomios semejantes y aplica las propiedades de las potencias para realizar operaciones sencillas con
monomios.

Realiza operaciones comhinadas con monomios de caracter mas complejo.

Entiende el concepto de polinomio, identifica cada uno de sus componentes, calcula el valor numérico de un polinomio
y realiza sumas, restas y productos de polinomios.

Realiza operaciones mas complejas con polinomios: sumas y productos con distintos niveles de paréntesis y corchetes.

Realiza divisiones de polinomios con coeficientes enteros, de tal manera que el cociente también sea un polinomio con
coeficientes enteros.

Dada una expresion algebraica (en particular un polinomio) es capaz de extraer factores utilizando distintas técnicas como la
propiedad distributiva o la regla de Ruffini.

Identifica y desarrolla las igualdades notables cuadrado de la suma, cuadrado de la diferencia y suma por diferencia.

Convierte ciertos polinomios en igualdades notables y lo utiliza para simplificar fracciones algebraicas.

Unidad 5: ECUACIONES DE PRIMER Y SEGUNDO GRADQO

5.1

5.2.

53.

54.

5.5.

5.6.

Entiende el concepto de ecuacion diferenciandolo de la nocién de identidad, identifica los elementos de una ecuacion y
resuelve ecuaciones de primer grado sencillas, incluso con algun paréntesis.

Resuelve ecuaciones de primer grado en las que aparecen paréntesis, corchetes y denominadores.

Resuelve ecuaciones de segundo grado en su forma reducida, tanto completas como incompletas, identificando
previamente el nimero de soluciones a través del discriminante. Resuelve también ecuaciones de segundo en las que
aparecen operaciones combinadas, incluso con algun paréntesis.

Resuelve ecuaciones de segundo grado mas complejas, en las que aparecen paréntesis, corchetes y denominadores.

Planteando la ecuacién correspondiente de primer o de segundo grado resuelve problemas sencillos de la vida
cotidiana.

Planteando la ecuacion correspondiente de primer o de segundo grado resuelve otros problemas, a un nivel medio o superior.

Unidad 6: SISTEMAS DE ECUACIONES

6.1.

6.2.

6.3.
6.4.

Entiende el concepto de ecuacion lineal con dos incdgnitas y resuelve sistemas de ecuaciones lineales expresados en
su forma reducida por sustitucion, igualacion o reduccion, y los clasifica atendiendo a su nimero de soluciones.

Resuelve por cualquier método sistemas de ecuaciones lineales en los que aparecen paréntesis corchetes, incluso sistemas de
ecuaciones lineales mas complejos con paréntesis y denominadores, expresandolos previamente en su forma reducida.

Planteando sistemas de ecuaciones lineales es capaz de resolver problemas sencillos de la vida cotidiana.

Planteando sistemas de ecuaciones lineales es capaz de resolver otros problemas, a un nivel medio o superior.

Unidad 7: PROGRESIONES

7.1

Comprende el concepto de sucesion numérica, en particular el concepto de sucesion recurrente y calcula el término
general de progresiones aritméticas y geométricas sencillas.
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7.3.
74.

7.5.

Calcula la suma de los términos de una progresion aritmética y geométrica, y el producto de los términos de una de una
progresion geométrica.

Obtiene cualquier componente de una progresion a partir de otros dados.

Utiliza las progresiones para resolver problemas sencillos en los que aparecen regularidades entre conjuntos de
nlmeros.

Utiliza las progresiones para resolver problemas en los que aparecen regularidades entre conjuntos de nimeros pero, en este
caso, a niveles de mayor dificultad.

BLOQUE lll: GEOMETRIA
Unidad 8: REPASO DE GEOMETRIA. EL GLOBO TERRAQUEOQ

8.1.
8.2.

8.3.

8.4.

8.5.

8.6.

8.7.

8.8.

8.9.

A través del concepto de lugar geométrico es capaz de determinar figuras sencillas a partir de ciertas propiedades.

Conoce las rectas y puntos notables en un triangulo cualquiera y en un tridngulo rectangulo y aplica el teorema de
Pitagoras a la resolucion de problemas sencillos.

Sabe hallar el area de las figuras planas mas usuales: triangulo, cuadrado, rectangulo, rombo, romboide y trapecio; asi
como el area de un poligono regular. Conoce también el area de figuras circulares: circulo, sector circular, segmento
circular y corona circular. Resuelve problemas sencillos utilizando los conceptos anteriores.

Aplica el conocimiento del area de figuras planas y el Teorema de Pitagoras al célculo de &reas de figuras compuestas y a la
resolucion de problemas geométricos mas complejos donde aparecen &reas de figuras planas.

Conoce los distintos elementos de un poliedro, los clasifica (en particular los poliedros regulares) y calcula el area del
prismay de la piramide.

Conoce los cuerpos de revolucion, en particular el cilindro, el cono, la esfera y las figuras esféricas, y calcula sus
areas. Calcula los volumenes de los cuerpos geométricos anteriores. Resuelve problemas sencillos utilizando los
conceptos anteriores.

Aplica el conocimiento del &rea y del volumen de un cuerpo geométrico al calculo de &reas y volumenes de figuras compuestas
y a la resolucion de problemas geométricos mas complejos donde aparecen areas y volimenes de cuerpos geométricos.

Distingue los elementos de la esfera terrestre, conoce las coordenadas geogréficas (latitud y longitud) y las sitda en un
mapa.

Relaciona entre si las coordenadas geograficas y las aplica a la resolucién de problemas reales asociados al mundo fisico.

Unidad 9: TRASLACIONES, GIROS Y SIMETRIAS

9.1

9.2.

9.3.
94.

9.5.
9.6.

9.7.

Identifica a la vista de transformaciones geométricas de la misma figura cuales se corresponden con movimientos en el
planoy, de éstos, cuéles son traslaciones, giros y simetrias.

A la inversa, dada una figura plana, es capaz de trasladarla en una determinada direccion y sentido, girarla con centro
un punto y un nimero determinado de grados, y de obtener su figura simétrica respecto de un punto o de una recta.

Reconoce movimientos sencillos en la naturaleza, en el arte y en otras construcciones humanas.

Usa los movimientos del plano para el analisis y representacion de figuras y configuraciones geométricas y percibe con claridad
los planos de simetria en los poliedros.

Usa el concepto de homotecia y de poligonos semejantes para realizar transformaciones de figuras planas.

Aplica el teorema de Tales a la resolucion de problemas sencillos del medio fisico e interpreta mapas utilizando las
escalas.

Resuelve problemas del mundo fisico utilizando semejanzas y escalas.

BLOQUE IV: FUNCIONES Y GRAFICAS
Unidad 10: FUNCIONES Y GRAFICAS

10.1. Analiza y describe cualitativamente graficas que representan fendmenos del entorno cotidiano y de otras materias.

10.2. Conoce el concepto de funcién y su gréfica, sus formas de expresion, asi como sus caracteristicas mas relevantes:

dominio, continuidad, puntos de corte con los ejes, monotonia, extremos y simetrias, y los identifica en la grafica de
una funcion.
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10.3. Analiza y compara situaciones de dependencia funcional dadas mediante tablas, graficas y enunciados.

10.4. Formula conjeturas sobre el comportamiento de un fendmeno que represente una grafica y cual podria ser su expresion
algebraica.

10.5. Identifica los distintos elementos de la funcién lineal y afin, representa mediante tabla de valores y utiliza estas
funciones para estudiar situaciones provenientes de los distintos &mbitos del conocimiento y de la vida cotidiana en
casos sencillos.

10.6. Utiliza las aplicaciones de los modelos lineales en problemas a un nivel mas complejo.

10.7. Reconoce las distintas formas de representar una recta (mediante tabla o mediante su expresion algebraica), halla la
ecuacion de la recta que pasa por dos puntos y distingue a la vista de sus ecuaciones si dos rectas son parales o
secantes.

10.8. Aplica la ecuacion de la recta a la resolucion de problemas relacionados con sistemas de ecuaciones lineales y de otros
problemas mas complejos de la naturaleza y de la vida cotidiana.

BLOQUE V: ESTADISTICA Y PROBABILIDAD
Unidad 11: ESTADISTICA

11.1. Entiende la conveniencia de extraer muestras de una poblacion y el método de seleccion aleatoria como el mas idéneo
para el estudio de una determinada variable estadistica de la poblacion, ya sea esta cualitativa o cuantitativa, discreta o
continua.

11.2. Determina, clasifica y agrupa los datos de variables estadisticas discreta o continuas sencillas (con pocos intervalos y
de la misma amplitud), los tabula y utiliza graficos estadisticos para representarlos.

11.3. Halla las frecuencias absoluta, relativa y acumulada, e interpreta los resultados mediante las medidas de centralizacion.

11.4. Calcula los cuartiles de una variable estadistica discreta y los interpreta, asi como las medidas de dispersion de una variable
estadistica discreta o continua en casos concretos y reales de la vida cotidiana.

Unidad 12: PROBABILIDAD

12.1. Entiende el concepto de experimento aleatorio frente a experimento determinista, el concepto de suceso y de espacio
muestral y usa los diagramas de arbol para determinar los sucesos elementales de un experimento aleatorio.

12.2. Realiza operaciones béasicas con sucesos y aplica las operaciones basicas con los mismos a casos sencillos.
12.3. Halla la probabilidad de un suceso utilizando la regla de Laplace en el caso de experimentos aleatorios sencillos.

12.4. Formula y comprueba conjeturas sobre el comportamiento de fenémenos aleatorios sencillos y calcula la probabilidad mediante
simulacion o experimentacion concluyendo en la ley de los grandes nimeros.

12.5. Utiliza las propiedades de la probabilidad para resolver problemas y tomar decisiones fundamentales en diferentes contextos,
incluso para interpretar, describir y predecir situaciones inciertas.



ANEXO II: Indicadores de la competencia NO matematica en Matematicas 3° ESO

EVALUACION DE LAS COMPETENCIAS NO MATEMATICAS (20% de la nota de la evaluacién)

1: de forma insuficiente
2:" " suficiente
3: bien

4: perfectamente

Ao HAIECN S [amre INDICADORES instrumento de evaluacion NOTA PESO DELA zo"/'\dAEIDIA d
69/2007) (0a4) NOTA  |@0%delanotade
la evaluacion)
1.1: éEn los exdmenes, cuaderno,
etc. escribe con correccién, media de la nota obtenida en este apartado en 59
cuidando la ortografia, caligrafiay los examenes de la evaluacion
sintaxis?
Competencia en |1.2: ¢En los exdmenes, cuaderno,
o, . L dia de la nota obtenid t tad
comunicacién |etc. cuida la correccién en el uso del | Me¢!2 @€ 13 nota obtenica en este apartado en 5%
. L. los exdmenes de la evaluacion
linguistica lenguaje matematico?
1.3: iSe expresa oralmente con
correccidn en la pizarra, al exponer
nota subjetiva del profesor 1%
dudas, al responder a alguna
cuestion planteada en clase, etc.?
Competencia en |3.1: (Percibe la presencia y utilidad
el conocimiento |de las Matematicas en
y lainteraccién |determinados problemas en los que posible(s) pregunta(s) de examen 1%
con el medio |esta presente la naturaleza, y los
fisico resuelve adecuadamente?
4.1: (Emplea adecuadamente la
. ¢ p nota subjetiva del profesor 5%
Tratamiento de |calculadora?
la informacion y |4.2: ¢ Utiliza a un nivel basico (en el
competencia |aula Althia) algiin programa de tipo o
P La. . ) nota subjetiva del profesor 1%
digital matematico (Derive, Excel, Cabri,
Geogebra, etc.)?
5.1: éEs responsable a la hora de
I | diari | media de todas las notas de clase a lo largo de la 50%
realizar las tareas diarias y los evaluacion 6
trabajos?
5.2: ¢Cuida la limpieza y el orden en
. < media de la nota obtenida en este apartado en
el planteamiento en los examenes, ) - 5%
los exdmenes de la evaluacion
cuaderno, etc.?
Competencia |5.3: Trae diariamente el material
i fichas de trabajo, cuaderno,
social y ( 10, . ! nota subjetiva del profesor 5%
ciudadana calculadora, formulario, etc.) a
clase.
5.4: ¢ Asiste regularmente a clase de
Matematicas (salvo causa nota subjetiva del profesor 5%
justificada)?
5.5: ¢éEs regularmente puntual al
L. nota subjetiva del profesor 5%
llegar a clase de Matematicas?
6.1: éEn determinados problemas
c tenci de Geometria percibe la presencia 'y
ompetencia o .
Ip | utilidad de las Matematicas en ble(s) " 1%
cultura . . . posible(s) pregunta(s) de examen
. v ciertas manifestaciones del arte, y °
artistica
los enfoca adecuadamente?
Competencia |7.1: ¢Lleva al dia el formulario
para aprender a |matematico y lo trae a clase? nota subjetiva del profesor 5%
aprender
8.1: éSe esfuerza a la hora de
Autonomia e |abordar el analisis y resolucién, de
iniciativa forma auténoma y personal, de nota subjetiva del profesor 1%
personal determinados enunciados y
problemas de cierta complejidad?
9.1: ¢Expresa con educacidon vy
X correccion en las formas sus ideas y
Competencia L . o
. opiniones, y escucha de igual modo nota subjetiva del profesor 5%
emocional
las del profesor y el resto de
compafieros?
0: en absoluto > =100%
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ANEXO Ill: NORMAS del AULA de MATEMATICAS

1. Los alumnos se sentaran en el aula en sitio fijo durante todo el curso, y se responsabilizaran de la limpieza e integridad de su
puesto. Este sitio fijo serd asignado por el profesor durante los primeros dias del curso, y s6lo podra ser modificado por éste. El
profesor apuntaré el puesto fijo de sus alumnos y alumnas en la hoja de control a tal efecto, y colocara ésta en el corcho del aula.

2. Los alumnos estan obligados a mantener esos puestos fijos también en las guardias.

3. El alumno tiene la obligacion de comunicar al profesor, al comenzar la clase, cualquier incidencia, anomalia, desperfecto, etc. en
su puesto. En caso contrario, el alumno pasara a ser el responsable de ello.

4. Los alumnos y el profesor velaran por la limpieza constante y diaria del aula, la ausencia de papeles en el suelo, la utilizacién de la
papelera, etc. El profesor, cada cierto tiempo, se encargara de que cada alumno limpie su mesa.

5. Queda terminantemente prohibido consumir alimentos o bebidas de cualquier tipo en el aula.

6. El alumno deberé llegar puntualmente a clase, y no dejar de trabajar hasta que ésta finalice en su integridad. No podréa levantarse
para salir de clase antes de tiempo.

7. Los alumnos deberan atender en clase y guardar silencio durante la explicacién del profesor, traer el material necesario, y no
perturbar el normal funcionamiento de la clase molestando a los compafieros y/o al profesor.

8. El alumno participara activamente en clase, preguntando dudas, colaborando en trabajos en equipo, etc. No podra negarse a salir
a la pizarra o a hacer las actividades que indique el profesor.

9. Durante la clase las ventanas del aula s6lo podran permanecer abiertas con permiso del profesor.

10. El alumno, caso de portar un mévil o similar, debera tenerlo apagado durante toda la clase y sin mostrarlo. En caso contrario,
podra ser confiscado por el profesor.

11. Al finalizar la clase el profesor se cerciorara, con ayuda de los alumnos, de que el aula queda en orden: sillas y mesas bien
colocadas, ventanas cerradas, luces apagadas, y la puerta cerrada. Si se trata de la Ultima hora de utilizacién del aula ese dia (no
necesariamente la sexta hora; consultar cuadrante situado en la puerta del aula), habré que bajar ademas las persianas y colocar
cada silla encima de la correspondiente mesa.

Cumplimentar esta parte, cortar por la linea de puntos y entregar al profesor:

D./D? , padre/madre del alumno ,
del curso 3° ESO , me doy por enterado de los criterios de calificacion de la materia de Matematicas de 3° de ESO.
Firmado:
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FICHA 1: Concepto de n° entero, multiplo y divisor, n° primo

Concepto de n° entero ( Z):

1. Escribir los Z del 7 al 23:

2. Representar en la recta real los siguientes Z: 5, -4, 2, 0, -1, 1

A la vista de lo anterior, ordenarlos de menor a mayor:

3. Ordenar de menor a mayor los siguientes Z: -34, 23, 7, 100, -33, 0, 24, -2, 14, -1, 132, -1000

4. Escribir los Z del -8 al 9:

5. Definir el opuesto de un nimero entero. Dar dos ejemplos.

Escribir los opuestos de los siguientes Z (véase el primer ejemplo):

a) 7— -(+7)=-7 d) -25 — g) 45—
b) -7 — e) 0— h) 2 —
c) 143 — ) -1— i) -57 —

6. Definir el valor absoluto de un entero. Indicar dos ejemplos.

Indicar el valor absoluto de los siguientes Z:

a) 151= e) 10= i) [-37]=
b) |-3|= ) I-1= ) 5-2=
c) I57|= 9) [-114|= k) [1-3]=
d) |-23|= h) |12|= ) |-4-3J=

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 10: 12 a 17 (n® enteros, representacion grafica, valor absoluto, opuesto)

[0}

Multiplos v divisores. N primos y compuestos:

7. Descomponer en factores primos:
a) 65 b) 90 c) 125

® @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
@ siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
NC

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es) 11



EJERCICIOS de ENTEROS 3° ESO
ALFONSO GONZALEZ
I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

e) 671 f) 1135

g) 1080 h) 441 i) 4950

8. Algunas descomposiciones se pueden hacer por tanteo. Véase el primer ejemplo:

a) | 900=9-100=9-10-10=3?.2.5.2.5=2.3?.5°

b) 99= (Soluc: 3%.11)
c) 1000= (Soluc: 2%.5%
d) 500= (Soluc: 2%.5%
e) 160= (Soluc: 2°-5)
f) 98= (Soluc: 2-7°)
g) 250= (Soluc: 2-5°)
h) 146=

i) 130=

i) 380= (Soluc: 2°-5-19)
k) 360= (Soluc: 2°.3%.5)

9. Hallar los seis primeros multiplos de los siguientes nameros:
a) 6—
b) 15—

® @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
@ siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
NC

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es) 12
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d) 500 —

10. Hallar todos los divisores de los siguientes numeros:

a) 12

b) 36

c) 75

d) 23

11. Definir namero primo, e indicar tres ejemplos.

Definir nimero compuesto, e indicar tres ejemplos.

Averiguar, razonadamente, si los siguientes nimeros son primos o compuestos en caso de ser compuestos,
indicar su factorizacion (Obsérvese el 1% ejemplo):

a) 91 — Como /91 =9,.., basta con ensayar posibles divisores primos menores de 9:

91 NO es divisible por 2
91 NO es divisible por 3
91 NO es divisible por 5
91 Si es divisible por 7 = [91=7-13 es COMPUESTO|

b) 51

® @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
@ siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
NC

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es) 13
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d) 59

e) 87

f) 12523

g) 11523

h) 143 (Soluc: Compuesto)

i) 151 (Soluc: Primo)

j) 187 (Soluc: Compuesto)

@ @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
@ siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
B NC

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es) 14
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12. Construir, razonadamente, la criba de Eratéstenes para los primeros 100 nimeros naturales, indicando

ademas la factorizacion de aquellos que sean compuestos (Obsérvense algunos ejemplos):

1= n° especial 26= 51= 76=
2= 27= 52= 77=
3= 28= 53= 78=
4= 29= 54= 79=
5= 30= 2.3:5 55= 80=
6= 31= 56= 81=
7= 32= 57= 82=
8= 33= 58= 83=
9= 34= 59= 84=
10= 35= 60= 85=
12= 37= 62= 87=
13= 38= 63= 88=
14= 39= 64= 89=
15= 40= 65= 90=
16= 41= 66= 91= 7-13
17= 42= 67= 92=
18= 2.3 43= 68= 93=
19= 44= 69= 94=
20= 45= 70= 95=
21= 46= 71= 96=
22= 47= 72= 97=
23= 48= 73= 98=
24= 49= 74= 99=
25= 50= 75= 100=

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 8: 1 a 6 (mdltiplos, divisores, n® primos)

siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso

@ @ @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
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FICHA 2: MCD y MCM de enteros

1. Definir MCD de dos o mas enteros, e indicar cual es la forma practica de calcularlo.

Escribir todos los divisores de 36 y 24, y sefialar cual es el mayor de ellos comUn a ambos.

Calcular, por el método practico, el MCD de 36 y 24, y comprobar que se obtiene idéntico resultado.

2. Definir MCM de dos o mas enteros, e indicar cual es la forma practica de calcularlo.

Escribir los diez primeros multiplos de 20 y 50, y sefialar cual es el menor de ellos comin a ambos.

Calcular, por el método practico, el MCM de 20 y 50, y comprobar que se obtiene idéntico resultado.

3. Obtener, por el método practico , el MCD y MCM de los siguientes grupos de nameros; en el caso de una
pareja, comprueba con la férmula |MCM(a,b) -MCD (a,b)=a - b| (Fijate en el ler ejemplo):

a) 12y 225
12|12 225|5 52 12:(23)3
6|2 45|5 225¢3 -5 } MCD(12,225)=3 MCM(12,225):22-32-52:90E}
3|3 9|3 12=2°.3 / 22543967 ——~ =
1 313
1 comunes al menor exponente comunes y no comunes
al mayor exponente

Comprobacién: MCD(12,225)-MCM(12,225)=3-900=2700=12-225

¢, Qué utilidad tiene la formula anterior en la practica?

@ @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
@ siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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c) 8y3

d) 8y 36

e) 75y45 (Soluc: MCM=225; MCD=15)
f) 30y63 (Soluc: MCM=630; MCD=3)
g) 12,18y 15 (Soluc: MCM=180; MCD=3)
h) 54y 36 (Soluc: MCM=108; MCD=18)
i) 12,15y40 (Soluc: MCM=120; MCD=1)

® @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
@ siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
NC
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) 84y120 (Soluc: MCM=840; MCD=12)
k) 150y 225 (Soluc: MCM=450; MCD=75)
) 120, 180y 300 (Soluc: MCM=1800; MCD=60)
m) 24 y 83 (Soluc: MCM=1992; MCD=1)

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 9: 7, 8, 9 (calculo MCD y MCM)

4. un alumno contesta en un examen que MCD(12,30)=36 y MCM(12,30)=6. Sin calcular nada previamente,
razonar que ello no puede ser posible.

® @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
@ siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
NC
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FICHA 3: Operaciones basicas con enteros

Operaciones con enteros: Sumas v restas:

1. Simplificar (véase el primer ejemplo):

a) _(_14): d) —(-2)=
b) —(=5)= e) +(-8)=
c) —(+5)= f) +(+6)=

g) ~(-43)=
h) +(-1)=
) -(+1)=

2. Efectuar las siguientes sumas Yy restas de enteros (se recomienda, cuando proceda, simplificar signos

primero):

a) 5+15= f) -18-7=
b) -5+9= g) -5+20=
c) —17+12= h) 40-(-5)=
d) —2-15= i) -2-(-1)=
e) —23+38= ) 12+(-3)=

k) —7-(-5)=
) 32+(=6)=
m) |3-7|=

n) [-1+6]=

0) [-2-5]=

3. Efectuar las siguientes sumas y restas de enteros (se recomienda simplificar signos primero; véase el

ejemplo):
a) 1+8-7=

b) ~5-(~7)+12=-5+7+12=[14]
¢) 8+13—(-1)=

d) —(-4)-7+(-3)=

e) 12—(-2)-11=

f) —3+9—(=2)=

g) -5+2—(-3)=
h) 4-(-10)-(-5)=
i) —2+(-1)+14=

) 1-(-2)+(-3)=

K) |2-3+6]|=
) |=3+2-1|=
m) 3—|5-2|=

4. Efectuar las siguientes sumas y restas de enteros (se recomienda simplificar signos primero):

a) 11-8+14-7=

b) —15—(-2)+1-2=

c) 18+3—(—2)-5=

d) —(—14) —(=7)+(-13)+2=

) 1-2—(-2)-1=

f) —13+19-2+7=
0) —15-(-2)—(-3)+1=
h) 14—(-11)—(-15)-8=

i) —-12+(-11)-14+3=

) 10-(-12)-(-3)-(-5)=

® @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
@ siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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5. calculo mental: Efectuar, directamente, las siguientes sumas y restas encadenadas:

a) 18+6-4+2+1= €) —7-4-12-8+4-9+1=
b) 12-8-7+5-1= f) 45-20-15+2-7-9+4=
c) 21+13-8-2+5+6= g) 1-2-3-4-5-6-7-8-9=
d) -23+21-12-5+1-3= h) 1-2+3-4+5-6-7+8-9=

6. Efectuar las siguientes sumas y restas combinadas efectuando primero el interior de los paréntesis, y
simplificando en todo momento  (véase el primer ejemplo):

a) 11-(8+14-7)=11-15=4]

b) 10—-(8-7)+(-9-3)=

c) 15-[7—(-3)]= (Soluc: 5)
d) (-8-2) —(6-3)= (Soluc: -13)
e) 2-[7-(-7)+(-1)]= (Soluc: -15)
f) [4-2+(-13)]-(8-3)= (Soluc: -16)
g) 12+(15-3)~(-1-18)= (Soluc: 43)
h) —4-[34—(-2)]-(-]-5|) = (Soluc: -35)
iy 9+3-{-[14-(-5)]-8}= (Soluc: 39)
) -8-[|2+5-4/-(-1-2)]= (Soluc: -7)

Operaciones con enteros: Productos y cocientes:

. Multiplicar:
a) 2-(-4)= f) 3:(-6)= K) (-4)-(=2):(-3)=
b) (-3)-(-5)= 9) (=7)-(-4)= N (-1)-(-1)=
c) (-9)-5= h) 3-(-1)= m) 3-4-(-6)=
d) (-1)(-2)= ) (-4)5-(-1)= n) 2:(-2)-(-2)=
&) 6:(-8)= ) 3:(-2)7= 0) 3:(-2): (-1)-4=

@ @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
@ siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
NC

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es) 20



EJERCICIOS de ENTEROS 3° ESO
ALFONSO GONZALEZ
I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

8. Dividir:
a) 15:5= e) 21:(-3)= ) (-2):(-1)=
b) (-12):4= f) (-18):(-3)= ) 12:(-3)=
¢) ((14):(=7)= 9) (-63):9= K) (=75):(-5)=
d) (-42):6= h) 40:(-5)= ) 32:(-8)=

9. Efectuar los siguientes productos y cocientes combinados:

a) 2-8:4= f) (-3)-9:(=3)=

b) (-15):5-12= g) (-75):5:(-3)=
c) 8:(-2)-(-1)= h) 64:(-8):[~(-4)]=
d) ~(-14):(-7)-(-3)= ) —4.(-1):2=

e) 12:[-(-2)] (-11)= ) 21:(-7):(-3)=

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 11: 18 a 24 (sumas, restas, productos y cocientes basicos con n®® enteros)

® @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
@ siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
NC

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es) 21



EJERCICIOS de ENTEROS 3° ESO
ALFONSO GONZALEZ
I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

FICHA 4: Operaciones combinadas con enteros. Jerarquia

1. Realizar las siguientes operaciones combinadas con ndmeros enteros, indicando todos los pasos:

a) (-3+6+18):(-3)= (Soluc: -7)
b) (-4) - (-6) : (-3) = (Soluc: -6)
) 5:(-5)—(-7)-2= (Soluc: 13)
d) (-11) -3 - (-4) : (-6) — (-9) = (Soluc: -4)
e) [2-(5)-3]-(-2) = (Soluc: -8)
f) [6—(-1) - (-13)] : (-5) = (Soluc: -4)
9) [(-7+5-2)-(6-8)+5]:(-3)= (Soluc: -1)

h) [(5) - (=3) -4+ 12] : [-12 - (-3)] =

(Soluc: -8)
i) 4+6-(—2+5):(-9)+2-3=

(Soluc: 0)
) -18-[4+(-6)]:2+5=

(Soluc: -12)

k) {[-4+6-(-2+5)]:(-7)+2}-3=

(Soluc: 0)
) 18:[6-3-(-4:2+1)]-3=

(Soluc: -1)
m)(-5)-(-9)-4-(3): (-2): (-6) =

(Soluc: 5)
n)3-6:2-(-3):[-2+(-1)] =

(Soluc: 0)

® @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
@ siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
B

LB del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es) 22



EJERCICIOS de ENTEROS 3° ESO

ALFONSO GONZALEZ
I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

0) [((4+6:3+1)-(6-4:2)+8]:(-2)=

(Soluc: -2)
p)2+4:2-3-(-5)+6-3:(6-2-3)=
(Soluc: 28)
q) (-2)-[8-6-(-3+12:2):(-3)+1] +(-3) =
(Soluc: -33)
N |-5+2|-8:[-2+3-(-3+1)]+1+6:(-2)=
(Soluc: 2)
s) 25:[-7-(-2]-(-5)-4-|-2|=
(Soluc: 35)
) -32:(-8)-(-3)(-2)-81:(-9) =
(Soluc: 7)
u) 14-4.[4-12:(-2):3]+[-1-(-2)]: (-1 =
(Soluc: -11)
v) [2-14/-8:(-2):[(9-13)-(-9-13):2]=
(Soluc: 40)

® @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
@ siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
B NC

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es) 23



EJERCICIOS de ENTEROS 3° ESO
ALFONSO GONZALEZ
I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

w) =30:15-2-[7+12:(2-14)]:|-1-5| =

(Soluc: -5)

x) 20-16:[(-2+7)~(-83-8)]-[4:2+2:(-3)=
(Soluc: 16)

y) (-18-15):33-30:[(11-13)-(16-15:5)]=
(Soluc: 1)

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 12: 25 a 29 (operaciones combinadas con n® enteros)

2. Anatiene ahorrados 30 €. Un fin de semana sale al cine con unos amigos y se gasta 7 €, le compra un regalo
que le cuesta 12 € a una amiga y paga el billete de tren, que le supone 3 €. Si al llegar a casa su padre le da
sus 15 € semanales, ¢cuanto le queda finalmente? (Plantear la solucién como una Unica operacién con

enteros) (Soluc: 23 €)

3.  Tres barcos zarpan del mismo puerto: el primero cada 5 dias, el segundo cada 9 dias y el tercero cada 15

dias. Si coincidieron un determinado dia, ¢ cuando volveran a coincidir? (Soluc: a los 45 dias)

@ @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
@ siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
NC

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es) 24



EJERCICIOS de ENTEROS 3° ESO

ALFONSO GONZALEZ
I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

4. Sse desea cubrir con baldosas cuadradas el suelo de una habitacién gue mide 330 cm de ancho por 390 cm
de largo. Se quiere realizar el trabajo utilizando baldosas lo mas grandes posibles y sin cortar ninguna. a)

¢,Cudl debe ser el tamafio de las baldosas? b) ¢Cuantas baldosas se necesitan? (Soluc: 30 x 30 cm; 143
baldosas)

5.  Unrollo de cable mide mas de 150 metros y menos de 200 metros. ¢ Cual es su longitud exacta, sabiendo que

se puede dividir en trozos de 15 metros y también en trozos de 9 metros? (No vale resolverlo por tanteo)

©. Se desea envasar 125 botes de conserva de tomate y 175 botes de conserva de pimiento en cajas del mismo

namero de botes, y sin mezclar ambos productos en la misma caja. ¢Cual es el minimo ndmero de cajas

necesarias? ¢ Cuantos botes iran en cada caja?

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 9: 10 y 11 (problemas planteamiento MCD y MCM)

@ @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
@ siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
B NC

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es) 25



Si tienen el mismo signe, se suman y el'signo delresultado es el comtn. - 7 + 9 =16

Si el si‘gn'g:) es dis_ti'ritu,'s_e restan y se éscribe el signo del mayor. - 7 -9=-2

a8-3=

b-5+7=

c-8+3=

d5-7 =

e9-4-2=

fFO9+4-2=
(W;-b) 96-10+3-5=
(%4 8 h6+10-3-5=
Sz ~14) i-6-10-3+5=
(ag) §i8-12+10-4+13-7=
(piAl) K -8-12+10+4-13+7 =

(-8 )1-8+12-10+4-13+7=

ZH Calcula las siguientes sumas y restas(juice edgonos  pesos)

m -3+ 8=

=,
w
|
Co
I

o -/+5=

PO9-44+2=

aga-9+4-2=
r6-10-3+56=

s 6+10-3+5=
t-6-10+3-5=
u8+12-10-4+13+7 =
v-8+12+10-4-13+7 =

w8-12-10+4+ 13 -7=

26
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(851:=¥)
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B Efectiia las siguientes sumas y restas con nameros enteroséiadice a!)w;' f’““’")

a6+(-3) = h (-6) +3 =

b6-(-3)= ) i (-6) + (-3) =

c6-(+3) = j(-6)=(-3) =
(5:200) 49 _a42- K-9-4-2=
(s4:14) e6+10+3-5= ~ 1-6+10+3-5= (st:2)
(s6: 18) £(7-3)+6-(-4)= | m(5-2)—(-2)+6 = (set: 1)
(Mi-h) 97-9+6+(B)= n3-4+(5+7= ($d:— 1)

& & Resuelve las siguientes operacionesfl‘a‘l{g.... el gemos Po..s._;l

a(~4)-(;2).5: 15+6-8=

b3.(-7)-(-8) = m5-(-6)-8=

c5-6+8= n (-5) + (-6) - 8 = ($ot:-53)

d5-(-6)-8= fi (14 +5)-(-2) + 13 = ($4:31)

e(-5)-(-6)+8= 04+8-2+5-3= (SJ:BSJ

£(-2) -8+ (-3) = PO (-3) -7 4-(-6)= (St <)
:43) g9-7-2+8-6= q(-8)-35-[-7)-(2-3)]= (CEE Y,
S{:-24) h2-4+6-3-9.5= r-8-12+10+4-13-7 = (S -2¢)
t: (&) §8+12-10-4+13 = s (<2) = (-5) - (7) + 10 = (set: )

j4.(=2) - (-5) = t(4-2.3)-2+(5-7)= ) ($e:=6)

K(=3)-7-8= ul2+(-4)-5-[B-(-2]]= (5ut:-8)

27



103

104

105

Q) (1)~ (3) - (+9) - (+7
-3

SUMAS Y RESTAS COMBINADAS

Para realizar sumas y restas. Combmadas pnmero supnmlmos los paren-”_i;

tesis mnecesarlos de Ia &guxente manera" ‘

~(3) + (5 - (+4) =

b) (+5) + (-8) - (-2) - (+1) =
) =

-5) =

d) +4) + (+2) - (-3)
e) (-6) — (-6) + (+9) — (-3) =
) (1) - (2) - (+6) + (-2) =

+
U1

+2+3-5-4=-4

¢:22)
(s4:-8)
(Sd:-4.)
(st 12)
(ol -})

Ana tiene 30 € ahorrados. Un fin de semana sale al cine con unos amigos y se gasta 7 €, le
compra un regalo a una amiga que le cuesta 12 € y paga el billete de tren, de ida y vuelta, que
le supone 3 €. Si al llegar a casa su padre le da sus 15 € semanales, jcuénto le queda final-

mente? (Sel:L3€)

Operalindices alyewes possos):

a)5+1-3-2=
b)-7+3-1+2=
c)+8-2-5+2=
d1-5+2+3-4=

Calcula{;«)&.ﬁ m(‘;vM; !"‘-J°S)‘.

a) (-3) - (-6) + (-2) -

b) (+2) + (-10) = (-3) + (-5) =
C) (-5) — (+3) + (-4) - (+9) =
d) (+1) = (+1) - (+5) + (-10) =
€) (-8) + (-7) - (+3) - (-2) =

fot: 1)
($21:-3)
(S 3)
(Jot:-3)

-7)=-3+6-2+7=8

e)—4+3—6+1—2+5': (5:,\:-3)
)3-5+6-8+6-4= (5-:-2)
Q)8-2-4+7-2+1=" (£1:5)
h)+2-5+3-1-8= ()
(S}f:\lo)
($(: -14)
@o(t-lS)

28



106 Operaliadica odquaos po-sos)
a) (-10) - (-10) + (+5) - (+15) =
b) (+7) = (+9) + (-3) - (-2) =
€) =7y = (+5) - (=3) - -9) =
d) (1) - (2) + (+6) - (+7) =

) (-4 -4 +(9) - (1) =

107 En la tabla se reflejan las temperaturas maximas y minimas absolutas:

Andalucia -3 41 41 - (-3) = 44
Aragén - 16 37
Asturias -2 30
Baleares -1 36
Canarias | -4 36

Cantabria -1 32

Castillay Ledn 11 » 36
Castilla-La Mancha - =18 . 40
Catalufia 6 o

C. Valenciana 1 37
Extremadura -2 39
Galicia -7 38
Madrid -7 39
Murcia 0 _ 38
Navarra -3 36

Pais Vasco ~4 35
La Rioja -10 35

Calcula cudl ha sido la variacion de temperatura en cada Comunidad auténoma.
¢ En qué Comunidad dicha variacién ha sido mayor?

&Y menor?

29



MULTIPLICACION Y DIVISION DE
NUMEROS ENTEROS

1108 Realiza las siguientes multiplicaciones:

a) (-2) - (-3) = §) (+2) - (-6) =
b) (-6) - (+6) = _ - 0 2) - (+6) =
o) (+5) - (+4) = | 9) (4) - (-3) =
D)8 (2= h) (+3) - (+5) =

. Realiza las siguientes divisiones:

a) (-15): (-3) = e) (+60) : (-6) =
b) (~20) : (+4) = f) (+75) : (-5) =
c) (+12): (-6) = g) (24): (-6) =

d) (+45) : (-9) = | ‘ h) (+30) : (<10) =

Las multiplicaciones y divisiones encadenadas se calculan dos a dos de
izquierda a derecha: :

(-2):(8)- (+6) (1 = (+6) - (45)- (1) = (+30) - (1) = (~30)

S e S ———

-110 Realiza las siguientes multiplicaciones como en el ejemplo:

a) () - (2) - (+1) = : e) (-5) - (1) - (+7) =
b) (+3) - (-2) - (-10) = f) (-6) - (-6) - (-6) =
c) (+4) - (-5) - (+2) = g (+9) - (+1) - (-5) =
d) (-9) - (+2) - (+3) = h) (+2) - (-8) - (-5) =
”':'111 Opera:
s 0] a) (-60): (-6) - (-2) = €) (-120) : (-12) - (-2) =
- et b)(+120) - (-2): (10) = ) (+5) - (-2) : (10) =
{J.«; -60) C) (+100) : (+5) - (-3) = g) (+50) : (-5) - (+6) =

f lé,(u4€) d) (-45) : (-9) - (-8) = h) (<30) : (+3) - (4) - = -

30

(Sol: 10)
Gat: 1)
(5+1:~40)
(§ek: o)



OPERACIONES COMBINADAS
CON NUMEROS ENTEROS

Sumas y restas con paréntesis

* Si el paréntesis viene precedido por el signo 4+, se suprime
manteniendo los sumandos del interior con sus signos.

* Si el paréntesis viene precedido por el signo —, al suprimirlo
se transforman én sus opuestos los signos de los sumandos del interior.
Signo — - Signos opuestos
—-4-56-7N+((24+3)=—-4-5+7-24+3=-114+10=-1
L Signo + — Mismos signos J‘_T

_dJerarquia en las operaciones
[(=5)- 31 : (10 : (=2)] + (—6)

1.° Resolvemos los corchetes
y paréntesis.

—15 (=5 +(06) 2.° Realizamos las multiplicaciones
y divisiones en el orden
3 + (—6) en el que aparecen.
\ / 3.° Efectuamos las sumas y restas
-3 en el mismo orden.

28 Realiza estas operaciones.

a) 6+ (—4+2)—(=3-1)
) T— (4—3)+ (=1 —2)

Q) 3+(2—3)—(1-5-7)
d) 8+ (1+4)+(-7-9)

. Halla el valor de estas expresiones.

a)8+4+7—-6+5-11+2
b) (=12)-7:3

Haz estas operaciones.

a) (—=4) — (=6) : (+3)

b) (+5) : (=5) — (=7) - (+2)

¢) (=11) = (+3) - (=4) : (=6) — (=9)

Calcula.

a)(3+2)-83-14+4)—-2-(2-3)
DY [(16—164+2)- (=1)+9]-7

Completa los huecos para que se ¢

a) (-6)-[(=1)+0]=-18
b) 8-[4— 0] =232

e) 10— (8—7)4+(-9-3)
f) 1—-(@2—-38)+(—4-5)
g) —1—(=14+2-5+4)
hY3+(5-9 —(7T-5-T)

c)9-12:4 e) (—26):2—-6:3+4

d) 100 - 22.5 f) 15.(=9) —7-(-6):2
d) (—18) = [(+4) + (=6)] : (+2) + (+b)
e) (=5) = (-9) = (+4) - (=3) : (—2) : (-6)
f) (+3) = (4+6): (+2) - (=3) : [(=2) + (=1)]

C)2-[-2-2-(2—2-9)]
d)[2+3—-(B+5)]—-[4-2)-(—3-6)+1]
umplan las igualdades.

¢)3—[00-5]=18
d)1+[3:0]=-2




NUMEROS ENTEROS

t £l nimero opuesto de un nOmero es el mismo ndmero cambiado de

32

signo.
OPERACIONES CON NUMEROS NATURALES oo e
Wom . El valor absoluto de un ndmero es el mismo nimero sin signo.
. . . I-5i=5 5l =5
En operaciones combinadas se opera de izquierda a derecha en el 3 . 3
siguiente orden: Un nimero entero es mayor que otro si se encuentra mas a la derechaen
la recta numérica.
1. El interior de los paréntesis 5-4-3+7)-8=
2. Los productos y divisiones =5:8-3=
3. Las sumas y restas =40-3=37 — ] . : i
Representa en la recta los nameros enteros -2, 0 +2, +5 y —7 y ordénalos
de mayor a menor. o
~ . B8O 5O 89—

1 Caleuta: . S =B 7 -6 -5 <4 3 2 -1 0 +1-42 +3 +4 45 +6 +7
a)2-44+6:3+1+4-5-6= (se:48) 5542505257
BY6:2-244-2-2-3= (s-1:3) .. ]

A ‘ u\w 4 Representa en la recta y ordena de menor a mayor los siguientes nimeros:
. Sl
9:3-2+2-1+4-2-3= —2,+3,-5, +1, +8, —1, -4, +4, 0
. {:
d}5-2-6+3-1+83-2-10:2= AMQ &.v 68— B —0 59— 08 % ¢ & ————
-5 -4 -2 -1 0 +1 +3 +4 +8
§7-5+2-3-4:2+8:4= (so4; ¥)
H2-3-5+4-2+4+6:3-2= @(»wv
5 Coloca el signo >, < & = segin corresponda:
2 Efectta las siguientes operaciones, en el orden adecuado: ’
ots 4 a)-5 D -3 by+1{ |-3 Q) +3 _H_ -5 d) 21 112l e 2] -5

aj{4+6):5= Aho_..ﬂw e)10:{2+3+5 = Ao. .

D)4 -(6-2)~2= ~h¢A 1) f6:2+4-(3-2)= Ahn_..ﬂv ; 6 Completa la siguiente tabla:

G4+2-6-2) = Q....ZL gj8-B+1)-2= ?s:& +3 -1 0 -10

A 0-8):2-1= ?..,.CH R2 (8-3)-2-3= (D) —

Opuesto
3 Calcula teniendo en cuenta la prioridad de las operaciones:
Valor absoluto

AG-1+2)3-(1:2+4=6-3-2+4= (Sot:20).
. by(8-3):3+4-7-2+5)-(15-8+1)= Ahc:w..v ) Anterior
o Q4 -(4-3+2):2+12:(2+5-4)= : (Sot:10) Siguiente

DE-4+3):2+2-5-4+3)-(6+2) = (&0

R+(1+5:3da-1+@+11)-2= (S 4o) 7 ¢Verdadero o falso? e

€3

a)-1>-9[ ] o 2t< -3t | dy-5> 14l ] g2 <2

: 52 +10-6)-(20-7~11)-{3+5:(7-3)+2-10= ($o':30)




={p)- e -5 (gen b

=) -2 o) - (59 - 5 (y
=) -en- )3 6
=) gH ) -

={9) - o9+ : 0z} - {e+)e

={e):{g)-ev)- )b

={g) -6} : s+ o

=gt -+ : o) (g

={e):(¢)-(G1) (e

esedO b1
=G Gl ={g+): 1) P
={g+) : {pg-) (6 =)@k
=(z): (820 6 =& (0e) (g
={yp-) 1 (09-) (6 ={g):(og+) (e
:SauoISiAIp sejuainbis sej ezjeay ¢
“) el | “(9- @) 6
=z} @) 6 =) 29 o
={g+)- (63 ¢ — ={g+) - (g
={9) -y | ={o1) -G} (e

:ssuoioroldnN seyuanbis sej ezyesy gL

=g-5+}1-2+5-8+{
=g-z+e-G+l-g+p-

=g+ }-/L-p+8-0L+ (P

=z2-6+y-2-80

=z-L+g-g+p- o

=G-y+g-G+9-e+ 0
=0L-8+L+2-€-6+(

=l-y+g-2+9-6le

res8d0

=g+5-g-8tl

=z+l-g+/-(a
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EJERCICIOS de FRACCIONES 3° ESO
ALFONSO GONZALEZ
I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

FICHA 1: Fracciones equivalentes. Fraccion irreducible. Comparacién de fracciones

NOTA: En cada uno de los ejercicios de esta ficha puede ser Gtil comprobar el resultado con la calculadora.

1. Comprobar si son equivalentes las siguientes fracciones:

) 2 y 30
3745 (Sol: Si)
) 25 y ]
16 ~ 4 (Sol: NO)
) r y 84
57’ 60 (Sol: Si)
2 26
d) -2, 26
57 65 (Sol: NO)

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 18: 2; pag. 31: 44 a 47

2. Hallar, por amplificacion y simplificacion, sendas fracciones equivalentes a cada una de las siguientes:

3
a p—
) 2

b) 2
16

24
c) —
36

d) -

o | o

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 19: 5; pag. 31: 48

3. Hallar las fracciones de denominador 100 gue sean equivalentes a las fracciones siguientes:

13
a) —
25
b) 32
50
1

c
)20

4. Completar, razonadamente, los términos que faltan: S5
7
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EJERCICIOS de FRACCIONES 3° ESO
ALFONSO GONZALEZ
I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

5. Calcular la fraccion irreducible de cada una de estas fracciones:

a) 18
90 (Sol: 1/5)
b) _ 252
108 (Sol: -7/3)
c) 25
16 (Sol: Irreducible)
d) >l
17 (Sol: 39
e) @
999 (Sol: 8/27)
o 37
999 (Sol: 1/27)
9) 1404
900 (Sol: 39/25)
hy 269
361 (Sol: 51/19)
iy 22
420 (Sol: 3/5)

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 19: 6; pag. 31: 50

6 . . _— . . .3 12 6 2
. Estudiar si las siguientes fracciones son equivalentes: —, —, — y —
5

7. ¢, Qué fraccion es menor, 3/4 0 4/5? Razonar la respuesta.
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EJERCICIOS de FRACCIONES 3° ESO

ALFONSO GONZALEZ
I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

8. ordenar de menor a mayor los siguientes nimeros, pasandolos previamente a comin denominador:

a)lié
2 4 6

il 3 7
2 5 15

gl 3 2965
5 4 7 8 5 6

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 20: 9 y 10; pag. 31: 53

9. Hallar una fraccién comprendida entre las dos siguientes. Comprobar el resultado con la calculadora:

4 2
a—y—
5° 3

3
b) —y—
2
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& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 31: 55

10. sin necesidad de operar, ordenar razonadamente de menor a mayor: —%,

»w
<
o~

3

11. Dpadas las fracciones = % y S

, Se pide:

a) Ordenarlas de menor a mayor, pasandolas previamente a denominador comun:

b) Representarlas en la recta real:

12. idem con i, E, 12 y 2
3 4 5 15
a)
(Sol: -2/15<5/3<12/5<15/4)
b)

siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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‘Socuéllomas (Ciudad Real)

13. a) Representar en la recta real los siguientes nUmeros racionales:

b) A la vista de lo anterior, ordenarlos de menor a mayor.

¢) Utilizar la calculadora para comprobar el resultado anterior.

14. a) Indicar, en cada recuadro, la fraccion (irreducible) representada:

0 1

: : : — :
0 1

: : — :
0 1

b) Hallar sus correspondientes expresiones decimales (indicar las divisiones), y decir el tipo de decimal
obtenido en cada caso:
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c) Obtener, razonadamente , una fraccién equivalente a la primera, pero de numerador 18:

d) Hallar un nimero entero y todas las fracciones (irreducibles) intermedias entre las dos ultimas:

15 Dadas las fracciones % y %

a) Ordenarlas de menor a mayor, previo paso a comun denominador:

(Sol: 1/2<5/6)

b) Utilizar lo anterior para hallar, razonadamente , una fraccion intermedia, irreducible .

(Sol: 2/3)

c) Representar en la recta real las dos fracciones del enunciado y la obtenida en el apartado b, y comprobar
la validez de los resultados anteriores, dando una explicacion razonada

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 30: 42 y 43

CURIOSIDAD MATEMATICA: El matematico italiano Leonardo de Pisa (12 mitad s. XlII), mas conocido
como Fibonacci, fue el primero en utilizar la notaciéon actual para fracciones, es decir, dos ndmeros
superpuestos con una barra horizontal entre medias.
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FICHA 2: Sumas y restas de fracciones

1. calcular las siguientes sumas y restas sencillas, simplificando en todo momento  (Fijate en los ejemplos):

2 1
3,114 p) —+=-=
a) 5t 5 2 (Sol: 9/10)
8 7
5 2 o_f_
b) 2> +% = a) =
) 373 5 2 (Sol: -19/10)
C) E—l: r) i-}-l:
3 8
6 6 (Sol: 35/24)
d) Z—E: S) 2+1:6+1 Z
5 5 3 3 |3
&) 2,3_4+9 [13 ) 147 =
3 2 6 6 5 (Sol: 12/5)
2 3
il =+== u) 3-==
5 2 (Sol: 7/3)
3 1
Q) +5° v) 2+2=
3 (Sol: 11/3)
hy 7 2_35-6 |29
3 5 15 |15 w) >-3=
(Sol: -8/3)
) 573 x) -2-2=
3 5 (Sol: -22/15)
4 1 _
D §+E_ Y) E+§—
3 2 (Sol: 7/2)
3 2
Ky 2_2=
) 273 2 -2_1.
4 2 (Sol: -11/4)
1) 2_3_
3 2 (Sol: 5/6)| ) ~S-L-
5 3 (Sol: -14/15)
1.5
m) =+==
5 2 (Sol: 27110)| B) 3-2 =
5 (Sol: 13/5)
1 2 10 49
n) 1777 ) —+—=
(Sol: -1/28) 9 45 (Sol: 11/5)
0) Z-E:
3 2 (Sol: 5/6)

siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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0) 1,1 & Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 21: 12
3 15 (Sol: 2/3)
3 31

g —-——=
8 63 (Sol: -59/504)

2. Calcular las siguientes sumas y restas encadenadas, simplificando en todo momento  (Fijate en el ejemplo):

3 2 1 18+20+15 3 . 5 3 1
a) —+-+—=—— == i) =+=-+==
5 3 2 30 30 6 4 3
3 1 2 (Sol: 23/12)
b) —+ —+—=
2 4 3
J) g—l—%:
(Sol: 29/12) 2 4 3
3 1 3. (Sol: 7/12)
C) =-=+==
5 3 2
k) —§—£+g:
(Sol: 53/30) 2 4 3
(Sol: -13/12)
d) l+g—§:
6 3 2
2 1 3
l) —+ -+ —-=
(Sol: -5/3) 7 3 2
(Sol: 89/42)
1 5
e) 1+ =+—=
3 2
1 1 1_
my=-=—+==
3 6 2
(Sol: 23/6)
(Sol: 2/3)
f) Z+1+g:
3 3 5 n) 2+l—i:
3 5
(Sol: 46/15)
(Sol: 23/15)
8 2
g) —+=+2-=
5 3 0) 1+1+§:
(Sol: 64/15) (Sol: 2)
h) %+1+%: D) 1+2_1_
3 5 6
(Sol: 29/6) (Sol: 17/30)
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SO I
5 29 145
(Sol: 7/129)

1 1 1 1
) S+ =+ —+—=
2 3 15 50

(Sol: 23/25)

& Ejercicios libro: pag. 21: 14 y 15; pag. 32: 56 a 60

p 25.6 .4 1 _
9 81 3 27
(Sol: 4)
25 6 |1
u) —_———+t ==
4 16 8
(Sol: 6)
1. 1 1 1 1
V) S+ —+—+

6 24 58 87 232

(Sol: 7/29)

. Efectuar las siguientes sumas y restas combinadas alternando en cada apartado los dos métodos posibles:

(Fijate en los ejemplos):

— Quitando paréntesis

quitando paréntesis , o efectuando el interior de los paréntesis
y1.(3,2)_1.3 2 _15-18-20 |-23

2 5 3) 2 5 3 30 30
b)Z_ 4_1\_7.8-3_7_5_42-20_22

4 \3 2) 4 6 4 6 24 24

11
12

~ Efectuando elinterior de los paréntesis

:
:
f)
L e-(-2)-
-2

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 22: 17

h)

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es)

(Sol: 37/30)

(Sol: 23/24)

(Sol: 59/30)

(Sol: 233/60)

(Sol: 67/36)

(Sol: -37/15)

(Sol: -19/42)
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FICHA 3: Productos y cocientes de fracciones

1. calcular los siguientes productos, simplificando en todo momento (no al final) (Fijate en los ejemplos):

a >0 37 {21
52 52 |10 ny 44T =
11 (Sol: 28)
by 2.2-52_ 52 |5
354 354 B.52.2 |10
C) EE:
6 4 (sot:5i8)| p) 2.1.7 =
528 (Sol: 7/40)
7 2
a) L.2=
55 (Sol: 14125)| q) 2.2.3 =
942 (Sol: 5/12)
e) gﬁ:
32 sotp| ) 281
353 (Sol: 32/45)
5 23 (Sol: 3/5)| s) 1.[_2)1:
3\ 5)3 (Sol: -28/15)
42 (Sol: 3/8)| t) 1-41:
8 5 (Sol: 7/10)
7 2
h) —.— =
8 14 (Sol: 1/8)| u) ( EJ.Z[ EJ_
3/51 21 (Sol: 10/9)
|) i(—lj:
31 5 (Sol: -4/15)| V) 515.
324 (Sol: 175/24)
J) E(—Ej:
3\ 2 (Sol: -55/3)| w) 3.8 =
275 (Sol: 2/15)
3\( 7
(3
2)\ 12 (Sol: 7/8)| x) E-[-EM-ij:
3L 2)1 13 (Sol: 12/13)
13
) 16-2 = )
8 (so:26)| y) 2.8
423 (Sol: -3)
15 21
m) —=.—~=
14 5 (ot 02)| =4 3 =T _
956 (Sol: 14/45)
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(Sol: -7/12)

3
B) -8

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 21: 13; pag. 32: 62y 63

45 4.2 |8
a) =2=22-°
32 35 !
b) > 1_5;2: 5-2 °
4°2 4.7 2.2-7 |14
C) E:E:
6 4 (Sol: 10/9)
d) Z:E:
5 2 (Sol: 14/25)
e) Z:E:
5 5 (Sol: 7/2)
fy 100.50_
3 7 (Sol: 14/3)
1
9) — E:
(Sol: 3/2)
h) Z:i:
8 14 (Sol: 49/8)
i) i;(_EJ:
31 5 (Sol: -20/3)
.10 ( 11
) 2(4)
3 2 (Sol: -20/33)
(2]
2 12 (Sol: 18/7)
5
) 25:—=
) 4

(Sol: 20)

. Calcular los siguientes cocientes, simplificando en todo momento (no al final)

3

()

(Sol: -16/5)

(Fijate en los ejemplos):

15 21
m) —:—-=
145 (Sol: 25/98)
n) 90:2:
7 (Sol: 70)
0) —:14 =
(Sol: 1/6)
27
p) ——i-=
58 (Sol: -16/35)
53
q 45 =
42 (Sol: 5/6)
r) i:__8:
3 5 (Sol: -5/6)
S) __1:1:
33 (Sol: -1/7)
t) __1:__7:
8 5 (Sol: 5/56)
35
u) | -= | =
3 21 (Sol: 7/5)
V) E:E:
34 (Sol: 4/3)
w) 3:9 =
5 (Sol: 5/2)
» (462
2 3 (Sol: 3/2)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es)

45



EJERCICIOS de FRACCIONES 3° ESO
ALFONSO GONZALEZ
I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

) 1:%=
(Sol: -9/2)
12
4. _ y 1:.===
_2(-2)=
z) 5 (-2) (S0t 29 18 (Sol: 3/2)
4
4., ) 1:(——j:
— 1=
G) 3 5

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 22: 16; pag. 32: 64 y 65

3. calcular los siguientes productos y cocientes encadenados, simplificando en todo momento

(Fijate en los

ejemplos):

327 _F22 |4
V5327547 |3

2 3 (Sol: 7/72)

b)glg: |) Eil:

2 4 3 (Sol: 4) 6 4 3 (Sol: 10/3)

L3 (1 2

C) gl%: J) _:£—_j.£—_j:

53 2 (Sol: 2/15) 2\ 4 3 (Sol: 4)
d)l-g.iz 35 __ 35 5 k) (—Ej-(—lj:g:

6 32 622 3222 |8 2 4) 3 (Sol: 9/16)

15 4 (4 2
o 1:1.5- 0 —-[—:—j:
32 (Sol: 15/2) 3 \5 3
3 1) 2

f) Z(—ljg: m)(_zj:(_zj:gz

310 3)5 (Sol: -35/18) (Sol: 9)

8 2 3 1) 2
o (32

53 (Sol: 8/15) 2 4) 3 (Sol: 4)

. Calcular las siguientes cantidades:

a) La mitad de 300 m?

b) Un tercio de 90 kg

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es)
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c¢) Dos tercios de 90 kg

d) 1/5 de 1000 €

e) 4/5 de 1000 €

f) La mitad de la mitad de una docena

g) La tercera parte de la mitad de los dias del mes de septiembre

h) El 5% del 20% de una cantidad
(Sol: equivale al 10%)

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 18: 1; pag. 30: 40
5. calcular la cantidad de procedencia (problema inverso del anterior), y comprobar el resultado:
a) La mitad de una determinada edad son 20 afios. Hallar dicha edad.
b) La tercera parte de la capacidad de un depésito son 150 m?®. Hallar la capacidad del deposito.
¢) Los 2/5 de una determinada compra son 6 €. ¢ A cuanto ascendio la cuenta?
d) El 10% de una cantidad son 15 €. ¢ De qué cantidad se trata?
e) Los 3/8 de una poblacion son 6000 habitantes. ¢ Cuantos habitantes tiene en total?
f) El 15 % de un articulo suponen 9 €. ¢ Cual es su precio?

@ @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
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FICHA 4: Operaciones combinadas con fracciones

1. Efectuar las siguientes operaciones combinadas , simplificando siempre en todos los pasos, y respetando la

jerarquia:
1 [3 Zj
a) — =+ =
2 \2 3 (Sol: 13/12)
b)l§+g:
2 2 3 (Sol: 17/12)
3 14
C) —+——=
2 5 (Sol: 47/10)
d)£l+i—l:
52 3 6 (Sol: 41/30)
2 14 1
e) —+ = ——-—=
5 23 6 (Sol: 9/10)
f) E:l—i:l:
5 2 36 (Sol: -36/5)
5 1 (1 2
o5t
8 6 (2 3 (Sol: 47/72)
y2-1.1,2
8 6 2 3 (Sol: 29/24)
17 1 4
|) . 4+—=
15 5 3 (Sol: 39/25)
5 .1 4
) --1.--==
2 35 (Sol: 1/10)
k) E—(Z:i+lj:
3 5 2 (Sol: -7/3)
|) 1—§:g—l+£:
4°9 3 3 (Sol: -49/24)
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343 16 45 7 17
m4.—+3: ——-——.—+_—=
64 49 4 4 16

3.(2_1),2].
n) 1—{2[5 3j+3}

) 2l

1 (2 1] 3 _
u) i R
5\7 3) 2

X) [E-S-{-lj:g_l.ﬁz

64 25 45_5+17_

y) 41 —+3- =+

125 16 4 4 16

(Sol: 12)

(Sol: 85/12)

(Sol: 5/3)

(Sol: -22/15)

(Sol: 14/15)

(Sol: -2/13)

(Sol: -37/6)

(Sol: 7/78)

(Sol: -317/210)

(Sol: -11/5)

(Sol: 38/27)

(Sol: -19/5)

(Sol: 12)
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) 8%—7&:
23 23 (Sol: 15)
%) 3[1.[1_&1}5}:
3 |3 3 2 (Sol: 12/89)

B) 438,42, ,_
5 3 3 (Sol: 283/60)

y) 4—§£E+i—£ : 4} =
85 3 3 (Sol: 249/80)
7 .3)2 (Sol: -14)
1. 1 1 1
g —i—-Z:—=

o [ (-32]-

(Sol: 4/3)
I’]) i(i - Ej - i{l-(l—lj:]:
35 \7 5 13 |3 4
(Sol: 2/3)
0) E_E.i:(l-pé .lj_l
3 2 9 5 6 (Sol: -31/33)
1) 6: E _11.§ =
65 23 (Sol: 5)
o (332332
2 3 2 3 7 3
(Sol: 1/2)

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 22: 18; pag. 32: 67 y 68
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2. Operar las siguientes fracciones de términos racionales , simplificando en todo momento  los pasos
intermedios y el resultado (véase el primer ejemplo):

5 2 10 116 _11.2.3 |33

A 5,1 "1 10 25 |5
N 6
3 2
3 1
42
o) 33 =
—0O-
5 3
(Soluc: 25/4)
51
c) 123 _
1.8
2'6
(Soluc: 5/36)
2 1 1
7_7+7
d) 52—263: (Soluc: 7/24)
— O
35
1 3 1
—+ — [
e) 2 26 _ (Soluc: 1/16)
(L,Ej;l
2 2) 6
1+§:g_4
f) 2 53 = (Soluc: -39/17)
3+2 |0
5) 3
)
g\ 3L 3 (Soluc: 35/27)
1+§:i
4 12
1+§ é_zi
hy 55 6 _

(Soluc: 27/17)
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T
i) 2 35 -
1_1 . 1+1 +3
2)3 5

(Soluc: -73/98)

11,1 1 1
N S+
) 27 14 112 224 _

1.1 1 1 1

e S e
2 8 16 32 112

(Soluc: 1)

6 4 ~
(7_9.4
3 2'7

(Soluc: -2600/931)

1:(1-5):34—1
3’14 3 8 _
1.7 1)1 .1
— - =+
3°4 3))3 8

(Soluc: -245/51)

n)

20 (1 2
7 '\ (Soluc: 1/15)
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1 1 2 9
i:7+2 P
2 3 5 5
P32 15 2 (Soluc: -9/20)
7: 7+7-7 +7
3 (3 3 2) 3
(3_£_Zj;§_l
q 4 8) 2 2
(§_1+1J (l_ﬁj
4 2 3 8 12
(Soluc: -5/8)

570) (3)

i+i_7__2+i

5 5710 5)

s 1), 8
55 10) 5

(Soluc: -52/29)

S) 2 _ (Soluc: 9/4)

(Soluc: -47/606)

§:(1—258j+3

5 3 4

142 1 5| 1
— = —-—1]+=1:—
{747 3) 2} 2

(Soluc: 1323/3665)

u)

<
N
N =
(SR
+
N w ([N w
+
o

alN ;N
+

NN NG N

+
(&)}
N—

N| =
[N

(Soluc: -31/9)
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(Soluc: 81/50)

1
y) 2
2
(Soluc: -49/130)

5
—+—1-=
z) 3 4"
7,2

3 5

(Soluc: 205/162)

i}
27)] 2

3]

o [—3+3 A

+ 3.

2
2- .7].1
5 27

(Soluc: 59/32)

(Soluc: 13/41)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
@ siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
BY N

° del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es) 54



EJERCICIOS de FRACCIONES 3° ESO
ALFONSO GONZALEZ
I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

FICHA 5: Expresion decimal de una fraccion

1. Pasar a forma decimal las siguientes fracciones, efectuando la division a mano (sin calculadora ), e indicar
qué tipo de decimal se obtiene:

a) g (Soluc: Periédico puro)

b)

o~

(Soluc: Periédico mixto)

c) —g (Soluc: Decimal exacto)
d) % (Soluc: Periédico mixto)
e) % (Soluc: Entero)
f) _84 (Soluc: Decimal exacto)
210
111
—_— Soluc: Decimal exacto
9) 220 ( )
3 .
h) — (Soluc: Decimal exacto)
20
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. b5

i) — (Soluc: Periédico mixto)
12

)] St (Soluc: Decimal exacto)
50

k) 25 (Soluc: Periédico mixto)
18

D) 1 (Soluc: Periédico puro)
11
8 L

m) g (Soluc: Periédico puro)

n) % (Soluc: Decimal exacto)

0) % (Soluc: Periédico mixto)

2. idem (en el cuaderno):

1 1 3 23 1 7 16
- - - — = — — (Soluc: E,E,E,P,P,P,E,P,P, E,P)
7 21 12 18 18 35 9

s 7 0®
20 50 12
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3 7 23 13 2 3 23 132 7

)— = — — - - = — = (Soluc: E, E, E, E, P, P, P, P, P)
4 5 20 25 3 7 9 21 6

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 33: 73

3. CALCULO MENTAL: Conociendo el valor de las principales fracciones propias:

N |-

1
3

gl |-

2
3

Nw
[GERN)

AR

hallar mentalmente, por descomposicion fraccionaria o decimal, el valor decimal de las siguientes fracciones
impropias (dos decimales bien aproximados; véanse los ejemplos):

a) 8-, 1 5, 1.5,03J533
3 3 3 3
9
b) — =
) 4
4
C —_=
) 3
d) E:ﬂ:i+£:2+0,25=2,25
2 2 2 2
e) &j:
3
1
7- ==
" 5
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FICHA 6: Expresion fraccionaria de un decimal (Fraccion generatriz)

1. Hallar 1a fraccién generatriz de los siguientes nimeros decimales. Comprobar el resultado haciendo la division
a mano (sin calculadora):

a) 0,25 (Soluc: 1/4)
by 06 (Soluc: 2/3)
¢ 023 (Soluc: 7/30)
d) 0,12 (Soluc: 3/25)
e) 0,12 (Soluc: 11/90)
n
fy 01235 (Soluc: 1223/9900)
g 1,125 (Soluc: 9/8)
N
h) 0,126 (Soluc: 14/111)
) 0,345 (Soluc: 311/900)
) 1,18 (Soluc: 107/90)
k) 1,23 (Soluc: 37/30)
) 25372 (Soluc: 6343/250)
n
m) 12, 20 (Soluc: 1208/99)
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(Soluc: 2311/450)

n
0) 12,1340 (Soluc: 120127/9900)
p) 24,121 (Soluc: 21709/900)
n
q) 0,012
N
r) 0,012
N
s) 3,09 (Soluc: 34/11)
N
t) 1,56 (Soluc: 47/30)
u) 2,56 (Soluc: 64/25)
v) 1,012 (Soluc: 253/250)
N
w) 1,012 (Soluc: 167/165)
N
x) 1,012 (Soluc: 337/333)
n
y) 2,21
n
2) 2,03
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N
B) 1,12 (Soluc: 37/33)
N
y) 1,12 (Soluc: 101/90)
8 112 (Soluc: 28/25)

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 18: 4; pag. 25: 27; pag. 26: 30; pag. 33: 74 a 76

2. Realizar las siguientes operaciones de dos formas distintas:
1° Operando directamente en forma decimal (puede usarse en ciertos casos la calculadora).

2° Pasando previamente a fraccion generatriz y operando a continuacion las fracciones resultantes (Véase el
primer ejemplo).

a) 0,3+0,6 :i+£ :3 =1
9 9 9

(soe 1)

N
b) 0,3-0,15=

N
(Soluc 149/ 330 = 0,148)

c) 0,4M0,1=

(Soluc 12/ 45= 0,04)

d) 3,1+2,03=

(Soluc 1463/ 90 = 5,1&)

e) 4-25=

(Soluc 192179 =1o,é)
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N n
fy 4,89-3,78=

(Soluc 110/ 9= 1,I)

g) 8-2,7=

(Soluc 1 47/9= 5,2)"

h) 1,5-3,3=

(solec 5)

i)1,25-1,16+1,1=

(Soluc 143/ 36= 1,1941)

3. idem (mas complicados; en el cuaderno):

n N N
a) 2,7-1,8+2,26:0,113 = (Soluc: 25)
b) 1,92+0,25(0,5+0,5) = (Soluc: 17/8=2,125)
) V2,7 = (Soluc: 5/3=1,6 )
d) 083-08:06= (Soluc: -11/30=0,3)
.\ N
e) 4,083111-015:0,3= (Soluc: 1211/27=44,851)
f) 06+138:072= (Soluc: 5/3=1,6 )

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 26: 31; pag. 33: 77
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FICHA 7: 21 Problemas de planteamiento de fracciones

NOTA: En los siguientes problemas se recomienda indicar claramente todos los pasos del planteamiento. Puede ser también
util realizar algun dibujo o esquema aclaratorio previo. Una vez hecho cada ejercicio, verifica que el resultado obtenido

cumple las condiciones del enunciado.

1. una caja contiene 60 bombones. Eva se comié 1/5 de los bombones y Ana la mitad. ¢Cuantos bombones
guedan? ¢Qué fraccién de bombones se han comido? (Soluc: Quedan 18 bombones; se han comido 7/10)

2. Roberto sale de casa con 50 € para realizar la compra. En la carniceria gasta las 2/5 partes de esa cantidad.
Destina después la 1/3 parte de lo que le queda en la fruteria. Finalmente, por el camino pierde la mitad de las
vueltas. ¢ Con cuanto dinero regresara a casa? Indicar ordenadamente todos los pasos. (Soluc: Le quedan 10 €)

3. Marfa tenia 360 cromos. Cuando sale de casa le sorprende una tormenta y se le estropean 2/5 de los cromos.
Al dia siguiente pierde 1/4 de los restantes jugando con los amigos. ¢ Cuantos cromos le quedaran? ¢Qué
fraccion del total de cromos le quedan? Indicar, razonadamente, todos los pasos.

(Soluc: Le quedan 162 cromos; le quedan 9/20)
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4. Tres amigos se reparten 90 € que han ganado en un sorteo de la siguiente manera: Antonio se queda con la
quinta parte, Juan con la tercera parte de lo que recibe Antonio, y Sebastian con la mitad de lo que recibe
Juan.

a) ¢Qué fraccién representa lo que obtiene cada uno?

b) ¢Cuanto dinero se queda cada amigo?

c) ¢ Cuanto dinero dejan en el bote? (Soluc: Dejan 63 €)

5. un deposito contiene 600 m® de agua. Para regar una finca se extraen el lunes los 2/5 del deposito vy el
martes 1/3 del agua gue quedaba. ¢Qué cantidad de agua se sacO cada dia? ¢Cudantos litros de agua
guedaran el miércoles en el depésito? ¢ Qué fraccion del depésito quedara el miércoles?

(Soluc: Quedaran 240 [; 2/5)

6. un agricultor tiene una finca de 25000 ha. Se reserva para él 1/5 de la superficie y el resto lo reparte entre sus
dos hijos en partes iguales. Uno de los hijos vende 3/10 de lo recibido. Calcular las hectareas que al final
tienen el padre y cada hijo. (Soluc: 5000 ha, 10000 ha y 7000 ha, respectivamente)

7. Juan gasta los 3/5 del dinero que tenia y le sobran 30 euros. ¢Con cuanto dinero sali6? ¢Cuanto dinero
gast6? (Ayuda: Llamar x al dinero que tenia al principio) (Soluc: 75 €; 45 €)
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8. De un depdsito, primero se gasta la mitad del agua, y luego la cuarta parte de lo que quedaba. Al final,
quedan 12 litros. Hallar, razonadamente, qué fraccion del depédsito queda. Hallar también la capacidad del

depdsito. (Ayuda: llamar x a la capacidad del depo6sito)  (Soluc: Quedan 3/8 del depésito; 32 1)

9. comenzamos un viaje con el depésito del coche lleno hasta la mitad. Supongamos que al llegar hemos

gastado 1/3 del combustible que llevabamos.
a) ¢Qué fraccion de la capacidad total del depésito quedd? (Se recomienda hacer un dibujo) (Soluc: 1/3)

b) Si al final quedaron 20 |, ¢,cudl es la capacidad del depdsito? (Soluc: 60 I)

c) Comprobar la validez del resultado anterior.

10. Los alumnos de un curso van a visitar un museo durante el fin de semana, repartiéndose de la siguiente
forma: el sdbado acuden la cuarta parte, y el domingo van los 2/3 de los que quedaban. ¢Qué fraccién de

alumnos se queda sin ver el museo? (Soluc: 1/4)

11. ¢,Cuéntas botellas de 3/4 de litro se pueden llenar con una garrafa de 30 litros? (Soluc: 40 botellas)
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12. un hortelano planta 1/4 de su huerta de tomates, 2/5 de alubias y el resto, que son 280 m?, de patatas. ¢Qué
fraccion ha plantado de patatas? ¢ Cudl es la superficie total de la huerta? (Soluc: 7/20; 800 m?)

13. ¢ Cuantos botellines de 2/5 necesitaremos para trasvasar 8 botellas de 3/4 de litro de bebida?
(Soluc: 15 botellines)

14. Aurora sale de casa con 30 euros. Se gasta un tercio en un libro y, después, 4/5 de lo que le quedaba en la

comida. ¢ Con cuanto dinero vuelve a casa? ¢ Qué fraccion de la cantidad total representa?
(Soluc: 4 €; 2/15)

15. En un frasco de jarabe caben 3/8 de litro. ¢ Cuéantos frascos se pueden llenar con cuatro litros y medio de
jarabe. (Soluc: 12 frascos)
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16. 1/5 de los ingresos de una comunidad de vecinos se emplean en gaséleo, 1/3 en electricidad, 1/12 en la
recogida de basuras, 1/4 en mantenimiento del edificio y el resto en limpieza.

a) ¢ Cuanto se emplea en limpieza?

(Soluc: 2/15)

b) Sila comunidad dispone de 5 500 euros para cada una de esas actividades, ¢ cuanto le corresponde a
cada actividad?

(Soluc: 1100, 1844,33, 458,33 y 1375 € respectivamente)

17. Lanzamos una pelota al aire y cuando cae rebota hasta los 3/4 de la altura que ha caido; vuelve a rebotar y

llega hasta los 2/3 de la anterior altura. Si la primera vez llegé a 6 metros de altura, ¢qué altura alcanza la
pelota en el segundo bote? ¢ Desde qué altura se lanz6 al principio?

(Soluc: 4 m; 8 m)

18. un padre deja en herencia a sus tres hijos una cantidad que deben repartir de la siguiente forma: al mayor le
corresponderan los 2/3 de lo que !e toque al pequefio, y a! mediano le correspondera 1/8 de lo que perciba el

mayor. Si el pequefio recibe 25000 euros, ¢cuanto le corresponde a cada uno? (A cuanto ascendia la
herencia? (Soluc: 16666,67 € al mayor y 2083,33 € al mediano; 43750 € en total)
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19. Tenemos un bidén del gue vaciamos 1/8 y luego 2/5 de lo que queda. ¢,Qué fraccion del barril ha quedado con
agua? Si afiadimos 2/3 del agua que habia quedado, ¢ cuanta agua tiene el barril ahora?

(Soluc: 21/40; 7/8)
20. Queremos hacer bocadillos para una fiesta, de forma que de cada barra hacemos cinco partes iguales. Si

tenemos pensado hacer bocadillos para 83 personas, ¢cuantas barras tendremos que comprar? ¢Cuantos
trozos sobraran de la Ultima barra?

21. Oscar ha gastado dos tercios de su dinero en un pantalén y un quinto de lo que le quedaba en un cinturén.

¢, Qué fraccién de dinero le queda? ¢ Cuanto dinero le queda si inicialmente disponia de 300 euros? Razonar
todos los calculos (Puede ser util un dibujo).

(Soluc: 4/15; 80 €)

22. En una evaluacién de Matematicas ha aprobado 3/4 de la clase. El resto se presenta a la recuperacion,

aprobando 1/3 de ellos. Al final del proceso son en total 20 los aprobados ¢Cual es la proporcion de
aprobados? ¢ Cuantos estudiantes forman la clase? (Sol: Aprueban 5/6 de la clase; 24 estudiantes)

~ Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 33y ss.: 79, 80, 81, 83, 84, 85, 86, 87, 88, 90, 91 y 93
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' Division de niimeros racignales
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Ejemplo:

.FRACCIONES DE ._.mx>>_20v. w>n_02>rmm A CAST TIWOS v

Para resolver una fraccién de términos racionales se realizan los siguientes pasos:
1.> Se hacen separadamente las operaciones del'numerador y del denominador.

2:° Setransforma la fraccion de términos racionales en cociente de fracciones de tér-
minos :emteros y se opera.

4ot —

5-3
Denominador: — ~ — = ——— =

1
\_+M
pv Av,“
-3 1
R
b)— 1
2




mw

Th
5
3]

| | "mﬁs-v.ﬁw#zm o *m
(GO L
(5 oY

TS
~ II_A
S~—S

Tl 9
Zt
L

6

-ede anb us uapI0 |2 UB se}Sa A sewns se| mmznmon > muco_m;_b A soyonpoud soj oawi
-ud b>_om8 uagap as sisajudued ujs mmnm:_nEou mvco_umhwao ov a149s BUN JADRY Eu@

m_mm._.Zm¢<a- NIS m(O(Z_mEOU mmZQ_UgumO.,

m_mﬁco‘_ i
-ed uls sepeuIqWod sauopelado ap :mEo |o opuaingis ‘sauoiresado sewop sef sepoy | oo
uoIoBNUUOS B £ sisajuied SO 3p O1JUBP UBIUSNIUI 35 anb sauoideiado se| sedn) salu
-ud us uBZIEal 35 ‘SIS9JURIRD LOD SEPRUIGUIOD SaUOIDERISdO Sp 811aS BUN JBNDIED BiRd

SISILNIYVd NOD SYAVNIGWOD SINOIDVYIJO

e u&u:o-um& no.um-::: :ou
| peuiquios n@Eﬁ.uﬂn@&O

73



OPERACIONES CON FRACCIONES

GECERTIEN 5 1_[L+i_(i+i_i”+i:

e B ) ) )

74



(§ooe: 2.)

[vgc;got "3/})

T &

B (\}O‘YIJQ'..?/L") y

- (Sdees 5/7,)

(- - 2). 8 L
4 8 1 5

[ER NI
! 2 3/ \12 g

13
2 4
J_) 16
9/ 45

75

] 9



25 EJERCICIOS DE FRACCIONES

Resolver las siguientes operaciones con fracciones, simplificando en todo momento  los pasos intermedios
y el resultado:

1. E_g: (Soluc: 3/4)
4 4
2. 2-2. (Soluc: 0)
5 4
3. 2_16_ (Soluc: -3)
5 4
4. _é- = (Soluc: -14/3)
5 [32+%—4)—(16———2)= (Soluc: 16)
6. 1,1.6_ (Soluc: 13/20)
4 35
7. (1.1).6_ (Soluc: 7/10)
4°3)5
8. 1-2.1_ (Soluc: 13/15)
35
9. (1-2).1_ (Soluc: 1/15)
3)5
10. 2,41 (Soluc: 0)
3 3 2
11. _2_%= (Soluc: -7/3)
12. _1+1_l S_ (Soluc: -1)
2 3)5
13. _g+1.i_l.§: (Soluc: -8/15)
5 35 35
14. [1-1,1).2 (Soluc: 1/3)
2 3)5
15. 11,12 _ (Soluc: 19/30)
2 35
16. (_2,1).4_16_ (Soluc: -34/75)
5 3/5 35

siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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EJERCICIOS de FRACCIONES 3° ESO
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I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

(Soluc: 151/36)

18 [LlJ[ﬁ-iéﬁ:
3 43

(Soluc: 157/36)

19. -

(Soluc: -1/14)
20. -1 (4_2),15_
2\7 14) 2 7

(Soluc: 1/7)

21. Q_B:(LZ.EJ_

(Soluc: -11/2)

20 17 15 4 (1.2 1) 14 16
et s — ==
9 5 3153 15) 38

(Soluc: 26/9)

23.1,4.5 1_§EL0+4]=
3 3612 2 9
(Soluc: 73/15)
24.&-@;@&@1&]:
2 275 58

(Soluc: 1/2)

25. G”j (j'zj_@'ljz _

(Soluc: -3/4)

siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso

@ @ @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
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16 EJERCICIOS DE FRACCIONES

Resolver las siguientes operaciones con fracciones, simplificando en todo momento

el resultado:

4. 2+é:(2+1_g+§):

3 4 3

5 (2_4.2)3_7.4_
. Sl e
7 5 8)2 57
6. 17 15 4 (1 2 1) 14 16 _
b [ + =
9 5 3|5 315/ 38

5 4

@ 0 e

los pasos intermedios y

(Soluc: 13/12)

(Soluc: 13/10)

(Soluc: 193/60)

(Soluc: 112/55)

(Soluc: -797/280)

(Soluc: 26/9)

(Soluc: 291/10)

(Soluc: -37/20)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencién de su autoria, y sea sin animo de lucro. En otros casos se requiere el permiso del

autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es)
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I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

(Soluc: -49/30)

o (e {3-(33)

(Soluc: 29/20)

3 e 53

(Soluc: -1)

= [

(Soluc: 19/36)

@ [ )

(Soluc: 31/165)

(-2

(Soluc: 259/225)

= 3139 h 3

(Soluc: 71/30)
16.

wiPs
w| N
|
[ IR N)
—
°°Fo1
+
—
N——
1"

N w
N =

(Soluc: 23/26)

siempre y cuando se respete la mencién de su autoria, y sea sin animo de lucro. En otros casos se requiere el permiso del

@ @ @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
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18 EJERCICIOS DE FRACCIONES

Resolver las siguientes fracciones de términos racionales, simplificando en todo momento
intermedios y el resultado:

l( 2 25}

2+ = —
1 3 5 8) _

(_E+1;2j.§

5 3 8

2—§ [1+1J—2
3 35 51 -
2:—+1-—:2
3 5
31,2 1.(3.10
4. 52 5 515 9 3
3 1 21(3 10
—t— 0 — — | —+—
5 5§ 555 9
5. qe_ 1
1
1+ 1
1+ —
2

los pasos

(Soluc: -64/455)

(Soluc: 27/17)

(Soluc: -125/189)

(Soluc: 585/347)

(Soluc: 8/5)

@ @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacién didactica asi como su reproduccién impresa o digital
@ siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin animo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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(Soluc: 311/342)

7. 3.2  _
2
3+ 5
3+—
3
(Soluc: 139/39)
18 3 9
B
8 23 52 -
' 1(8 3) 9
—|=+=]: == +1
2\3 5/ 25
(Soluc: 1/2)
3.3-23.2
9 5 8 3 _

(Soluc: -21/380)

K1+38j2'} 3
10 2 227)5 2 _
1,3)18(2_4.3
2 2)27\5 2
(Soluc: 59/32)
11, 4,2
4
3+ ¢
5+—
7

(Soluc: 233/151)

§+1 E_§_3 +§:5
12. 2 2{3 5 6

2 28
1+ H2-—
ﬂ( 19j

5

3+
(Soluc: 1/2)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacién didactica asi como su reproduccién impresa o digital
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I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

3_2,182
13. 2 3 83 -
2(_9)_(2_112
3L 10 3 35
(Soluc: -125/28)
4 2 2 1.2 1
— =2+ | = —-—
14. 3 3[ 3 5) 5 5 _
4 2 2 1.2) 1
——C2- =+ ===
3 3 [3 5 5] 5
(Soluc: 128/33)
3 1 2 2 1
——t || =+
15. [5 6 24 [30 4 j

3

g =
_4(y.5
16 3

(Soluc: -11/13)

(Soluc: 325/21)

8|~

§[2+3§j_
17. 2{5 s _

3+§EIi :
2 10

oo
(S EN

(Soluc: 20/11)

g+_4+1 g.{.l
18. (3 5)°3 3 _

2 1 21
— =4+ —:=|—
3 53)3

(Soluc: 131/23)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacién didactica asi como su reproduccién impresa o digital
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EJERCICIOS de POTENCIAS 3° ESO
ALFONSO GONZALEZ
I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

FICHA 1: Potencias de exponente IN

RECORDAR: "a“ =a-a-a- ... -a-a (nveces) ||

Definicion de potencia

1. Aplicar la definicién para hallar, sin calculadora , el valor de las siguientes potencias:

8) 2°= ) (-2)*= u) 9%=
b) (-2°= m) —2%= v) (-9)%=
c) 3%= n) (-3)°= w) (3)2:
9 (_3)4: 0) -33= r

e) 1= Iy x) 9=
0 ()= @) (4 A

2_
9) (_])6: Z) 04°=

2_
h (-7 = = o) 60%=
i) 3 0_ ) (2) - < Ejercicios libro: pag. 50: 34, 35y 40

2
Ak 0 (3)-
3
k) (—5)0 =
Consecuencias: (n°negativo)® = (nonegativo)impar _
1" = (_ 1) par _ (_ 1) impar _

(Completar estas férmulas con ayuda del profesor y afiadir al formulario)

2. Utilizar la calculadora , cuando proceda, para hallar el valor de las siguientes potencias:

12_
a) 2= d) (9= 9) 35°=
12
b) (-2"*= e) 173= h) (_2)10:
7_
c)3'= ) (_1)15: i) _210:

@ @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
@ siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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EJERCICIOS de POTENCIAS 3° ESO
ALFONSO GONZALEZ
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Operaciones con potencias de exponente IN:

& Ejercicios libro: pag. 50: 37

RECORDAR: a" @ = g™
a" _ _non
- a
a
(am)" _ amm

(a)" =a" "
&) -5
b b"
a’=1

(Afadir estas férmulas al formulario)

3. Simplificar, utilizando las propiedades de las potencias, dejando el resultado como potencia Unica

usar calculadora, salvo para comprobar, una vez finalizado todo el ejercicio, los resultados):

1) 27.2°=

9 2 =

10) 22252 =
3.331

11)

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es)

(Sol: 3%

(no vale
6
12) i:
26
67
13) 5°57 _
511
14) 22-(23) =
38
15) . (Sol: 3%)
(7
b
16) (22) %@l = (Sol: (2a)%

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso

84



EJERCICIOS de POTENCIAS 3° ESO
ALFONSO GONZALEZ
I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

21) 2-4°=
22) (2:4)°=
23) 3-21°=

24) 1252 .5=

N oo

26) (-3)°-(3

(Sol: 2°)

(sol: (2/3)%)

27) ab’-a’b =

28) 2xy*-3x°y =

29) (-2)+2
30) ———=

31) (=

32) (-2)-4

33) = .(-2)°.(24) =

34)

(Sol: 1)

(%)

(Sol: 6)

(Sol: 28)

(Sol: 2°)

) 10-2(-9 +5(-5+2) -

(Sol: 12)

o 303
3]

(sol: (2/3)%)

3 2
3 a1 (1] 212
4 4 4 4 16

(Sol: 12)

w (=4

(Sol: 12)

39) . . =
5 fer
(Sol: 3%)
IR

(Sol: 3%

41) [9-v25-(-2)' |:[ (-3-1)*-9]=
(Sol: 7)
42) [J3=2+52 +(-3)° +(-4)° |:(1+4)' =
(Sol: -1)
23) (6+2:3 +3.2):(3-V81) =
(Sol: 1)

& Ejercicios libro: pag. 51: 47 y 49 ; pag. 52: 58 y 59

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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FICHA 2: Potencias de exponente Z

RECORDAR: an= L
an

U b

(Afadir estas formulas al formulario)

1. Teniendo en cuenta las férmulas anteriores, operar las siguientes potencias de exponente entero (sin usar
calculadora ), dejando el resultado en forma entera o fraccionaria

a) 27=
K (-8) "= H x°=
b) 2% ) s u) (-a)*=
9 3% m) -53= v) 103=
5
d) 22: - W) ()7
0 :2 0) 11°= x) 01'=
R p) () 7= y) 5°=
4
9) (-2)*= 0 (47 ) x2=
h) (-2)°= ) a) x=
1
i) (-4) *= g an
) 87=

2. Completar, con la ayuda del profesor, las siguientes tablas que resumen todos los casos de calculo con

potencias :
EXPONENTE EXPONENTE
HOSILIAS NEGATIVO POSITIVO NEGATIVO
<
> . < 3 -3
<l g|2°= 2°= <| 2| (2)°_ 2
it <133 3
= o | &
- g
L <
0| > <
= 3 -3 x| < 3 3
815 (-2)°= -2)°= 5| () -3 -
g < é 3 3

Anadir ambas tablas al formulario matematico.

® @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
@ siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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3. Teniendo en cuenta las tablas anteriores, calcular las siguientes potencias de base fraccionaria, dejando el
resultado en forma racional

ik () [

o [Q:: ) @_3: 0 [—32:
(3 o -

2 -
) (1) - (5) 2 & Ejercicios libro: pag. 39: 4; pag. 50: 44
5 >
2

4. calcular el valor de las siguientes potencias de exponente entero, y comprobar el resultado con la

calculadora :
a) 27%= 5 2
h)|[-=| = )
3 (Sol: 9/4)
b) 10*=
2 ) 027= (Sol: 125)
of2)"
5 i 1
7 J ;— (Sol: 3)
d) o1’= (Sol: 10)
L ) 13%= (Sol: 100/169)
e — =
Ejercicios libro: pag. 50: 45
7
(-3 = ,
> (Sol: -128)
g) 100 ?=

@ @ Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
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FICHA 3: Operaciones con potencias de exponente Z ()

RECORDAR:
am mn = a.m+n ao =1
am —_ m-n -n 1
a T
oo bR
b a
(a)" =a" "

O
b b"

CONSEJO: «Para dividir dos potencias de la misma base se recomienda restar el mayor menos el menor

exponente, dejando la potencia donde estaba el mayor exponente» (De esta forma evitamos
exponentes negativos)

Ejemplos:
2° o 3 _1_1.1 5 2 N 2t 1 1.1 A
FOET Ty w0 B GaeTeT 7

1. Simplificar, mediante las propiedades de las potencias, dejando el resultado como potencia de exponente
positivo y base lo mas simple posible (no vale usar calculadora):

-2 45
a 22 = 0
‘ hy 2=
b) 274.22= 5°
-4
c) 3133= 5 80
3_4
25
2 ) ;: (Sol: 2°)
3
6)2—: 3
25 k) [Y_ZJ =
4
f 2 - 32
o1 ) —=
3_2
) 272 _ N3
9 23 - m) (2 J =
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- Sol: 2/5
o) -
5
-2
x) a®lad| = (Sol: a9)
53
y) ——= (Sol: 5%

. b 3
(Sol: 2% (5 _2) .

= (Sol: 5% a) M:

(sol: (2/3)°)

t) 22 = 3° _

[ZT B) 9 (sol: 1/3%)

3 -3

Y|
, y) 7° I:[?] } = (sol: 7%)

5

3
U) = &=

(ZJ -1 Ejercicios libro: pag. 41: 10; pag. 51: 55

3

(Sol: 2)

2. Simplificar, mediante las propiedades de las potencias, dejando el resultado como entero o fraccion
(excepto si resulta muy elevado, en cuyo caso se puede dejar como potencia); no vale usar calculadora, salvo
para comprobar resultados:

a) (23 )_2 = (Soluc: 1/64)
b) (2'3)_2 = (Soluc: 64)
c) 2°.43= (Soluc: 2048)

o
~
—~
|
N
~—

w
 I—
N
1

(Soluc: 1/64)

(Soluc: 64)

D
~
1
—
|
N
~

&
L 1
N
1
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(Soluc: 1/15625)

(Soluc: 256/81)

(Soluc: 25/9)

(Soluc: 117.649/4096)

(Soluc: 81/4)

(Soluc: 1/1024)

(Soluc: 16384)

(Soluc: 1/9)
4
n) izz (Soluc: 4)
8
-2
0) {(-27)2} _ (Soluc: 1)
93
6
p) %: (Soluc: 64)
9
q) 25%.53= (Soluc: 5
-1
n | 9 | (Soluc: 1/9)
(-3)°

s) (ET{E)B{EY: (Soluc: 64/243)
3)12) 12

32
) ————= (Soluc: 81)
(32) "3
(2° 2
u) 2—73= (Soluc: 4096)
—4)°
V) (4_)2 = (Soluc: -1/4)
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3. idem
2" .
) > = (Soluc: 4)
5% .
b) 2 = (Soluc: 1/25)
57
c) 2 _ (Soluc: 32)
P :
3?7 .
d) Zo= (Soluc: 1/243)
7-1
e) —= (Soluc: 7)
7 )
f) —= (Soluc: 1/7)
287
9) 28 = (Soluc: 8)
h) 3l (Soluc: 2%)
N2
i) Fa = (Soluc: 1/64)
. 53
N == (Soluc: 3125)
27.27
k) 3 = (Soluc: 4)
5 n-3
) 3. (Soluc: 1)
9
3 -4
m) 25 - (Soluc: 1/125)
5
27 )
) T3 = (Soluc: 243)
-2 n4
0) 22 . (Soluc: 64)
2-1_2—3
73.7—3 .
p) 7177 = (Soluc: 343)
7 5 3 0
2222 (Soluc: 1)
223 2% 2°
3 -2 (4
n 225 . (Soluc: 81)
308~ B~ [B
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3 3 -1
s) %: (Soluc: 1024)
2B2[B° 2
5 -2 -4
t) DB | (Soluc: 2)

22 f{2?) B3

3 ™4 M2 -1
gy Z2REG

£ = = 2 - (Soluc: 1.000.000)
2R BB

222 m*®

v) £ F £ eS8 (Soluc: 2%
162° @224
2 2 3 2
w) 15° 8% 6° 5% _
25[%° 125 27
(Soluc: 243/5)
2
12-62 -(2‘2)
X) ———= Soluc: 9/16
) 9.3-1 .42 ( )

274(-5)"-3%-32 _

y)

125-27%-97"
(Soluc: 2/5)
z) (-38)-3%-9? (Soluc: 3°%)
2 -2
[(32)3:| .07 (1]
3
q) 3 T7BOTET (Soluc: 3)
73 [3—1 D—S [34
8 -1 2 3 -2
B) SO B O3 (Soluc: 3)

74 [5—1 [:BS [53 U_Z

602°% 182 3% 108% _

Y) e
27 [3°[16[48[36
(Soluc: 1944)
2 -2 3 2
5) 15 [52 57 1457 _ (Soluc: 243/5)
(3) 27372
2727
{[(—27)} } 31
£) oy - (Soluc: 3%)

& Ejercicios libro: pag. 52: 60, 63, 64 y 65
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FICHA 4: Operaciones con potencias de exponente Z (1

1. Simplificar, mediante las propiedades de las potencias, dejando el resultado como entero o fraccién  (salvo
si es muy elevado, en cuyo caso puede dejarse como potencia); no vale usar calculadora:

51377 42 . 58,10
a) [(2” Eﬁg) - (Soluc: 28/5)
6\ ( 10)" . 210 52,10
b) (gj Eé’?) - (Soluc: 3'°.2%/5%
9 2 m—z_)‘; =4 _ (Soluc: 1/4)
d) (-1)+(-1)+(-1)= (Soluc: -1)
e) 2(-1P-4-(-1y+2-(-1)= (Soluc: -8)
1 -3 _i 2
) [Ej [é 4j _ (Soluc: 1)
271
g 2(-2)+3(-2f-4-(-2f-3-(- 2)= (Soluc: -2)

) (26
= e

(Soluc: 3/10)

a] }
3 _ (Soluc: (2/3)*)

(Soluc: 1/5"%)

) (Y-

1) [(_EJ%Q_Z)}*A _ (Soluc: 10000/81)

= (Soluc: 3/5)
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n)

p)

a)

Y

)

u)

y)

q)

EJERCICIOS de POTENCIAS 3° ESO

ALFONSO GONZALEZ
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6@

2—1 m23)5 m[53 _
10027° 8

22.83.127%.(-3)?
6%.1672.373

6 .¢.2¢.3°%2" _
1882538 (33)°

4*.8".16° _

(Soluc: 6561/256)

(Soluc: -900)

36 73 3
23

Soluc : -

(Soluc:8/343)

(Soluc: a®)

(Soluc: a)

(Soluc: 8)

(Soluc:800000)

(Soluc: 5-2'%)

(Soluc: 9/4)

(Soluc: 2)

(Soluc: 1/4)

(Soluc: 1/125)

(Soluc: 2/15)
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(Soluc: 1/81)

(Soluc: 125)

(Soluc: 2/3)

(Soluc: 27/8)

(Soluc: 2™

(Soluc: 5/3)

(Soluc: 8/27)

2. TEORIA: ¢Qué potencia es mayor: (-08)% (-08)* o (-08)*? Clasificarlas de menor a mayor.

3. TEORIA: Demostrar que a+(-a)®=0 ¢Cuanto valdra a+(-a)™?
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-5 -5 -4 -4

4. TEORIA: Demostrar que 1 + 1 =0 ¢Cuanto valdra } + —E' ?
JEURIA q

a a a a

5. TEORIA: ¢V o F? Razonar la respuesta:
a) 2°=-6

b) 27437 =5"

c) 23424 =27

d) -3%(-3)?

& Ejercicios libro: pag. 50: 41; pag. 52: 57

CURIOSIDAD MATEMATICA: La notacién actual con exponentes para indicar las potencias se debe a/
matematico y filésofo francés René Descartes (1596-1650). Hasta entonces, por ejemplo, para designar
un cubo se escribia x x x, lo cual resultaba, obviamente, muy poco practico.
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FICHA 5: Notacioén cientifica

1. Pasar a notacién estandar los siguientes numeros expresados en notacion cientifica:

a) 3-10°%= h) 1,903-107= 0)1.10™=

b) 4-10°= i) 1,23-10"= p) 1,235-10°=
c) 2,5-10°= i) 1,04-10°= q) 1.10"=

d) 7,5-10"= k) 5,3502-10"= r) 1,6-10°=

e) 1,84-10°= ) 7,5-10'= s) -3,4545.10°%=
f) 1.107= m) 6,3-10°=

g) -6,343-10°%= n) 1,0003-107=

2. Pasar a notacion cientifica los siguientes niumeros:

a) 300.000.000= h) 0,0000093= 0) 10=

b) 456= i) 1.230.000.000.000= p) 1=

¢) 0,5= j) 14 billones €= g) 0,011001=
d) 0,0000000065= k) 150 millones $= r) 16.730.000=
e) 18.400.000.000= ) 7,3= s) -345,45=

f) 0,000001= m) 73=

g) -78986,34= n) 0,00010001=

& Ejercicios libro: pag. 42: 13 y 15 (pasar a notacion cientifica)
pag. 42: 14; pag. 52: 68 (pasar a notacion estandar)

3. Realizar las siguientes operaciones de dos formas distintas (y comprobar que se obtiene el mismo resultado):

- Sin calculadora, aplicando solo las propiedades de las potencias.
- Utilizando la calculadora cientifica.

a) 2,5-:10'+3,6-10'=
b) 4,6-10%+5,4.10°=
c) 1,5:10°+2,4-10°=
d) 2,3-10°+3,25.10"=
e) 3,2-10°-1,1-10°=
f) 4,25.10"-2,14-10°=

g) 7,28-10°-5,12.10°=
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h) (2-10%-(3,5-10")=

i 84 10° _
2:10’
i (3,2:10°){4-10°) _
2-10°
k) (2-10°)*=

& Ejercicios libro: pag. 43: 17; pag. 53: 70

4. La estrella mas cercana a nuestro sistema solar es O-Centauri, que esta a una distancia de tan soélo 4,3 afios
luz. Expresar, en km, esta distancia en notacion cientifica. (Dato: velocidad de la luz: 300.000 km/s) ¢ Cuanto
tardaria en llegar una nave espacial viajando a 10 km/s? (Soluc: 4,068-10" km)

5. calcular el volumen aproximado (en m3) de la Tierra, tomando como valor medio de su radio 6378 km, dando

el resultado en notacién cientifica con dos cifras decimales. (Volumen de la esfera : %n r3) (Sol: 1,15-10** m?)

6. En una balanza de precision pesamos cien granos de arroz, obteniendo un valor de 0,0000277 kg. ¢ Cuéntos
granos hay en 1000 toneladas de arroz? Utilicese notacion cientifica. (Soluc: 3,61-10™ gr)

. Laluz del sol tarda 8 minutos y 20 segundos en llegar a la Tierra. Calcular la distancia Tierra-Sol.
(Soluc: 1,5-10% km)

8. Rellenar la siguiente tabla para una calculadora de 10 digitos en notacién entera y 10+2 digitos en notacion
cientifica:

SIN NOTACION CIENTIFICA | CON NOTACION CIENTIFICA

N°e MAXIMO que
puede representar
N° MINIMO (positivo)
gue puede
representar
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)

Potencias de rponente IN ( RepasD 2 G60)

Lt SEFREER)

T P T

POTENCIAS
o Todo producto de factores iguales se puede escribir en forma-de potencia. El factor

que se repite se llama base y el nimero de veces que se repite se llama exponente.

Ejemplo: 6 X 6 X 6 X 6 = m.?lmxn%mam

Base

o Casos particulares de potencias:

Un nimero elevado al exponente 1 es igual al mismo namero. 2" = 2; 3" = 3.
Un namero elevado al exponente O es igual a uno. 4° = 1; 5% = 1.

H Completa el cuadro.

s

Base

Exponente

u Escribe en forma de potencia los siguientes productos. m...w.acro w 07..}-»? :

8x8x8=¢> Bx8x7X7x7 =
7x7%x7x7= 5%-5% 5% 6% 6=
Ix9IXx9x9x9= 7Xx7x9%x9x9=

15x15x15x 15 x 15 = 10x10x10x8x8x8=

u Halla el valor de las siguientes potencias.

e 23 =
S o 2x 3=

92 = : | #2x52=

8= , 42 % 52%3% =

11° = o BBk 2 3=

2= 62x 33 x 7%=

SN

SR R R R R R

=
&

4

POTENCIAS DE BASE 10 B

» Toda potencia de base 10 es igual a la unidad seguida de tantos ceros como uni- @
dades indica el exponente.

Ejemplos: 10? = 10 x 10 = 100
10% = 10 x 10 x 10'= 1.000
" 10%=10x 10 x 10 x 10 x 10 = 100.000

]

i

e Los numeros de muchas cifras que acaban en ceros tienen una escritura mas co-
moda utilizando potencias de base 10.

Ejemplos: 120.000.000 = 12 x 10.000.000 = 12 x 10’
200.000.000 = 2 x 100.000.000 = 2 x 108

Lhenre

nm_,n:_m.

10* = (0.0 . 10° =

106 = 10 =

1072 SrEe L
10° = 10 = <

o0y T
Escribe, utilizando potencias de base 10, los siguientes E.._BmBm._r;nLﬂ e A epemple

3.000 = 3 -ie°0 l|~w e (> _ :

130.000.000 =

40.000 = : 200.000.000 = :
600,000 = 320.000.000 =

7.000.000 = 1.000.000.000 =

80.000.000 = 12.000.000.000 =

En la siguiente tabla aparece la distancia media en kilometros de algunos planetas
al Sol. Escribe esas distancias utilizando potencias de base 10.

. Tierra’ ol Urano. Neptuno | - Plutén -
Distancia media . ;
allSoltkem) 149.500.000 | 2.873.000.000 | 4.498.000.000 | 5.910.000.000
Potencias >
de.base 10
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POTENCIA DE UNA POTENCIA

La potencia de una potencia es otra potencia de igual base y cuyo exponente es el

producto de los exponentes.
Ejemplos: (2°)? =22 =2¢ ,
Ahvhvw = L\Xm = A.,_N

(3?7 nD
(4%?
(5%
(6%? =
(772
8% =

(9 =.
(1097 =
198
{127y =

i}

I

]

@3-

(30°)° =
41% =
(509" =
(65%)° =
727 =

(80)* =

(85%?% =
(973 = .

(99%)° =

Calcula y completa los exponentes que faltan.

@9 =20
3= 38
@z g2
9= 5°¢
@3] = 62
g0 =75
@ =g®
@ =g
oy = 10

(239 = 23%
3o = 307
4290 = 428
507 = 50% °
(6541 = 652
(729 = 7276
759 = 75",
8431 = g4
(899 = g9

A

POTENCIA DE UN PRODUCTO

La potencia de un producto es igual al vﬁoacﬂo de cada uno de los factores elevado

a dicha potencia.
Ejemplos: (5 x3)?=57x 3?
 (4x2x5P=4x2"x5

. 4 - .y .
Escribe el resultado como producto de potencias. «n—.u..rf A A epupls

Qx37=2%.3
(4 x 2)?
(3 x 5)*
(5 x7)3
S (8x9)
(7% 10 =

]

(2x3x4)?=
(4x5x%6)°
(6x7x8)*
(8 x9x10)° =
* (10 x 11 x 12)¢
(13 x 14 x 15)7

Il

i

]

1

Escribe en forma de una sola potencia. mm_..fT LS o &8 nﬂ.o.:)\nb i

22 x %x%nszx%«fwﬂw
F x4 x53= :

56 x 7°x 8% =

4 x9 x5 =

@‘_o X on X Vdo =

Completa los exponentes que faltan.

‘wwxﬁwanANXmevw‘
3*x 5L x 6% = (3x 5% 6)*
mﬂ_xmmxmmuaxmxmvm
6* x 311 x 5% = (6 x 3 x 5)*
) x 85 x9°= (7 x8x 9
mwxmwxm_uuaxmx.mm

117 %427, x137
148 x 15° x. 168
217 x 207 x 197
327 x 40° x 53°
43% x 528 x 62°

i

1

1

1l

m_H_mexmwuaxmxwvw

9*x 10 x 11 = @ x 10 x 11)°
120 x 13 x 140 = (12 x 13 x 149¢
1500 x 1200 x 1300 = (15 x 12 x 137
2100 % 160 % 30l = (21 x 16 x 30®

350 x 26l x 410 = (35 x 26 x 41)°
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POTENCIAS DE EXPONENTE ENTERO

RECUERDA

* Cudlquiera que sea a=0, a%=1,

. . _ 1 ( a )_" b"
¢ ¥ n— ’ —_ = 2 .
Si n es positivo, a s I o

e Las demds propiedades de las potencias son vdlidas para exponentes negativos.

Calcula y simplifica:

@ B o



28

2o

43

Wi

JEERRS

!

(6 a—S b2)—3
(2ab)*

\

_:.f U"“ ( Z’f‘ ) gj

[ (10 x~3yz)~

By~

]_2




i o -]Aphca las propied‘a’dgs;.de las po_:t‘eirllvé.i‘zvisy c‘»él.‘cul'a’:‘“-‘ L

| , a)(%f: - (Saucﬁ) b)(—ng): 4

PR REE N
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elvalor de lassiguiéntes potencias:. .~




s de las potencias y. calcula: =~
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=[8-9)+¢€l-2+S-4e-9)
= +Ge-9 +2-cb:8) (g

=[et+8-6l-6+6=[z-£+,(6:9-2-6]-G+ (e (e

Bnoe) 12
=18-¢8:8(U =olG- ¢S (P
=4L:5) (B =z£-€-,80(0
=de+a Hnam.mmv (6]
=gl +e2(® =i eh) (e -

:BARNSsY 0Z

=67 =oleh) (P
=¢lyt-) (6 =glger) (0
=2t G =¢lz2) (@
=g:9) (@ =2l (e

‘ejousjod eojun eun 9p BWLO) UB BSaudXT 6}

=29 -l Y =(69) (67 (P
=gp ey (B =ole) - oe-) o
=204 010 =l-gle1l(@
=,9:,9(0 =¢le) 1 qle) (e

‘ejouslod BojunN eun 8p BWIO) US Bsaidxy gL

SO

w-uB = E?mv

‘sojusuodxs
8p oonpoid |e 8seq B| BASIS S :EIOUS}0d BUN 9P BIOUS}O .

w-uvB = Wl B
‘sojusucdxe SO| ue}sai s A aseq euwisiw g| .m.—wﬂ S IBJUBID0D o
w4+ B = wB - B

‘sajuauodxa sO| UBWNS os A 9SEQ BWISIW B Bfop 8S :0}0Npold
9SB(q BWSIW B] 9p SEIous}od

SYION31Od NOD SINOIDVIIdC

)

et

vﬁmlv

vC

€

3 mlv

vC™

alts)

Sel-

(5)-(s9) - (&)

.mAmIv

‘e|qe) e elojdwod L}

opejnsay

aseg
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7*‘: EJERCICIOS de RADICALES 3° ESO
- ALFONSO GONZALEZ
1E.S. Fommandodo e’ I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

FICHA 1: Concepto de raiz n-ésima

RECORDAR:

* Definicion de raiz n-ésima: Q/g =x = X" =a

e Caso particular de simplificacion: N xr‘L =X

(Afadir estas formulas al formulario, junto con la lista de los 20 primeros
cuadrados perfectos que indicara el profesor)

1. Calcular, aplicando mentalmente la definicién de raiz (no usar calculadora) :

a) V9= N4

) e i

25 p) \7°=

b) V25=

NECH ) [36_

c) V49= Y {100 P

d) V100= k) V-4= N V121=

e) \[1: D) J&: S) J169=

f) Jo= my Y24 = t) 400=

1 =
0 1= ) 5= ) 144

v) V196 =
h)\/} 0 13- w) 2500 =

2. Calcular, o bien aplicando mentalmente la definicion de raiz, o bien pasando previamente a fraccién generatriz
(sin calculadora) :

a) 025=
b) 4049=
c) 009=

d) /0,0025 =
e) +/064=

f) 4004=

9) 01=

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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j Joi6=

(Una vez resueltos, se recomienda comprobar cada apartado con la calculadora...)

. Calcular, aplicando mentalmente la definicion de raiz (no vale calculadora) :

3a_
2) {8= h)i/iz m) ¥-8=
8

b) ¥27= —
| 1 n) 3 215 —

c) Y64= "3 125 )
3 =
d) 31000 = ) ?i/zj_ R \ 1000
4

6
e) ¥-1= o) Ja’ =
3/ —
f) ¥-125= a0 3/_6 -

9) ¥-27= 8 r) 3125=

CONSECUENCIA: | potencia de exponente fraccionario: ¥/x™ = x™"

. Calcular, o bien aplicando mentalmente la definicién de raiz, o bien pasando previamente a fraccién generatriz
(sin calculadora) :

a) 3/0,001 =
b) 3/0,008 =
¢) §/-0,027 =
d) 3/0125 =
e) 3/0,216 =
f) 3/-0,064 =

(Una vez resueltos, se recomienda comprobar cada apartado con la calculadora...)
Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital

siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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5. Calcular, factorizando previamente el radicando cuando sea necesario (no vale calculadora) :

a) \36= ) V1296 =
b) 3/709 = u) 14161 = (Sol :119)

c) J729= 8 _
o 416 =
e) 3/-243 =
f -8=

g) ¥-8=
hy 1=

w) \/O,_A: (Sol: 1-0,6)

4fg1 = B) 484 =
\/;: Y) \/r: (Sol: rl,§)

k)
, [B. 5) V54 = (ol £2,3)
81
€ +/900 = (Sol : #30)
m) § 20 =
9 ‘\*/%= (Sol: #1/2)
n) E:
256 n 5° = (Sol :119)
15 _
o) 337 = ) J-1= (Sol :119)

p) /0,064 = 1) 3136 = (Sol : £5.6)
q) %/0,0001 =

r) {1000 000 =

:

s) 41296 =

(Una vez resueltos, se recomienda comprobar cada apartado con la calculadora...)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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6. utilizar la calculadora para hallar, con cuatro cifras decimales bien aproximadas (véase el ejemplo):

a) 48 (1+16818 e) ¥/-15 i) §/52
b) o h ¥-a0 ) 256
c) Y25

9) ¥2° k) Y64

d) 310

h) §/3? ) v1315

(. Acotar los siguientes radicales entre dos enteros consecutivos, razonando el porqué (Véanse los dos
primeros ejemplos; no vale usar calculadora, salvo para comprobar los resultados):

a) 1<\3<2 pq P=1y 2°=4 d) V40 O g) <493<
b) V13 03,... pq 3?=9y 4?=16 |€) <6< h) 457 O
C) <7< f) 3100 O i) <3-10<

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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FICHA 2: Radicales equivalentes. Simplificacion der  adicales

RECORDAR:

. Simplificacién de radicales: %/x™ ="{/x™®
- Amplificacién de radicales: Yx™ ="{x™®
« Casos particulares de simplificacion: Tx=x (ﬁfx, =X

(Afadir estas formulas al formulario)

1. Simplificar los siguientes radicales (y comprobar el resultado con la calculadora, cuando proceda); véase el
primer ejemplo:

a) (1/372=4/2 3272 =\/37 i) W s) 1\5/%
b) ¥5° K 425" h Va1
u) %64
c) Y27 ) Ya’b®
d) 5/1024 m) 1@ V) 9/2T
. 6/
e) §/s n) ‘g‘/ﬁ: w) ~/512
f) Y64 ) o x) ¥16a’b®
[0}
) §/81 y) V1444 (Sol : 38)
p) Kor
h) 1%79 \/78 z) /1600 (Sol : 40)
q) lOa
o a) 256
i) WX
) Na'? B) 748 (Sol : 28)

2. Estudiar si los siguientes radicales son equivalentes; comprobar después con la calculadora:

a) V2, Y8, W32

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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b) V9, /27, 481, ¥/243

c) V3, %9, ¥27, §/729

3. Indicar tres radicales equivalentes a J5 por amplificacién, y comprobar con la calculadora.

4, Simplificar los siguientes radicales e indicar los que son equivalentes y los que son irreducibles:

352:

125 =

/625 =

(Sol: El 1°y el 4° son irreducibles; el 1° es equivalente al 3°, asi como el 2° y 4°)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital

siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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(Clodod Rea)

FICHA 3: Producto y cociente de radicales

RECORDAR:

(Afhadir estas formulas al formulario)

1. Multiplicar los siguientes radicales del mismo indic e, simplificando siempre que sea posible (véase el
primer ejemplo):

a) V232 =64 48 |

b) V2415 =

c) 2%4=

d) V3+27=

€) V34a=

f) ¥2¥5=

9) V3248 = (sol :16)
h) VI3 V13 =

) Yo¥s1= (sol :9)
) V2+8416= (Sol :16)
K) V1243 = (5ol :6)
) 2J18-3/2= (Sol : 36)
m) V2x% v2x = (S0l :2x2)

n) v12 V6 18 (Sol : 36)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccion impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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Multiplicar los siguientes radicales de distinto ind

primer ejemplo):

8) V2 464 =12 §2° =2 \2° =\2* =22 Ja |
b) §5 49 =

0) 4x §x° =

d) §7° Y9 =
¢) 41024 8 =
f) #4a® V8a=
9) V3 §27=
h) §/2° 41024 =
i) 425 J25 5=

(Sol: 8)

(Sol: 45)

ice, simplificando siempre que sea posible (véase el

(S0l :3)
(S0l : x*)
(s01:47)
(sol :8)
(Sol - 4a)
(sol:3)
(Sol :16)

(Sol : 25)

Simplificar, aplicando convenientemente las propiedades de las raices (véase el primer ejemplo):

/3
a) %:JE=

N

(¢
~

e

o
~

D
~

1

w
[y
»

fy ¥
2

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es)

(Sol : 2)

(Sol :3)

(Sol :2)

9) 256 _
729

hy ¥21 _
227

) V33 _
NG

5125

512

k) o/ 16 _
625

) J?Jg:
V32

)

118

(Sol :\EIZ)

(Sol :1/«/5)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
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1 Lo (3] fu ooy 3 (2

(Sol :Za) (Sol :2a)
Dividir los siguientes radicales de distinto indice , simplificando siempre que sea posible (véase el primer
ejemplo):
a) ‘\/128 :\/2;7:\/2;7:\/2;6:23
B 2 A2
b) Vo4 = (Sol:2)
Y8
27
c) = Sol : 33
Y81 (So1: 5]

d) \/5? (Sol : 5)

e) ya&_ _ (Sol:az)

f) 7 (Sol:7)

g) VX~ _ (Sol:x)

h) Va’h® = (Sol :ab)

Vab®

w

i) 81 _ (Sol :1)

) Mﬁ (Sol:\/i)

k) ‘\‘/?-\/xisz (ol :1)

) 125 (sol :5)
425

m) 355 - V8 _ Sol : 59/2
mﬂm (so )

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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FICHA 4: Potencia de un radical; radical de un radical; introducir/extraer factores

1. Simplificar, aplicando convenientemente las propiedades de las raices (véase el primer ejemplo):

3) (%/Z)2=(322j2:%/27:316

b) (2) = (Sol : 4)

c) ( 3x3y ’-

o [2) 2= (ol : 2)

e) W5 j = (Sol :5)
Js®

f) (3a2j6— (Sol:a*)

9) (W]Z = (Sol : ¥ab? )

hy %9 ((‘/5)3 = (Sol : 3)

Y25 5t .

i) —F - (Sol : 25)

2. Simplificar, aplicando convenientemente las propiedades de las raices (véase el primer ejemplo):

a) V2442

b) 33 =

c) V¥/25 = (Sol %)

d) 1z =
€) /256 = (Sol : 2)
f 3729 = (S0l :3)
9) V12 =

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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y bx)
R )
m)( 632)3:

w

(V)

Introducir factores y simplificar (véase el primer ejemplo):

a) 2\/52\/%: 23 :\/g

b) 24/3=

C)2\/§=

d) 3v2 =

f) 333=

96, |—-=
12

h) 345 =

(Sol : 2)

(Sol : x)

(Sol : ‘{/XT)

(Sol : \/5)

(Sol : x)

(Sol : 4/5)

(Sol : a)

(Sol \@)

(Sol Jﬁ)

(Sol \/E)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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m) ¥v2.32 =
n) V2.42 42 =

-

S_— ALFONSO GONZALEZ
rdodo on |.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS
. C

|) ab —_— = So| . £

3 o
ab b
) 3V7=

Extraer factores y simplificar cuando proceda (véase el primer ejemplo):

a) V8 =+2° =222 =p\2

b) V18 = [sol:342)
c) /98 = lso1:7+2)
d) V32 = [so1:4.2)
&) /60 = [sol: 2415
f J72= lsol:6v2)
9) Vi2= (sol: 2v3)
h) V128 = lsol:8v2)
i) /48 = (sl : 443
) V108 = (ol :6+3)
k) V162 = [sol:9+2)
) V75 = [sol:543)
m) /200 = lsol:10+2)

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es)

(S0l : Véac)

(Sol : ¥x7)

(sol - ¥4)

(S0l : 2)

n) v/27 = [sol:3v3)

0) ¥345° = (S0l :15 375
p) 4/80 = lsol:245)
a) ¥/2592 = (sol:6312)
) ()" - (so1:442)
s) 3/500 = lsol:5%2)

t) Y32x* = (Sol : 2x ¥/ax)

u) 686 = [sol:7+14)
v) 1936 = (sol :44)
w) 381a’’c =

(s01:3ab Y307 |
x) §/64 = (S0l :2%72)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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y) 3 16)(6 - (SOl :2X2 %/5) 5) @:
132
2 [285° _ lsol :+/3/6)
75y°
£) |25 +25
Sol'zxz\/ﬁ *
"5y \3y (SO|Z5\/§/2)
iz Q) V12+/3+/50 =
a =
132 (Sol : 30v2)
(Sol:\@/G) r|)53\/§s\/zz
2 Va1
J396 123
B) = _ (Sol .Ex/?j
(Sol : 111 /11) ® 334 (SOI - %)
3a?
Y) T: [Sol::\/gj

5. sumarlos siguientes radicales, reduciéndolos previamente a radicales semejantes (véase el primer ejemplo):

8) 2 +48+18-32 =2 +V2% +4322-2° =2 + 22 +3V2- 222 =2 + 2 +3V2 - 42 4212
Q77 Q_72~ Q77

FACTORIZAMOS EXTRAEMOS SUMAMOS

RADICANDOS FACTORES RADICALES

SEMEJANTES
b) V5 ++/45 +180 —+/80 = (Sol: 645 )
C) v24 —56 + /486 = (Sol: 6.6 )
d) 2743 -5+27 912 = (Sol: -6+4/3 )

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
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e) 2+/8 +5+472 -7/18 -+/50 = (Sol: 8v2 )
f) V32+2J3-48+42-212 = (Sol: 3v2-24/3 )
9) 35—%\/§+ 150 = (Sol: 1046 )
h) ¥54 -23/16 = (Sol: -2 )

) 54/2 +44/8 +34/18 +2/32 ++/50 = (Sol: 3542 )

j) 24108 -+75 =27 12 -3 = (Sol: /3 )

K) V128 +512 -24/18 -3,27 -2 = (Sol: ¥2+4/3)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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FICHA 5: Clasificacion de los nUmeros reales

1. Separar los siguientes nimeros en racionales o irracionales, indicando, de la forma méas conveniente en cada

caso, el porqué (véase el primer ejemplo):

1
— [ Q pqg es un cociente de enteros
8

TT
3

Js

2,666...

V13

0,1

534
1,414213...

1,414213

(Soluc: Q; 1; Qi QQ Q1 QQ Q15 Q)

2. Indicar cudl es el menor conjunto numérico al que pertenecen los siguientes nimeros (IN, Z, Q o 1); en caso

de ser Q o I, razonar el porqué:

n
2

1

2

0,0015

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es)

oo

2,020020002...

V-16
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3. Sefalar cudles de los siguientes nimeros son racionales o irracionales, indicando el porqué:

3,629629629.... 7,129292929...
0,130129128... 4,101001000...
5,216968888... (Soluc: Q; ; Q; 1, Q; 1)

0,123456789...

@ Ejercicios libro: pag. 44: 20; pag. 53: 72y 74

4, ¢V 0 F? Razonar la respuesta:

a) J/2+4/3=45 (Sol: F)
b) V16+9 =16 +4/9 =4+3=7 (Sol: F)
¢) J/16:9=+/16 +/9=4.3=12 (Sol: V)
d) Todo nimero real es racional. (Sol: F)
e) Todo nimero natural es entero. (Sol: V)
f) Todo nimero entero es racional. (Sol: V)
g) Siempre que multiplicamos dos niumeros racionales obtenemos otro racional. (Sol: V)
h) Siempre que multiplicamos dos nimeros irracionales obtenemos otro irracional. (Sol: F)

5. Para cada uno de los siguientes nimeros, indicar razonadamente si pertenecen a Q o II:

1,010010001... 1
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1010010001

10101010101...

-101

2,3
2,303303330...
-23

V23

6. Completar la siguiente tabla (no vale repetir ejemplos):

cl

Porque es una fraccién de enteros

€Q
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FICHA 1: Monomios

1. sumar monomios semejantes:
a) 3x*+4x°P—5x°=
b) 6x3—2x3+3x3=
C) X+AX-T7X°=
d) —2x*+6x*+3x*—5x*=
e) 7TX+9x—8x+x=
f) 2y*+5y*-3y’=
g) 3x%y — 6x%y + 5x%y =
h) 4xy®—xy*— 7xy?=
) 2a°-3a°-2a°+a’=
j) ab®+ 3ab®- 5ab®+ 6ab®—4ab’= (Sol: ab%)
k) 7xy’z — 2xy?z + xy’z — 6xy’z = (Sol: 0)
) —x3+5x—2X+ 3+ X+ 2=
m) x*+x?—3x?+ 2x* = 5x* + 8x% =
n) 3a’b —5ab®+ a’b + ab’=
Ty

X2 +—x*=
3 3

p) 12X°— X —4x°— 2x°—3x° =

7 6 1 5
— +— =
a) 75 X
N x2y?— 5x%y? — (3x%y? — 4x%y?) — 8x%y* = (Sol: —11x%?)
2
s) X+ =
3
) X2+ x=
U) 1)(3 —§X3 +§x3 =
2 2 2
v) —(ab®*+a’b) —3a®b + 5ab®*- (a°b — 2ab®) = (Sol: 6ab*~5a’b)
w) 7x2 —1x2 —éx2 +2x% + Ex2 = (Sol: 15x%/2)
2 2 2

X) —X+xX2+x3+ 3% -2+ 2x + 3x3=

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
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2
y) 2a’b+5a’b —%azb -a’b+ % = (Sol: 35a°h/6)
3 3 3
) x4 22 e X (Sol: 37x%/12)
4 3 2
a) 7x° - 1x2 - Ex3 +2x% + 3 x3 = (Sol: 6x°+3x°/2)
2 2 2

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 70: 36, 37 y 39; pag. 59: 6 (sumas y restas de monomios)
2. Efectuar los siguientes productos y cocientes de monomios
a) 3x%-4x3=

by 2x3-4x3. 3x%=

o) x3-x3=
d) —2x*-3x°=
e) 7x-(—8x%)=

) (=3y)-(-2y%) =

g) 3x%y - 6xy’=

h 3x2.2=
4”2

) -=a’

k) 2a°-3a®.2a°=

m) ab®- (-3a%b) - 5a°b =
n) X2 . _X5 =

0) —ab®c® . (-3a’bc) - 3abc=

p) (6x%): (2x%)=

6
) 12a _
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_ 7
S) L‘z( =
7x

) —8x*: (-4x%) =

7,,3
u) SXTy:
Xy

v) (-18xY: (6x°) =

_ 5,.4 .6
W) 12a’b*c _

2a’b’c
x) 2x*.6x3: (4x%) = (Sol: 3x°%)

3a% - (—12a4b2)

= (Sol: —9a°b)
Y) 4a°p?
z) 27x* 1 (= 9%%) - (= 2xXH) = (Sol: 6x°%)
a) (2x)2 =
& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 70: 40y 41 (-y:)y 38; pag. 59:5 (+,-, - y:)

3. Efectuar las siguientes operaciones combinadas con monomios:

a) 15x°—3x3- 4x%= (Sol: 3x%)
b) 2x3+4x3-5x—2x - (—x%) = (Sol: 20x*+4x°)
c) 3a-ab-2a’-(-4b)-8- (2a’h)= (Sol: —5a%b)

d) 3C+4x—2x% - (=3X) = (A3 +x2=2x - %) =
(Sol: 4x3+6x%)

e) —3xy’—(—4x - 7y%) + [8x%y%: (2xy)] = (Sol: 29xy?)
N (=¥ (=2y) =5y - (—2y) +3y*- (-4y) = (Sol: 0)
g) 3% -6x—2x%-%x%): (4x* - 3x*=8x - x°) = (Sol: 4)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
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(Sol: x°)

(Sol:—28a"b")

4a’b - (- ab?) - 5ab —8a'b*=

i)
. 5 3 5
5493, 222 Sol: 3a°/2
) a 53 52 ( )
k) 5x°—2x%-3x%: (—2x%= (Sol: 8x%)
) [__ij [_;Xj+_x4 _ (Sol: 2x%)
m) 2ab - (—a’h) + [ab®- (- 3a’b)] - 5a%b - ab + ab - a’h®= (Sol: —7a*b*-2a’h’)
1 5 21X 5
n) 2x2- —x3 + = Sol: 23x°/3
R L ( )
(Sol: 24x2yz)

16x%y3z
0) -x’y-(-3x*> 7y)+—2L "=
y ( y) 4y?z

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 70: 42; pag. 59: 7 (operaciones combinadas con monomios)
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FICHA 2: Valor numérico de un polinomio. Sumas y restas de polinomios.

1. Hallar el valor numérico de cada polinomio para el valor indicado de la indeterminada:

a) P(x)=x*+x+1, parax =2 (Sol: 7)
by P(x)=x*+x+1,parax=—2 (Sol: 3)
c) P(x)=2x*—x+2, parax=3 (Sol: 17)
d) P(x)=2x*—x+2, parax=—2 (Sol: 12)
e) P(x)=—x*=3x+4, parax=4 (Sol: —24)
fy P(x)=—=x*+3x+4,parax=—1 (Sol: 0)
g) P(x)=x>+3x*+1, parax=0 (Sol: 1)
hy P(x)=x®—-4x*+x+ 3, parax=-3 (Sol: —63)
) P(x)=x*—4x*—1,parax=2 (Sol: -1)
i P(x)=—=x>-3x*-x+2,parax=—4 (Sol: 22)
K P )=x3—§x2—§+10,parax:—2 (Sol: 1/6)
) P (x )=x3—%x2+gx—1,parax=5 (Sol: 619/6)
x* X
m) P (x )=x3+3—§+27,parax:—3 (Sol: 2)

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 71: 47; pag. 61: 13 (valor numérico de un P(x))

2. a) Dado P(x) = x* + 2x + k, hallar el valor de k para que P(2)=6 (Sol: K=-2)
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b) Dado P(x) = x* — kx + 2, hallar el valor de k para que P(—2)=8 (Sol: K=1)

c) Dado P(x) = kx® — x* + 5, hallar el valor de k para que P(— 1)=1 (Sol: K=3)

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 71: 50 (Hallar k para un valor numérico dado); pag. 70: 45 (Vo F)

3. Dados los siguientes polinomios: P(x) = 23— 3x° + 4x — 2
Q) = x'=x*+3x°+ 4

R(X) =3x°—5x +5

S(X) =3x -2
Hallar:
a) P(x)+Q(x)= (Sol: x*+x%+4x+2)
b) P(x) + R(x) = (Sol: 2x3~x+3)
c) P(x)+S(x) = (Sol: 2x°=3x*+7x—4)
d) S(x) +P(x)= (Sol: idem)
e) P(x)+P(x)= (Sol: 4x°—6x+8x—4)

¢,De qué otra forma se podria haber calculado?

f) Q(X)—S(x)= (Sol: x*—x3+3x*—3x+6)
9) Q(X) +R(x) = (Sol: x*—x°+6x°—5x+9)
h) P(x) - R(x) = (Sol: 2x°—6x2+9x—7)
) Q(X) +S(x) = (Sol: X*—x3+3x%+3x+2)
) PX-Skx) = (Sol: 2x3=3x%+x)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
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K) S(X)—P(x) = (Sol: —2x3+3x*—x)
) PX) —P(x)= (Sol: 0)
m) R(X) — S(x) = (Sol: 3x°—8x+7)
n) P()—Q(Xx) + R(x) = (Sol: —x*+3x*-3x*~x-1)
0) Q(X) - [R(X) + S(X)] = (Sol: x*—x*+2x+1)
p) S - [RE) - Q)] (Sol: X'~x*+8x-3)

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 71: 51, 52 y 53 ; pag. 62: 16
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FICHA 3: Productos de polinomios. Operaciones combinadas.

1. Efectuar los siguientes productos en los que intervienen monomios , dando el resultado simplificado:

a) (-2x?) ix2j[€ix): (So/uc.'-ixs)
5 2 5
b) (_Exq[gi)&)[g_ix): (Soluc:ixm)
7 5 3 7
c) 5x%-3x%y- (-4xz® (soluc: -60x°yz*)
d) -3ab? -2ab-(—§a2bj = (soluc : 4a*b*)
e) 2x° E(3x4 -2x% +2x? +5) = (soluc:6x° —ax® +ax* +10x*)
f) (-2x° +3x® —2x2 - 7x +1) [{- 3x%) = (Soluc: 6x® -9x® +6x° +21x* -3x°)
g) 4a° E(—a3 +3a’ —a+1) = (soluc : -4a° +12a° -4a* +4a°%)
h) (—y“ +2y° —3y? +2) EQ—ZyZ) = (Soluc : 2y® —4y® +ey* -4y?)
i) 12x° E(Ex3 _3y +£x—ij =
3 2 5 4

(Soluc : 8x5 —18x4 +%x3 —15x2)
) (;ab:“ -a? +ga2b + 2ab] Ba’h =

('soluc: 3a3b4 - 6a4b +8a4b2 +12a3b2 )

2. Dados los siguientes polinomios: P(x) = 23— 3x°+ 4x — 2
Qx) = x'—x3+3x%+ 4
R(x) = 3x*—5x+5
S(X) =3x -2

Hallar los siguientes productos :

a) P(x)-R(x)=

(Sol: 6x°~19x*+37x°~41x*+30x—10)

b) P(x) - S(x) =
(Sol: 6x4—13x3+18x2—14x+4)
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Socudllomos (Ciodod Reol)

c) S(x)-P(x)= (Sol: idem)

d) P()-P(x)=

(Sol: 4x°-12x°+25x"-32x°+28x*~16x+4)

e) Q) -S(x) =

(Sol: 3x5—5x4+11x3—6x2+12x—8)

N [QX)I*=

(Sol: X2=2x"+7x°-6x+9x"—8x*+24x*+16)

9) R()-S(x)=

(Sol: 9x°~21x*+25x—10)

h) [RX)]=

(Sol: 9x*~30x°+55x°~50x+25)

) PX)-QKX)=

(Sol: 2x7—5x6+13x5—15x4+22x3—18x2+16x—8)

) Q) -R(X)=

(Sol: 3x°-8x>+19x*—20x*+27x*~20x+20)
2_
k) [SK]=

(Sol: 9x2—12x+4)

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 62: 15y 17; pag. 72: 55 (productos de polinomios)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es) 137




7*‘: EJERCICIOS de POLINOMIOS 3° ESO
- ALFONSO GONZALEZ
1.5 "Formando doona’ I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

3. Realizar las siguientes operaciones combinadas de polinomios:

a) (C+2)-[(4C+2)—(@2F+x+1)]=

(Sol: 2x°—x* +x3+4x°=2x+2)

b) (¢ =3): (x+1)-(X*+5) (x —2)=

(Sol: 3x°-8x+7)

c) (4x +3) - (2x—5) - (6x*-10 x — 12) =

(Sol: 2x°~4x-3)

d) G +2)- (AxP+2)—(2F+x+1)=

(Sol: 4x5+2x3+6x2—x+3)

e) (2F+x-2)(x*—3x+2)—(56x°-3x*+4) =

(Sol: 2x*~10x3+2x*+8x—8)

f)y (C-3x+2)-[6x3-3%+4)-(2¢°+x-2)]=

(Sol: 5x°—20x*+24x>—x*—20x+12)

g) 2°+x—2—-(x*=3x+2)- (5x°=3x°+4) =

(Sol: —5x5+18x4—19x3+4x2+13x—10)
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h) (—2F+x—=2)(=x*+1)— (2 -x*+x*+2x-1) =

(Sol: —2x°+3x*—x*~x*-x-1)

) —&'[_j] 2¢-2¢~(x'+5¢ 1) (¢ -3)=

4. Dados los polinomios del ejercicio 2, hallar las siguientes operaciones combinadas

a) [P()+Q(X)] - R(X) =

(Sol: 3x6—2x5+17x3—14x2+10x+10)

b) [Q(X) — RX)] - S(x) =

(Sol: 3x°-5x*+2x°+15x°~13x+2)

c) [P()+Q(X) - SX)] - R(x) =

(Sol: 3x6—2x5+8x3+7x2—15x+20)

d) [PX) - Q)] - [R(X) + S(x)] =

(Sol: —3x%+11x°-27x*+33x°~44x*+24x—18)

e) P(x)+2Q(x) =

(Sol: 2x4+3x2+4x+6)
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) PX -3[Q(X) +RX)] =

9) P()—-2Q(x) + 3R(x) =

h) 2P(x) - Q(x) - R(x) =

) Q) - [2R(X) - 3S(x)] =

) —[QM) +2R(X)] - S(x) =

k) P(X)—2x-Q(x) =

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es)
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(Sol: —3x*+5x°~21x*+19x—29)

(Sol: —2x*+4x°~11x+5)

(Sol: 4x"—10x°+26x°-30x*+44x>~39x*+37x—21)

(Sol: 6x°—25x°+53x"~73x>+72x*~76x+64)

(Sol: —3x>+5x"*-29x°+48x*~62x+28)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso



-*‘: EJERCICIOS de POLINOMIOS 3° ESO
ph)_ Sy ALFONSO GONZALEZ
|.E.S. "Fernando de Mena” |.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

Socudllomos (Ciodod Reol)

5. Realizar las siguientes operaciones combinadas de polinomios:

a) 2(x* +3x-1)-(2x* -x* -1)(-x* +3x+1) =

(Sol: 2x5—7x4+3x3+9x—1)

b) (2x3 -x? +3x—1)(x2 —2x+2)—2x(x3 -x? +3x—2) =

(Sol: 2x°-7x*+11x°~15x*+12x-2)

c) Ex2+§x - Ex+7 +Zx2—gx+3:
2 4 4 2 4

(Sol: 4x*~11x/4-4)

3 2
d) X 22X 7] [ 2 —ax | =
3 5 2

(Sol: 25x°/6—-6x*+37x*/10—41x/2+21x)

(Sol: =x°/10+x*/5-4x3/15-2x?/5)
f) X ( *—x? +3x—1)—x5 N g
6 3 2" 3
(Sol: —x"/3+10x°/3-4x°/3-5x°/6+5x°/2—5x/6)

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 72: 56 y 57 (sumas, restas y productos combinados)
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FICHA 4: Cocientes de polinomios. Regla de Ruffini. Extraer factor comun.

1.

Efectuar los siguientes cocientes en los que intervienen monomios , simplificar, y comprobar el resultado:

a) ﬁ =
2X°
b) 8x4:(—2x2) =

5
C) x =

2x3

d) —8x3:(2x2) =

-3x"
-9x*

e)

=3x* +6x° -12x* _
3%

f)
9) (8x8 -6x* —4x3) : (—4x3) =

-12x° +2x° - x*
hy £~ =% = —
) 4x*
i) (— 18x3y23) : (6xy23) =
)] [—33 - @b )'-5a4bJ : (—ab) = (Sol: —2a®)

=3xy® - €2x°y)_

k
) 4x%y

(Sol: 3x%y?/2)

Efectuar (en el cuaderno) las siguientes divisiones de polinomios , y comprobar mediante la regla D=d-C+R:

a) X*C+Tx+x+15 | x°+2 (Soluc: C(x)=x’-x+5; R(X)=3x+5)
b) 2x°—x3+2x*-3x-3 | 2x*-3 (Soluc: C(x)=x’+x+1; Divisién exacta)
c) 6x*'—10x*+x*+11x—6 | —2x*—4x+3 (Soluc: C(x)= —3x*+11x-27; R(X)= —130x+75)
d) x3+2x%+x-1]| x*-1 (Soluc: C(x)=x+2; R(X)=2x+1)
e) 8x°—16x*+20x°~11x*+3x+2 | 2x°—3x+2 (Soluc: C(x)=4x>-2x%+3x+1; Division exacta)
f) xH+3x3—2x+5 | x3+2 (Soluc: C(x)=x+3; R(X)=—4x—1)
Q) X°—2xH43x°—6 | x*+1 (Soluc: C(x)=x—2; R(X)=3x’—x—4)
h) x*+3x°—2x+5 | —=x*+2 (Soluc: C(x)= —x=3; R(x)=11)
) x2 |X2;1 (Soluc: C(x)=1; R(x)=—1)
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i) 3x%+2x*3x%+5 | x*—2x+4

K) x*-4x*+5x-8 | x-2

) 2x°+3x°-6 | x+3

m) X-7x*+8x°-2| x-1

n) x*+1 |x?—4x+13

0) 3x°—x*+8x°—5x—2 | x?—x+1

p) 8x°—16x*+20x°~11x*+3x+2 | —2x*—3x+2
q) 5x*-2x°+x-7| xX=1

1) 4x°—=3x3+5x°-7 |-2x*-3x+5

s) 9x3+3x%— 7x+2 | 3x%+5

t) 4x*-3x*+5x—7 |2x°+x-3

u) AC+3x°-2x%+5| 2x°—x+3

v) 6x*+5x°—3x+8 | 3x°*-2x-3

w)  4x*+2x*-3x*+5x-1| 2x*-3
T

y) Ax°—8x*+2x3+2x%+1 | 4x3-4x+2x

7) 6x°—2x°—11x*+3x3+18x*-5x-5 |2x*—3x%+5

a) 6x’—13x*+22x°~14x+8 | 3x*—2x+2
B) X*—2x3+x%—x+3 |x*+x+1

V) 4x°=3x3+5x°—7 | 2x*—3x+5

5) 6x'—10x3+x*+11x—6 | 2x°—4x+3

(Soluc: C(x):3x3+8x—12; R(x):13x2—56x+53)
(Soluc: C(x)=x’-2x+1; R=—6)

(Soluc: C(x)=2x"—6x°+18x°-51x+153; R(x)=—465)
(Soluc: C(x):x3—6x2+2x+2; Division exacta)
(Soluc: C(x)=1; R(x)=4x-12)

(Soluc: C(x):3x3+2x2—x+5; R(X)=x-7)

(Soluc: C(x)= —4x3+14x°-35x+72; R(x)=289x-142)
(Soluc: C(X)=5x’—2x+5; R(X)=—x—2)

(Soluc: C(x)= —2x°+3x°—8x+17; R(X)=91x-92)
(Soluc: C(x)=3x+1; R(x)=—22x-3)

(Soluc: C(x)=2x2—x+2; R(x)=—1)

(Soluc: C(x):2x3+x2—x—3; R(x)=14)

(Soluc: C(x)=2x; R(X)=9x*+3x+8)

(Soluc: C(x)=2x*+x+3/2; R(X)=8x+7/2)

(Soluc: C(x):xs—x4+x2—1; R(x)=1)

(Soluc: C(x)=x2—x—1; R(x)=2x+1)

(Soluc: C(x)=3x’~x—1; Division exacta)

(Soluc: C(x):2x2—3x+4; Divisién exacta)

(Soluc: C(x)=x’-3x+3; R(X)=—X)

(Soluc: C(x)=2x>+3x°—2x—8; R(X)=—14x+33)

(Soluc: C(x)=3x*+x—2; Division exacta)

idem con las siguientes divisiones en las que intervienen coeficientes fraccionarios:

a) 8x*+3x3+2x—2 | 4x%+x-3

b) 2x°—x3+3x—9 |2x°—x+2

c) 6x°—3x*+2x-5 | 3x-2

d) 4x’=C+x+5 | 2x%—x+3

e) 6x*+3x°—5x*+x—8 | 3x*—5x+2

f) 8x'-3x*+7x-5 | 4x*—3x+2

g) 6X+5x+31x*+2| 2x°+2.

h) 3x°—6x"—x*+10x*—8x+2 | 3x°—6x+1
i) 6x4—x3+2x2—x—1|3x2—+2

(Soluc: C(x)=2x*+x/4+23/16; R(x)=21x/16+37/16)
(Soluc: C(x)=x>+x?/2—5x/4-9/8; R(X)=35x/8-27/4)
(Soluc: C(x)=2x*+x/3+8/9; R(x)=—29/9)

(Soluc: C(x):2x2+x/2—11/4; R(X)=—13x/4+53/4)
(Soluc: C(x)=2x2+13x/3+38/9; R(x)=121x/9-148/9)
(Soluc: C(x)=2x2+3x/2—5/8; R(x)=17x/8— 15/4)
(Soluc: C(x):3x3+5x2/2—3x+13; R(x)=6x—24)
(Soluc: C(x)=x’-2x/3+2; R(x)=14x/3)

(Soluc: C(x)=2x°—x/3-2/3; R(X)=—x/3+1/3)
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& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 72: 58; pag. 63: 18 y 19 (division de polinomios)

4. Dados los siguientes polinomios: P(x) = 9x°— 21x* + 27x% + 4x + 37

Q(X) = 9x°— 3x + 12
Hallar:

a) Q(x) - Q(x) = (Sol: 81x*-54x3+225x>~72x+144)

b) P(x)-3x-Q(x)= (Sol: 9x°~21x*+9x*~32x+37)

c) P(x):Q(x) (Soluc: C(x)=x’=-2x%+x+3; R(X)=x+1)

d) Extraer el maximo factor comin en Q(x)

5. Inventar una divisién de polinomios cuyo cociente sea C(x) = x*—3x + 1, el resto R(x) =x -1y el dividendo un
polinomio de 4° grado.

& Ejercicio libro ed. Santillana: pag. 63: 20

6. Una cuestion de jerarquia: ¢Es lo mismo (6x%) : (2x%) y 6x*: 2x*? Razonar la respuesta.
(Soluc: No es lo mismo)
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& Ejercicio libro ed. Santillana: pag. 70: 43 (¢,V 0 F?)

Efectuar (en el cuaderno) las siguientes divisiones mediante la regla de Ruffini o y comprobar mediante la
regla D=d-C+R:

a) X*~4x*+5x—8 | x=2 (Soluc: C(x)=x’-2x+1; R=—6)
b) X*~7x3+8x*—2 |X_—1 (Soluc: C(x)=x’-6x*+2x+2; Division exacta)
C) 2x4+3x°—4x°+x—18 | x-2 (Soluc: C(x)=2x*+7x*+10x+21; R=24)
d) 2X4+X3—2X2—1|ﬂ (Soluc: C(x)=2x*-3x°+4x—8; R=15)
e) 2x*+3x°—6 | x+3 (Soluc: C(x)=2x"—6x>+18x’~51x+153; R=—465)
f) 3x*-10x°—x*—20x+5 Iﬂ (Soluc: C(x)=3x>+2x*+7x+8; R=37)
g) 2x*-10x+8 | x+2 (Soluc: C(x)=2x>—4x*+8x—26; R=60)
h) 10x°-15 | x+5 (Soluc: C(x)=10x*~50x+250; R=—1265)
i) X3+2x%+3x+1 IX;l (Soluc: C(x)=x*+3x+6; R=7)
) X234 +3x+1 | X2 (Soluc: C(x)=x’+x+5; R=11)
k) 2X4—7X3+4X2—5X+6|ﬁ (Soluc: C(x)=2x*~x*+x—2; Divisién exacta)
) X>+1 IX;l (Soluc: C(X)=x*+x+x*+x+1; R=2)
m) X3 —xP+x—1 | x+2 (Soluc: C(x)=x*-x*+x—1; R=1)
n) x*~7x%/2—10x/3-70 | x-6 (Soluc: C(x)=x’+5x/2+35/3; Divisién exacta)
0) X' —2x%3/3+x2/2+3x+1 ILQ, (Soluc :C(x)=x° —13—1x2 +?x —%; R(x) =%J
p) 2x*+3x*~1|x-1/2 (Soluc: C(x)=2x>+4x+2; Divisién exacta)
q) 3C+2x%+2x—1| x-1/3 (Soluc: C(x)=3x*+3x+3; Divisi6n exacta)
r ax’-3a’x*+2a’x+1 | x-a (Soluc: C(x)=ax’—2a’x; R=1)
s) 2x*XCf2+x-1/2 | x+2 [Soluc 1C(x) = 2x° —%XZ +9x~17; R(X) = %)
t) 6x*—12x°~15x%-5 | x-3 (Soluc: C(x)=6x>+6x%+3x+9; R=22)

Extraer el maximo factor comun posible (y comprobar mentalmente , aplicando la propiedad distributiva):

a) 4x°—6x +2x° = (Soluc: 2x(x*+2x-3))
b) 3x3+ 6x*— 12x = (Soluc: 3x(x*+2x—4))
c) 12x*y?+ 6x%y* — 15x% = (Soluc: 3x°y(4x%y+2y’-5x))
d) —12x*— 8x* + 4x? +4x° = (Soluc: 4x*(x*-2x°-3x+1))
e) —3xy — 2xy?— 10x%yz = (Soluc: —xy(3+2y+10xz))

! Paolo Ruffini (1765-1822), matematico italiano que ide6 esta regla.
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f) —3x +6x°+12x° = (Soluc: 3x(4x*+2x-1))
g) 2ab’—4a’b + 8a’b® = (Soluc: 2ab(b—2a’+4a’v?))

h) 2x° —4x* —6x° + 2x?

) 6x°y?— 3x%yz + Ixy’Z?
j) 15x%%— 5x% + 25x%y°

(Soluc: 3xy(2x’y—xz+3y°z%))

k) 4x%(x — 3) =2X(x—= 3)= (Soluc: 2x(x-3)(x+3))

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 64: 21 y 22; pag. 73: 68 (sacar factor comun)
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FICHA S: IDENTIDADES NOTABLES

(A+B)? = A? + 2AB +B?
(A-B)? = A% - 2AB +B?
(A +B)(A-B) = A2 -B?

Obsérvense los primeros ejemplos:

a) (x+5)2 =x?+2-x-5+52% =|[x? +10x + 25

b) (x-6)% =x%-2-x-6+6% =[x? -12x + 36

c) (x+2)(x-2)=x2-2? :

d) (x+2)?

e) (x-3)°

) (x+4)(x-4)=

9) (x+3)°

h) (x - 4)2

) (x+5)(x-5)=

D @+4?=

k) (a-2)°

) (@+3)@-3)=

m) (2x +3)2

n) (3x-2)>2

0) (2x+1)(2x-1) =

p) (Bx+2)?

) (2x-5)°
rN Bx+2)(3x-2) =

s) (4b+2)?

t) (5b-3)2

u b+)b-1)=

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es)

Desarrollar las siguientes expresiones utilizando la identidad notable correspondiente, y simplificar.

(Soluc: x2+4x+4)
(Soluc: Na -6x+9)
(Soluc: x° -16)

(Soluc: NG +6x+9)
(Soluc: 'S -8x+16)
(Soluc: X2 -25)
(Soluc: a +8a+16)
(Soluc: a’ -da+4)
(Soluc: a -9)

(Soluc: 4x? +12x+9 )
(Soluc: ox? -12x + 4)
(Soluc: 4 -1)

(Soluc: ox% +12x + 4 )
(Soluc: 48 - 20x+25)
(Soluc: oax? -4)
(Soluc: 16b2 +16b+4)
(Soluc: 25b” - 30b+9)

(Soluc: b? -1)
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V) (4a+5)% = (Soluc: 16a° + 40a + 25)
w) (5a-2)° = (Soluc: 25a° - 20a+4)
x) (5a+2)(5a-2)= (Soluc: 25a° - 4)
y) (dy+1)? = (Soluc: 16y2 +8y +1)
z) (2y-3)° = (Soluc: 4y” -12y +9)
a) (2y+3)(2y-3)= (Soluc: 4y? -9)
B) (3x+4)* = (Soluc: 9x° +24x+16)
Y (Bx-17= (Soluc: 9% -6x+1)
3) (Bx+4)(3x-4)= (Soluc: 9x° -16)
g) (Bb+ 1)? = (Soluc: 25b% +10b+1)
) (2x- 4)2 = (Soluc: 4 -16x+16)
n) (4x+3)(4x-3)= (Soluc: 16x° - 9)

5 Ejercicios libro: pag. 65: 24y 25 ((A#B)?); pag. 66: 27 ((A+B)(A—B)); pag. 72: 59 (los tres casos) y 60 ((A+B)?)

Carlos, un alumno de 3° de ESO, indica lo siguiente en un examen:
(x+2)2 =x%+4

Razonar que se trata de un grave error. ¢ Cual seria la expresion correcta?

Desarrollar las siguientes expresiones utilizando la identidad notable correspondiente, y simplificar:
a) (x-2)+(x+3)* =

b) (x+4)Y —-(x-17°=

c) (x+5)(x-5)-(x+5)’ =

d  (2x+3)Y° -(2x-3)* +(2x+3)(2x -3) =

(Soluc: 4% +12x -9)

e) (2x-5)* -(2x* +5x -1)(2x* -3) =

(Soluc: —4x4 —le3 +12x° —5x+22)

f)  (8x-2)*+(3x+2)(3x-2) =
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g)~10x3-15i x+5 (Soluc: C(x)=10x*-50x+250; R=-1265) 1p) KXol Hx-1| x+2 (Soluc: Cx)=x’-x*+x-1: R=1)
h) x*+2C43x+1 | %1 (Soluc: C(x)=x"+3x+6; R=T) Q) 25Cx-3 | 2x-8 (Soluc: C(x)=x’+x+1; Divisiér—<acts)
i) X2 0+8x+ 1| x2 (Solue: C(x)—x +x+5; R=11) ‘ : )

Saca frohve comiat pdg. Ce: @0) &) Lx(ust) ) éx“aﬁ(zwa) ¢) ;0‘5{66\35*&«3) U6k 11-38Y el r?) -
F) 2ablioathe +1§-Aab) \ ‘
@a,.. (%) Y [XCxy-1) 4t ax=3)] <) *("%} ’?\_5?()
‘yts.};: ) ;g(n»k) Sees) <) xy(1-62-524) d) )g(,?wbx—é)(‘l’}
T ) \(UALDADE § ND\PsBWS C(}qqt,ﬂ yalb#hbl e )xtlx 46
(P=y-

55 @) ) ke + 4 b)tatikasd o) 3C4Ixve"
tumet= 2. o o] qatogad 46! g) Li-loxrul [y) kuimtoL54 2588

(2
ey i @) caxcugrlabialt b x e ex® o]l “xb 6‘)3@"* 5’“ Lkttt

poom « daf 155660 @) a) x1-4q b) haxt-ley?
0y 721 69 a) x4 arlk b) Txt-iaenl ) axt—t Ll hxt
) ixtyd ) axt-dxt q) kg€

«) xor+ls 3’)“);‘”-233+%q c) 46y +64
o) Xtrley eyl £)x ’-_,_Lmz‘a 4_%1?1

A)A‘?x"«tscxsﬂ‘m(’

da
v d ) XI‘JLA lxi’[}%%KL

150



1*‘: EJERCICIOS de POLINOMIOS 3° ESO
- ALFONSO GONZALEZ
1. romani d e I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

FICHA 6: Repaso de polinomios

1. calcular el valor numérico del polinomio  P(x) para el valor de x indicado:

a) P(x)=x’+1, para x=1 c) P(X)=x*+x+2, para x=2
b) P(x):x3+1, para x=-1 d) P(x):—xz—x—z, para x=-2

2. Sumar convenientemente monomios semejantes

a) 2Xx-5x+7x+x= f) -2x%yz+3x’yz+5x%yz—-x%yz =
b) 3x*-7x*+x*-2x*=

) g) 2ab® _5a%h-2ab? —ab® +Lath =
C) 2x’y-3x’y+5x’y= 3 2

_ 3 3 3 _yyd =
d) -3xy®+xy®-6xy’+8xy’ = h) —2xy"+3xy +5xy° ~xy

e) 3x%y® —xy? +5x%y —x’y? +2xy? - x’y =

3. Dados P(x)=2x>-3x*+3x*-5 y Q(x)=x’+6x"-4x-x+7, hallar P(x)+Q(x) y P(x)-Q(X)

(Soluc: 3x+3x*-4x3+3x%-x+2; x5-9x4+4x3+3x2+x-12)

4. Dados P(x):4x3+6x2-2x+3, Q(x):2x3-x+7 y R(x):7x2-2x+1, hallar:

a) P(x)+Q(x)+R(X) (Soluc: 6x°+13x%-5x+11)
b) P(x)-Q(x)-R(x) (Soluc: 2x3-x*+x-5)
c) P(x)+3Q(X)-2R(x) (Soluc: 10x3-8x%-x+22)

5. Efectuar los siguientes productos en los que intervienen monomios , dando el resultado simplificado:

A (-2)f & )f £x)= (soluc:-x°)

2 5
b) (—£x7)[€§x2)[€—ix)= (Soluc:ixm)
7 5 3 7
c) 5xX-3x°y-(—4xz%)= (soluc : -60x°yz*)
d) - 3ab’-2ab (—%azb): (soluc : 4a*b*)
e) (3x* —2x® +2x2 +5)[2x? = (soluc:6x° —ax® +4x* +10x%)
f) (-2x° +3x® —2x% = 7x +1) [{-3x%) = (Soluc:6x® -9x® +6x° +21x" - 3x*)
2 3 4 5 . ay 5 4 48 3 2
9) (7)(3 22 +7x_7j M2x2 = (soluc:8x” -18x" +—x" -15x")
3 2 4 5
h) (1ab3 -32 +4a2b+2ab] Ba’h = ('soluc: 3a°b? -6a’b +8a*b2 +12a3b2)
2 3
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6. Extraer el maximo factor coman posible:

a) 4x%-6x+2x° (Soluc: 2x(x*+2x-3))

b) 12x*y*+6x°y*-15x’y (Soluc: 3x%y(4x°y+2y>-5x))
C) —3xy—2xy2—10x2yz (Soluc: xy(-3-2y-10xz))

d) -2x(x-3)*+4x%(x-3) (Soluc: 2x(x-3)(x+3))

e) -3x+6x°+12x° (Soluc: 3x(4x*+2x-1))

f) 2ab-4a’b+8a’b’ (Soluc: 2ab(b-2a%+4a°h?))

g) 2x°+4x°-8x (Soluc: 2x(x*+2x-4))

h) 6x3y2—3x2yz+9xy322 (Soluc: 3(2x%y?-x%yz+3xy’z?))

(. Efectuar los siguientes productos :

a) (3x°+5x-6) (8X°-3x+4)= (Soluc: 24x*+31x3-51x°+38x-24)

b) (5x3-4x*+x-2) (x>-7x*+3)= (Soluc: 5x°-39x°+29x"+6x3+2x%+3x-6)

c) (2x*-3x%+5x) (3x°-2x3+x-2)= (Soluc: 6x°-13x"+15x°+8x>-14x"-3x>+11x*-10x)
d) (ab*+a’b+ab) (ab-ab®)= (Soluc: a®b*+a’h®a’b*-a’®)

e) (-x°+x°-2x3+7) (x*-x+1)= (Soluc: -xB+2x"-2x8-x%+2x*- 253+ 7x2-Tx+7)

f) (Xy?-2xy) (2xy+4)= (Soluc: 2x°y®-8xy)

8. Dados los polinomios del ejercicio 4, hallar:
a) [RX))° b) P(x) -Q(x)-R(x) ¢) P(x)-[Q(X)+R(x)] d) P(x)-Q(x)-R(x)

(Soluc: a) 49x*-28x3+18x%-4x+1; b) 14X +AX+9X3-45X2+13x-4; c) 8x°+40x°+26x*+6x3+75x%-25x+24
d) 56x5+68x’-72x5+224x°+244x*-179x°+225x%-59x+21)

0. Desarrollar, aplicando las igualdades notables :

a) (x+2)°= ) (3-1) (C+1)= 0) (1+X)(1-%)= 3x 1Y _
b) (x-3)’= i) (2x3+3x)%= (“ 2][1 ZJ_ °) [2_xj B
¢) (x+2) (x-2)= k) (x-3)= p) [2“3]2: 0 (xxj(xxj
d) (3x+2)’= ) (-x-3)*= 42 2 3)l273
e) (2x-3)’= m) ( 1): q) (3_X) - u) (34+1) =
f) (5x+4) (5x-4)= i ((2 &3][ 2 J (ZHLJ
9) (¢+5)°= ) (2a-3) = ) [2+2)(-2+2)=
h) (x*-2)%= ( 2] 303

10. Operar y simplificar:
a) (x+1)*+(x-2)(x+2)= d) (-x+2)°-(2x+1)*-(x+1)(x-1)=
b) (3x-1)>-(2x+5)(2x-5)= e) -3x+X(2x-5)(2x+5)-(1-x%)*=
c) (2x+3)(-3+2x)-(x+1)*= f) (BX-1)>-(-5x-3X)-(-x+2x°)(2x*+X)=
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11. pemostrar que (a%+b?) (c*+d?)=(ac-bd)?+(ad+bc)’

12. Efectuar los siguientes cocientes en los que intervienen monomios , dando el resultado simplificado:

a) ﬁ = e) =3x’ = h) -8x° "'%X5 -x4
4

b) 8" _ -3 irexd —12%¢ !

-2x? fy 8 =7 = i) (-18x°yz%): (6xyz®)=
o) 7xz _ ) —3a(a3bl)3;L 5a’b _

2X -a

-6x%-7x* - =X 2 3
d) -8x° _ 9) _ k) —3XY(2Xy)
2x2 _3.3 4x%y

13. Efectuar los siguientes cocientes , y comprobar el resultado mediante la regla D=d-C+R:

a) X'-x3+7x*+x+15 | x*+2

b) 2x°-x3+2x%-3x-3 |2x_2—3

c) 6x'-10x*+x*+11x-6 | 2x*-4x+3
d) X+2x%+x-1 |x2;1

e) 8x°-16x*+20x°-11x*+3x+2 | 2x°-3x+2
f) x+3x°-2x+5 [x*+2

0) x5—2x4+3x2—6|x4;1

) X1

i) 3x%+2x*-3x%+5 | x3-2x+4
DK

k) x3-4x*+5x-8 [x-2

) 2x°+3x*-6 | x+3

m) x*-7x*+8x°-2 [x-1

n) 3°-x"+8x°-5x-2 | xP-x+1
0) 5x*-2x*+x-7 |x*-1

p) 4x°-3x3+5x°-7 | 2x°-3x+5
a) 9x3+3x°-7x+2 | 3x*+5

) 4x*-3x*+5x-7 | 2x°+x-3

S) Ax°+3x3-2x°+5 | 2x%-x+3
t)  6xM+5x*-3x+8 | 3x°-2x-3
u) 4x4+2x3—3x2+5x—1|2x_2—3

V) 8x*+3x°+2x-2 | 4x*+x-3

(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:
(Soluc:

(Soluc:

C(x)=x2-x+5; R(x)=3x+5)
C(X)=x>+x+1; Divisi6n exacta)
C(x)=3x*+x-2; Division exacta)
C(X)=x+2; R(x)=2x+1)
C(x):4x3-2x2+3x+1; Divisién exacta)
C(X)=x+3; R(x)=-4x-1)

C(X)=x-2; R(X)=3x*-x-4)

C(x)=1; R(x)=-1)

C(X)=3x>+8x-12; R(X)=13x*-56x+53)
C(x)=x6-x4+x2-1; R(x)=1)
C(x)=x2-2x+1; R=-6)
C(x)=2x"-6x°+18x*-51x+153; R(X)=-465)
C(X)=x>-6x°+2x+2; Division exacta)
C(X)=3x>+2x°-x+5; R(X)=X-7)
C(x)=5x2-2x+5; R(X)=-x-2)
C(X)=2x+3x°-2x-8; R(X)=-14x+33)
C(x)=3x+1; R(x)=-22x-3)
C(x)=2x2-x+2; R(x)=-1)
C(X)=2x>+x*-x-3; R(x)=14)

C(x)=2x; R(x)=9x2+3x+8)
C(X)=2x*+x+3/2; R(X)=8x+7/2)

C(x):2x2+x/4+23/16; R(X)=21x/16+37/16)
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W) 2X°-x>+3x-9| 2x°-x+2 (Soluc: C(x)=x’+x2/2-5x/4-9/8; R(X)=35x/8-27/4)
X) 6x°-3x*+2x-5 | 3x-2 (Soluc: C(x)=2x>+x/3+8/9; R(x)=-29/9)
y) 4x*-x+x+5 |2x°-x+3 (Soluc: C(x)=2x2+x/2-11/4; R(X)=-13x/4+53/4)
z) 6x*+3x3-5x*+x-8 | 3x*-5x+2 (Soluc: C(x)=2x>+13x/3+38/9; R(x)=121x/9-148/9)
a) 8x*-3x*+7x-5 | 4x°-3x+2 (Soluc: C(x)=2x2+3x/2-5/8; R(x)=17x/8-15/4)
B) 6X°+5x"+31x°+2 | 2x°+2 (Soluc: C(x)=3x>+5x2/2-3x+13; R(X)=6x-24)
y) 3x°-6x"-x*+10x°-8x+2 | 3x°-6x+1 (Soluc: C(x)=x°--2x/3+2; R(x)=14x/3)
3) 6x"-x*+2x%-x-1 [3x*+2 (Soluc: C(x)=2x>-x/3-2/3; R(X)=-x/3+1/3)

14. inventar una divisién de polinomios cuyo cociente sea C(x)=x*-3x+1, el resto sea R(x)=x-1 y el dividendo un
polinomio de 4° grado.

15. Efectuar las siguientes divisiones mediante la regla de Ruffini , y comprobar el resultado:

a) X*-7x°+8x°-2 |i (Soluc: C(x)=x3-6x*+2x+2; Division exacta)
b) x*-4x*+5x-8 | x-2 (Soluc: C(x)=x*-2x+1; R=-6)

c) 2x*+3x-4x%+x-18 Ii (Soluc: C(x)=2x*+7x*+10x+21; R=24)

d) 2x°+3x*-6 | x+3. (Soluc: C(x)=2x*-6x>+18x*-51x+153; R=-465)
e) 3x*-10x3-x*-20x+5 Iﬂ (Soluc: C(x)=3x*+2x*+7x+8; R=37)

f) 2x*-10x+8 |x+2_ (Soluc: C(x)=2x>-4x*+8x-26; R=60)

g) 10x°-15 [x+5_ (Soluc: C(x)=10x>-50x+250; R=-1265)

h) x*-7x%/2-10x/3-70| x-6 (Soluc: C(x)=x2+5x/2+35/3; Division exacta)
i) x*-2x313+x2/2+3x+1 | x+3 (Soluc :C(x)=x° —%xz +%x —%; R(x) =%]
i) x3+2x°+3x+1 ILl (Soluc: C(x)=x’+3x+6; R=7)

K) X*-2x3+x?+3x+1 |x-2 (Soluc: C(x)=x*+x+5; R=11)

)] XCHx+x+1 Iﬁ (Soluc: C(x)=x*+1; Division exacta)

m) 2 +x3-2x%-1 | x+2 (Soluc: C(x)=2x*-3x*+4x-8; R=15)

n) 2x*-7x+4x*-5x+6 Iﬁ (Soluc: C(x)=2x*+5x*+x-2; Division exacta)
0) X>+1 Iﬂ (Soluc: C(x)=x*++x*+x+1; R=2)

p) 2x>+3x°-1| x-1/2 (Soluc: C(x)=2x*+4x+2; Division exacta)

q) 3x3+2x+2x-1 & (Soluc: C(x)=3x*+3x+3; Division exacta)

) x*+x3-x*+x-1 & (Soluc: C(x)=x>-x*+x-1; R=1)

s) 2x3-x?-x-3 |2x-3 (Soluc: C(x)=x*+x+1; Divisién exacta)

t) ax’-3a’x*+2a’x+1 | x-a (Soluc: C(x)=ax>-2a’x; R=1)
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1. Dados los siguientes polinomios, realiza las operaciones que se indican:

P(x)=x° —2x>+ 3x?=5x +1
QX)=2x%+ x —1

R(X) =x—4+3x>

a) PXx)-Q(x)= _

b) P(x) +Q(x)~R(x) =

¢) RX)-P(x)=

2. Caleular el valor numeérico de los siguientes polinomios;

S(x) =2x°~3x* +16x % ~8x~5 parax=—1
T(x)=_3x4—5X3‘+4X2 -3x+2 : parax=1

3. Desarrolia las siguientes igualdades notables:

a) (x+6)2=
b) (3-4x) = A
o (2x-7)-Q2x+7)=
d (-x)=

4. Sacar factor comun en el siguiente polinomio:

Q(x) = 42x 3 -30x 2~ 12x 5 + 18 x 8

5. Dado el siguiente polinomio P(x) = (x - l)2 +2x—-2-x> Desarrollarlo hasta su forma
ordenada y reducida e indicar su grado y su término independierite.

6. Expresa en forma de polinomio el area de la siguiente figura.
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1. Dados los siguientes polinomios, realiza las operaciones que se indican:

Px)=x°—2x%+ 3x%?=5x+1
Qx)=x —1
R(X)=x—4+3x>

a) P(x)- Q(x)=

b) P(x) + Q(x) - R(x) =
¢) R(X)-Pk)=

2. ‘Calcular el valor numérico de |os siguientes polinomios:

S(x)=3x*+16x° —8x-5 ~ parax=-1
T(x)=—3x*=5x*+ 4% —3x+2 para x= 1

3. ‘. Desarrolla las siguientes igualdades notables:
a) (x+ 6) =
b) (3-x)=

c) (3+4x)2 =
d) (2x—7)-(2x+7)=

4. Expresa en forma de polinomio el drea de la siguiente figura.

5. Sacar factor comun en el siguiente polinomio:

QXx) =18x% —12x5 +42x°

6. Dado el siguiente polinomio P(x) = (x - 1)2 +2x-2—-x° Desarrollarlo hasta su forma
ordenada y reducida e indicar su grado y su término independiente.
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1. Dados los siguientes polinomios, realiza las operaciones que se piden:

PO = x5—4x3 + 3x? +2x ~1 a) P(x) -Q(x) =

Q) =x? +x—1 'b) P(x) + Q(x) - R(x) =
R(x)= 3x +1-2x2 ¢) P(X) - [Q(x) + R(x)] =
2. Opera:

A) [BF +x=7)— (4 +x=1)=(2F =5X +6)] (&= x=1)=
B) 2C+X+X+2)—(-X + 5¢—5x+1)=

C) BX -4+ 6 —2) (2C—- 6% +1) =

D) (7+x+x)%=

E) (C+y)(x+y)(x-y)=

RECUERDA:

Cuadrado de una suma: Cuadrado del primérb mas cuadrado del segundo mas doble del primero
por el segundo.
(@a+b)? = a®+b?+2ab

Cuadrado de una resta; Cuadrado del primero més cuadrado del segundo menos doble del primero
por el segundo.

(@a~b)? = a®+b?—2ab

Suma por diferencia: Diferencia de sus cuadrados.

(a+b)-(a=b)=a’-b?

3. Opera: a)(2x+1)%= d)(1-x(1+x) =
b) (x + 1)-(x 1) = e)(2x+ 3)-(2x-3) =
c) (3x—2y)?= N7-x7=

4. Rellena las casillas del cuadro, multiplicando los elementos de las distintas filas por los de cada
columna:

X+2 X—-2 X 2

x>
+
NN

N[X] |

5. Calcula el valor numérico de los siguientes polinomios para el valor que se indica:

PX)= x°—4x> + 3x? +2x —1 parax =2
QX) ==X+ 5% —5x + 1 para x =— 1
R(x) = 6x ° = 4x > + 6x % —2x parax =0
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Secuéllomos (Ciudod Rea!

EJERCICIOS de ECUACIONES y SISTEMAS 3° ESO

ALFONSO GONZALEZ

I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

FICHA 1: 182 ecuaciones de 1 < grado

1. resolver las siguientes ecuaciones de 1 ¥ grado elementales , y comprobar (mentalmente) cada solucion
obtenida (en caso de ser una identidad, o carecer de solucion, indicarlo):

1) x-2=3
2) x+2=3
3) x-3=-1
4) x+1=-2
5 x-5=0
6) 2=x+5
7) 3-x=2
8) x+5=0
9) 4=1-x
10) x+3=3
11) -x+5=0
12) -x+6 =4
13) 2x =8
14) -x-5=0
15) 9 =3x
16) 4x = 2
17) 2x =3
18) -2x =4
19) 3x=-9
20) —2x = -4
21) 3x=0
22) 17x =102
23) 2x—-1=3
24) 3x+2=8
25) -1=5x-6
26) 2x +1=-2
27) 24 =7x+3
28) 3x+5=2
29) -14x =-8

(Sol: x=5)
(Sol: x=1)
(Sol: x=2)

(Sol: x=-3)
(Sol: x=5)
(Sol: x=-3)
(Sol: x=1)
(Sol: x=-5)
(Sol: x=-3)
(Sol: x=0)
(Sol: x=5)
(Sol: x=2)
(Sol: x=4)
(Sol: x=-5)
(Sol: x=3)
(Sol: x=1/2)
(Sol: x=3/2)
(Sol: x=-2)
(Sol: x=-3)
(Sol: x=2)
(Sol: x=0)
(Sol: x=6)
(Sol: x=2)
(Sol: x=2)
(Sol: x=1)

(Sol: x=-3/2)

(Sol: x=3)
(Sol: x=-1)

(Sol: x=4/7)

30) -7x=0
31) 2 =4 - 2x
32) 2-12x=0
33) 2x-3=1
34) 14=2x+6
35) 3x-4=8
36) 4x+7=35
37)5-3x=-4

38) 8x+2=6x+4
39) 2x+1=2x+3
40) 2+3x=2x+3
41) 5-3x=-3
42) 4 -2x=x-5
43) 5+3x=4-x
44) 2x -3 =4 -2x
45) 6Xx -3 =4x+7
46) 3x —1=-2x+4
47) 2x+9=3x+5
48) 3-x=-2x-5

49) 5+2x=4x +1
50) X =3

2
51) 2x +1=2-3X
52) E=3

X
53) 5x-1=2x+2

54y X = -3
5
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(Sol: x=0)
(Sol: x=1)
(Sol: x=1/6)
(Sol: x=2)
(Sol: x=4)
(Sol: x=4)
(Sol: x=7)
(Sol: x=3)
(Sol: x=1)
(Sol: Dsoluc.)
(Sol: x=1)
(Sol: x=8/3)
(Sol: x=3)
(Sol: x=-1/4)
(Sol: x=7/4)
(Sol: x=5)
(Sol: x=1)
(Sol: x=4)
(Sol: x=-8)

(Sol: x=2)

(Sol: x=6)

(Sol: x=1/5)

(Sol: x=2)

(Sol: x=1)

(Sol: x=-15)



2.

3. Resolver las siguientes ecuaciones de 1 % grado con paréntesis o denominadores

EJERCICIOS de ECUACIONES y SISTEMAS 3° ESO

ALFONSO GONZALEZ
I.LE.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

55) 6x -3 =5x+1 (Sol: x=4)
56) 7X =4X (Sol: x=0)
57) _—2 =1 (Sol: x=-2)
X
58) 2x-1=-3x+4 (Sol: x=1)
59) X—_3 =5 (Sol: x=13)
2
60) 8x—-3=-2x+1 (Sol: x=-2/3)
61) 7-2x+5-3x=-3 (Sol: x=3)
62) 2 _23X =1 (Sol: x=0)

63) =7 +5X+5-x=4x-2

(Sol: Se trata de una identidad, pues se verifica [7x/J[7)

64) 1+3x=x-5 (Sol: x=-3)

65) x=2_y (Sol: x=-1)
3

TEORIA:

66) 2x -3 =1+3X (Sol: x=-4)
67) 2x +1=5x +3 - 3X (Sol: Msoluc.)
68) X—;3 =12 (Sol: x=27)
69) 3x+5=x+13 (Sol: x=4)
70) 3x =X (Sol: x=0)

71) 2x+1=5x+1-3x
(Sol: Se trata de una identidad, es decir, se verifica [7x/J[J)

X+4

72) 6 (Sol: x=44

73) g = (Sol: x=0)

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 78: 8, 9, 10 y 11;
pag. 79: 12; pag. 88: 48y 49; pag. 89: 53

a) ¢Cuantas soluciones puede tener una ecuacion de 1% grado? Investigar, sin resolver, si x=-3 puede ser

solucion de 3x-2=2x-3 ¢ Y x=-1? ¢ Y x=27

b) Inventar una ecuacion de 1% grado sencilla cuya solucién sea x=2

c) Definir identidad e inventar un ejemplo sencillo.

d) Inventar una ecuacion de 1% grado sencilla que carezca de solucion.

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 77: 5 y 6; pag. 88: 46

, 'y comprobar

(mentalmente) cada solucion (en caso de ser una identidad, o carecer de solucion, indicarlo):

1) 2(x-2)=6 (Sol: x=5)
2) 3(x+1)=x (Sol: x=-3/2)
3) X_EZ =2 (Sol: x=3)
4) 2(x+3)=8 (Sol: x=1)
5 4(2-x)=x+3 (Sol: x=1)

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es)

6) 1 =2 (Sol: x=5/2)
X—2

7) 3x+1-(x+3)=-8 (Sol: x=-3)

g X_ 2_5 (Sol: x=-8)
X+3

9) 2(x+1)=3(x-2) (Sol: x=8)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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10) 2 > (Sol: x=0)
11) 4(x—2)=2(2x -1 (Sol: Dsoluc.)
12) 3x-16 _5 (Sol: x=12)
3
13) 2(x -1) =4(2x - 3) (Sol: x=5/3)
14) 6(x +3) =2(5x - 8) (Sol: x=17/2)
15) 5(x —1) =5(x + 2) (Sol: Dsoluc.)
16) 3(x—-2)-2(x+3)=0 (Sol: x=12)
17) 7(x —18) = 3(x —14) (Sol: x=21)
18) 2(x —3)+5(x-1)=-4 (Sol: x=1)
19) 2(x =D +3(x—2)—-5(x+3)=8 (Sol: [soluc.)
20) 3(x —2)-5=1-2(x +1) (Sol: x=2)
21) 4(x-3)—-7(x—-4)=6-x (Sol: x=5)
22) 5(x —2) - 4(2x +1) =-3x+3  (Sol: Dsoluc.)
23) g =x+1 (Sol: x=-2)
24) 4(x - 2) - 6(1- 2x) = -30 (Sol: x=-1)

25) 2(3x+2)-3(2x-1) =7
(Sol: Se trata de una identidad, es decir, se verifica [7x/J[)

26) 5(2x-3)-8(4x-9)=6 (Sol: x=51/22)

27) 3x -5(2x -1) =33 (Sol: x=-4)
28) 12(X +2) +5=3(4x +1) +3 (Sol: Dsoluc.)
29) 2(x+3)+3(x—-1) =2(x+2) (Sol: x=1/3)
30) 10(x +6) =50(x + 2) (Sol: x=-1)
31) 2(2x-8)-8(x —2) =0 (Sol: x=0)
32) g +1=x (Sol: x=2)

33) Xx-5-(x-8)=3
(Sol: Se trata de una identidad, es decir, se verifica [7x/J[)

34) Xx-9-2(x+3)=-12 (Sol: x=-3)

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es)

2x+1

35) +x=2

(Sol: x=1)

36) 2(x +5)—(x+3) =x (Sol: Dsoluc.)
37) 2(x+5)-(x+3)=x+7

(Sol: Se trata de una identidad, es decir, se verifica [7x/J[)

38) 2(x+5)-(x+3)=-7 (Sol: x=-14)

39) X+2+3=X+2 (Sol: x=2)
X

40) 2 +X=5 (Sol: x=4)

41) 2x-3-2(x-3)=3

(Sol: Se trata de una identidad, es decir, se verifica [7x/J[)

42)ﬁ—x=2

Sol: x=-6
3 (Sol: x=-6)
43) 5+£=X—1 (Sol: x=6)
3 2
44) —X i = —X -1 (Sol: x=3)
20 10
45) X _X=3 4 (Sol: x=0)
3
46) X + x-3 =2Xx+5 (Sol: x=-7)
47) M =X (Sol: x=-2)
3
48) 2(x+3) _ X+8
3 9
49) x-7(2x +1)=2(6 -5x) —-13 (Sol: x=-2)
50) 3(2x—2)-4=2(3x-5)-4(2x-3)  (Sol: x=32)

51) 5(x-3)-2(x-1)=3x-13

(Sol: Se trata de una identidad, es decir, se verifica [7x/J[7)

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 80: 15; pag. 89: 52

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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4. Resolver las siguientes ecuaciones de 1 % grado con paréntesis anidados , y comprobar cada solucién (en
caso de ser una identidad, o carecer de solucion, indicarlo):

1) 5[2x-4(3x+1)]= -10x+20 (Sol: x=-1)
5) x+2[3-2(x-1)]=2[x-3(x-4)]+x  (Sol: Dsoluc.)
2) x-13=4[3x-4(x-2)] (Sol: x=9)
6) 3-2x+4[3+5(x+1)]=10x-7 (Sol: x=-21/4)
3) 3|6x-5(x-3)|=15-3(x-5 Sol: x=-5/2
) 3[6x-50¢-3) (x-5) ( ) 7) 8x-6=2[x+3(x-1)]
4) 2X+3(X'3)=6[2X'3(X'5)] (Sol: x=9) (Sol: Se trata de una identidad, es decir, se verifica 7x/[J
5. Resolver las siguientes ecuaciones de 1 % grado con varios denominadores , multiplicando ambos

miembros por el m.c.m. de éstos, y comprobar la solucién de los impares:

x-1 x+1_ -
1) " + 2 2 (Sol: x=3) 14) 2x+3 _x+1 +3 (Sol: Dsoluc.)
4 2
2x—-1 x+3 _ -
2) 3 + 5 - 2 (SO' X—2) 15) X+ 8 — 13 (So|: X:5)
6-x
3) ng _3:3 (Sol: x=-8) 16) 5x-9 3x+5_2 (Sol: x=25/3)
4 4 3 '
Xx+1 X - -
4) 1+T - Z (SOI X__]-G) 17) 2X +1 + 2(1 2X) = L (SO|: X:3)
12 24 18
X x+1 . -
5) E + " =x-2 (Sol: x=6) 18) X-2 = _E (Sol: x=7)
3-X 4
2x+4 _5x-1 -
6 = (Solx=l) | g 3X+D) | 2Ax+6) _, (Sol: x=-1)
2 5
3X+2 x+4 _ - -
n = =1 (Solx=2) | 2x+D _,y 3x-2 (Sol: x=2)
3 4
X 6-X_ o _ _
B) o=, =X+l (Sok:x=-10) |, 20x=3) _3(x-2) _, (Sol: x=-6/5)
6 4
3x-8 x-3 _ ) _ _
9) 6 T = 0 (SO| [ISO'UC-) 22) 3( X+ 5) + 2(X 3) - 6 (So|: X:_51)
4 3
X X _p_X = - =
10) 3+ =52 (Sol:x5) | 5(2x-3) _4(x-2) _1 (Sol: x=19/14)
4 3 2
3x+8 _2x-1 e
11) 3 "6 (Sol: x=-17/4) 24) 2X X X X _ 700 (Sol: x=400)
3 2 3 4
_2 e _ -
12) -2 +10=2x+2 (Sol:x=3) | o)y, 3(X=5) _ 5, 5x—21
2 2
13) X-1 x-4 -1 (Sol: x=1) (Sol: Identidad, es decir, se verifica Jx/)
2 3
%)ﬂx‘a+5ﬁ'azi (Sol: x=39/17)
9 3 3

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es) 162
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27) 2x+1 _E (Sol: x=4) 40) 1_3)(_7 = ox+4 _X_l (Sol: x=3)
3Xx-6 2 15 3
28) 3x+2 —2(X+1) = X+6 (Sol: x=2) 41) 3—5X_1=X_1—X_3 (Sol: x=9)
2 3 4 10 5 2
29) 2(x+2)  3(x=3) _8(x-1 _1 (Sol: x=1)  |42) 5-x_9__,_1=x (Sol: x=17/9)
3 6 9 15 5 3
6x  4(x-2) 2(x+2) 7-X _5x _5-3x
27 - = = 43) 4 ———="_— Sol: x=2
30) Z + 7 2 9 (Sol: x=71/6) ) 12 3 2 (Sol: x=2)
5x-2 x-8 x+14 3x  ,_3x 5
_ - _ - 44) —+1=—"—-= Sol: x=12
31) 3 2 5 2 (Sol: x=4) )16 3 2 (Sol: x=12)
3(x-2) 2(x-3)_x 3x-6 3(x—1 J _3( 2}
_ A = 45) =| — = +1|+x==|x—-= Sol: x=-2
32) 2 3 5 2 (Sol: x=3/2) ) 5| 3 4 3 (Sol: x=-2)
XxX+4 x-8 3x-1 2 Xx+1 X 2x-1
33 - =2+ Sol: x=15 = -2 _~|=5|2- Cx=-
) 3 z T (Sol: x=15)  |46) 3[2(x+1) 3 } 5[2 5 j (Sol: x=-1)
2(x-2) 3x+1 2x-5 -
34) (3 )+ 3 = 12 (Sol: x=7/18) 47) 2% 3—XT+1+§x=2(X—4) (Sol: x=23/5)
x-1 _1-x 2(5x +2 -
35) 5 X3 -3 (Sol: x=9)  |48) ( S )—4X2 Loy (Sol: x=1/2)
6x+1_ 2x-3
= Cy=e 2(2x-1 -
36) ~ - (Sokx=-2) | g (9 )_2x4 1. ol 16
Xx-1 _1-x_ . _ _ _
37) o Tx=—, 73 (Sol:x=9) 1 50) 13X—X121=3X4 L (Sol: x=4/7)
38) ax-322 - 3X_1+% (SoEx=1) 151y x 4 21X (Sol: x=-3)
4 3 1 3 15 6 10 '
Xx—-2 12-x _5x-36 .
39) 3 - 5> 7 -1 (Sol: x=8) & Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 80: 16 y 17; pag.
89: 55, 56, 57 y 59

Resumen: Método general para resolver ecuaciones de

1.

2.

1% grado:

En primer lugar si hay paréntesis se quitan convenientemente.

A continuacion, si hay denominadores se quitan
denominadores.

, multiplicando ambos miembros por el mcm de los

Una vez eliminados los paréntesis y denominadores pasamos a un miembro los términos con x y al

otro los términos independientes

Simplificamos ambos miembros, obteniendo finalmente ax =b

Despejamos x: X

Comprobamos la solucion.

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su uti
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y
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ALFONSO GONZALEZ
I.LE.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

,,’“‘s EJERCICIOS de ECUACIONES y SISTEMAS 3° ESO

FICHA 2: 215 ecuaciones de 2 © grado

RECORDAR:

Forma general de la ecuacion de 2° grado: ax’+bx+c=0

Resolucién:

X =

-b++/b? -4ac

2a

(Afadir esta férmula al formulario)

1. resolver las siguientes ecuaciones de 2 2 grado incompletas aplicando el método méas conveniente en cada

caso —no vale utilizar la formula general-, y comprobar en cada caso las soluciones obtenidas:

2 Ey— =) Y=
1) x°-5x=0 (Sol: x1=0, x2=5) 16) 3x%-11x=0 (Sol: x;=0, X,=11/3)
2 1a— -
2) X°-16=0 (Sol: x=#4) 17) X(X+2)=O (Sol: x1=0, x,=-2)
3) x*+8x=0 (Sol: x;=0, X>=-8) 18) X*+16=0 (Sol: Dsoluc.)
20— .
4) X2‘49—0 (Sol: x=£7) 19) 25x-9=0 (Sol: x=#3/5)
5) x“+49=0 (Sol: Dsoluc.) 20) X?-8=0 (Sol: x=#2v2)
6) 3x%-9x=0 (Sol: x1=0, x2=3) 21) 4-25x2=0 (Sol: x=#2/5)
7) 2X2_18:O (SOl: X:l‘g) 22) 2X2_8=O (SOI: X:i'2)
8) 5x*+x=0 (Sol: x1=0, x2=-1/5) 23) -x?-x=0 (Sol: x1=0, Xz=-1)
2 o_ e
9) x-3=0 (Sol: x=1#13) 24) 16x+4x°=0 (Sol: x;=0, xo=-4)
2_ =) Yo
10) X*=X (S0l:120, %=1 1 55y (x4+1)(x-1)=2(x*-13) (Sol: x=15)
11) X?+x=0 (Sol: x1=0, Xp=-1) X 2
, 26) = +2x° = —x(x -1) (Sol: x1=0, x2=1/6)
12) 4x°-1=0 (Sol: x=#1/2) 2
13) -x*+12x=0 (Sol: x1=0, x,=12) | 27) X(X-1)-2x=-6X (Sol: x1=0, xz=-3)
2_ Cxa=) Y=
14) x*=10x (Sol: %170, x2=10) | &~ Ejercicios libro: pag. 81: 21; pag. 83: 26; pag. 90: 63 ,
15) 9x*-4=0 (Sol: x=2/3) 64y 65

2. Resolver las siguientes ecuaciones de 2 2 grado, teniendo en cuenta que:

- Las ecuaciones completas se resolveran mediante la conocida formula general.
- Las incompletas deberan ser resueltas como en el ejercicio anterior, no mediante la formula general.

- Las ecuaciones factorizadas no deben ser pasadas a la forma general, sino resueltas directamente.
- En ambos casos, y siempre que sea posible, se simplificaran los coeficientes antes de resolver.
- Comprobar las soluciones obtenidas en los apartados impares.

2 - =D g

1) x°-6x+8=0 (Sol: x1=2, xo=4) 6) x°-3x-10=0 (Sol: x,=-2, x,=5)
2 - -

2) X —4X+4—0 (SOl X_Z) 7) X2+6X+9=O (So|: X:_3)
2 — :

3) x-4x+21=0 (Sol: Osoluc.) | gy 352 10x+7=0 (Sol: x1=1, x2=7/3)

4) x?-2x-3=0 (Sol: x;=-1, x2=3) 1 9
, 9) —x“-x-4=0 (Sol: x1=4, x2=-2)

5) x°-5x+6=0 (Sol: x1=2, x,=3) 2

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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10) 2x%-16x+24=0
11) %xz —%x+2 =0
12) 6x?-5x-6=0

13) x*-2x-1=0

14) x*-3x=0

15) X*+x-1=0
16) x2 —gx +1=0

17) X*-2x+1=0
18) X*-4x+7=0
19) ﬁ -X+2=0
9
20) (x+2)(x-5)=0
21) 2x*+8x+6=0
22) X’=4
23) -2x*+5x+3=0
24) (x-3)(x-1)=0
25) 6x°-13x+6=0
26) 2x*+10x+12=0
27) -x*+5x-4=0
28) (4x-8)(x+1)=0
29) X*-2x+6=0
30) (2x-4)3x=0
31) x*=9
32) 9x?-16=0
33) x*-9x+20=0
34) X*-4x+3=0
35) x*-x-6=0
36) X*+2x+5=0
37) X*-6x+9=0

38) -2x*+2x+15=0

39) x*-5x+4=0
40) 3x?-4x=0

41) 2x*-8=0

42) -4x*+12x-9=0
43) X*+2x-24=0
44) X*+8x+15=0

(Sol: x1=2, x2=6)
(Sol: x1=1, x2=3)

(Sol: x1=-213, x2=3/2)
(Sol: x=142)
(Sol: x1=0, x2=3)

1245

(Sol: x =
2

)
(Sol: x1=1/2, x2=2)

(Sol: x=1)
(Sol: [soluc.)

(Sol: x1=3, x2=6)

(Sol: x1=-2, x2=5)
(Sol: x1=-3, X=-1)
(Sol: x=#2)

(Sol: x1=-1/2, x2=3)
(Sol: x1=1, x2=3)
(Sol: x1=3/2, x2=2/3)
(Sol: x1=-3, x2=-2)
(Sol: x1=1, xo=4)
(Sol: x1=-1, x=2)
(Sol: Msoluc.)
(Sol: x1=0, x2=2)
(Sol: x=£3)

(Sol: x=#4/3)

(Sol: x1=5, x2=4)
(Sol: x1=1, x2=3)
(Sol: x1=3, x2=-2)
(Sol: [soluc.)
(Sol: x=3)

71@)

Sol: x =
(Sol: x >

(Sol: x1=1, xo=4)
(Sol: x1=0, x2=4/3)
(Sol: x=#2)

(Sol: x=3/2)

(Sol: x1=4, x,=-6)
(Sol: x1=-3, X2=-5)

45) x*+5x-14=0
46) 7x*-47x-14=0
47) X*+7x-144=0
48) 20x*-7x-6=0
49) x*>-6x+9=0

50) 8x*+33x+4=0
51) x*+16=0

52) x*-2=0

53) 5x° —4x+g:0

54) x*-4x+1=0

55) x*+7x-60=0
56) 10x°+37x-12=0
57) x*-2x-8=0

58) x*+2x+3=0

59) 2x2-7x-4=0
60) x*+6x-8=0

61) 4x*+11x-3=0
62) X*+2x+1=0

63) x*-13x+42=0
64) x*+13x+42=0
65) x*+5x+25=0
66) 3x°-6x-6=0
67) 2x*-7x-15=0
68) 6x°-x-1=0

69) 3x%-6x-4=0
70) x*-19x+18=0
71) 12x*-17x-5=0
72) 3x*+15x+21=0
73) 2x?-5x-3=0
74) 5x*+16x+3=0
75) X*+9x-22=0
76) x*~-169x+3600=0
77) X*+2x-3=0

78) 2x*+ax-3a’=0
79) X*+x+1=0

80) 4x°+8x+3=0
81) 3x*+4x+1=0
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(Sol: x1=2, xo=-7)
(Sol: x1=-217, x2=7)
(Sol: x1=-16, x2=9)

(Sol: x1=3/4, x,=-2/5)
(Sol: x=3)

(Sol: x1=-4, x,=-1/8)
(Sol: Dsoluc.)

(Sol: x=%v2)

(Sol: x=2/5)

(Sol: x=2+v3)
(Sol: x1=5, x,=-12)

(Sol: X1=3/10, Xo=-4)

(Sol: x1=4, x=-2)
(Sol: Dsoluc.)
(Sol: x1=4, x=-1/2)
(Sol:x = -3£417 )
(Sol: x1=1/4, x2=-3)
(Sol: x=-1)
(Sol: x1=7, x2=6)
(Sol: x1=-7, x2=-6)
(Sol: Dsoluc.)
(Sol:x =1+/3)
(Sol: x1=5, x»,=-3/2)
(Sol: x1=1/2, x2=-1/3)
(Sol: x =1£+21/3)
(Sol: x1=18, x»=1)
(Sol: x1=5/3, x2=-1/4)
(Sol: Dsoluc.)
(Sol: x1=3, x2=-1/2)
(Sol: x1=-1/5, x2=-3)
(Sol: x1=2, xo=-11)
(Sol: x1=25, x,=144)
(Sol: x1=1, x2=-3)
(Sol: x1=a, x,=-3a/2)
(Sol: [soluc.)
(Sol: x1=-3/2, x2=-1/2)
(Sol: x1=-1/3, xo=-1)
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82) x*+4x+3=0 (Sol: x3=-1, xp=-3) | 91) 3x*-19x+20=0 (Sol: x1=5, x2=4/3)
83) x*+2x-35=0 (Sol: x1=5, xo=-7) | 92) 48x*-38,4x-268,8=0 (Sol: x1=2,8; xz=-2)

2 — C oy — —
84) X +13X+40—0 (SOl Xl——5, X2——8) 93) 2X2 _\/Ex_zzo (SOI: Xl :\/E;XZ :_\/5/2)
85) x*-4x-60=0 (Sol: x,=10, X,=-6)

) 94) 3x?-ax-2a’=0 (Sol: x1=a, x,=-2a/3)
86) X“+7x-78=0 (Sol: x;=6, x,=-13)

) 95) 0,1x%-0,4x-48=0 (Sol: x,=24, x,=-20)
87) x°-10x+25=1 (Sol: x1=4, X»=6)
88) 2x°-11x+5=0 (Sol: x1=5, X2=1/2) 96) 12x* +6x - 47? =0 (Sol: x1=3/4, xo=-5/4)
89) x*+10x-24=0 (Sol: x1=2, xo=-12)
90) 2%?-3x+1=0 (Sol: x1=1, %=1/2) & Ejercicios libro: pag. 81: 19 y 20; pag. 90: 60

3. TEORIA: Hallar el discriminante de cada ecuacién y, sin resolverlas, indicar su niumero de soluciones:

a) 5x°-3x+1=0 (Sol: Dsoluc) | d) 5x*+3x+1=0 (Sol: Dsoluc)
2_pyid= _

b) x-4x+4=0 (Sol: 1 soluc) | - = Ejercicios libro: pag. 82: 22, 23 y 24; pag. 90: 61

c) 3x*-6x-1=0 (Sol: 2 soluc)

4. TEORIA: Calcular el valor del coeficiente b en la ecuacién 5x*+bx+6=0 sabiendo gue una de sus soluciones
es 1 ¢ Cual es la otra solucién?  (Sol: b=-11; x=6/5)

5. TEORIA:
a) Determinar para qué valores de m la ecuacion 2x°-5x+m=0 tiene una solucién.  (Sol: m=25/8)
b) ¢Para qué valores de a la ecuacion x*-6x+3+a=0 tiene solucién tnica? (Sol: a=-6)

c) Determinar para qué valores de b la ecuacion x*-bx+25=0 tiene una sola solucién. (Sol: b=#10)

6. TEORIA:

a) ¢Qué es el discriminante de una ecuaciéon de 2° grado? ¢Qué indica? Sin llegar a resolverla, ¢cémo
podemos saber de antemano que la ecuacion x*+x+1 carece de soluciones?

b) Inventar una ecuacién de 2° grado completa que carezca de solucion.

c) Calcular el valor del coeficiente b en la ecuacién x*+bx+6=0 sabiendo que una de las soluciones es 1. Sin
necesidad de resolver, ¢cudl es la otra solucién?

d) Razonar, sin resolver, por qué la ecuacién ax*+bx=0 presenta siempre la solucién x=0

7. Resolver las siguientes ecuaciones de 2 2 grado, operando convenientemente en cada caso —para asi
pasarlas a la forma general-, y comprobar el resultado en los impares:

2 _ 2 . — _
1) 2X+5X=5+3x-X (Sok:xi=1, x=-88) 1 3)_y(x+2)+3=0 (Sol: x;=1, x,=-3)

2)  4x(x+1)=15 (Sol: x1=3/2, x,=-5/2) 8)  X(x+3)-2x=4x+4 (Sol: xa=4, xo=-1)
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9)

10)
11)
12)

13)

14)

15)
16)

17)
18)
19)

20)

EJERCICIOS de ECUACIONES y SISTEMAS 3° ESO

ALFONSO GONZALEZ
I.LE.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

X(X*+X)-(x+1) (x*-2)=-4 (Sol: x=-3)

(2x-3)%=1 (Sol: x1=1, x2=2)
(5x-1)*=16 (Sol: x1=1, x,=-3/5)
(4-3%)?-64=0 (Sol: x1=4, xo=-4/3)

2(x+1)*=8-3x (Sol: x =

—71\/5)
4

(2x+1)(x+1)=(x+2)(x-2)+3
(x-1)%- (x+2)*+3x°=-7x+1
4x(x+39)+9=0

(Sol: x1=-2, xp=-1)
(Sol: x1=-4/3, xo=1)

(Sol: x:-?’zﬁiwrz)

(3x-2)?+5x%=(3x+2)(3x-2)
Ax(x+3)+(x+2)(x-2)=(2x+3)*+x-1
(Sol: x1=4, x2=-3)
(2x+3)(2x-3)+5x=2(x+1) -1 (Sol: x1=-2, x,=5/4)
(2x+2)(2x-2)=(x+1)?+2(x+1)(x-1)
(Sol: x1=-1, x2=3)

(Sol: [soluc.)

(2x+3)(2x-3)=(2x-3)*+30x
(2x-3)*+x*=(3x+1)(3x-1)-6

(Sol: x=-1)
(Sol: x1=-4, xo=1)

915

(x+3)(x-3)-(x-2)?=6+x(X-5) >

(Sol: x =

)

(2X—4)2—2X(X—2)=48 (Sol: x1=8, x2=-2)

21)
22)
23)
24)
25)
26)
27)
28)
29)
30)
31)
32)
33)
34)
35)
36)
37)
38)
&

(2x-3)*+x*+6=(3x+1)(3x-1)  (Sol: x1=1,x,=-4)
(3x-2)?=(2x+3)(2x-3)+3(x+1) (Sol: x;=1,x=2)

(x-1)(x-2)=0 (Sol: x1=1, x2=2)
(x-1)(x-2)=6 (Sol: x1=-1, xo=4)
(2x-3)(1-x)=0 (Sol: x1=3/2, x»=1)
X (x-2)=3 (Sol: x1=3, x2=-1)
(x*-4)(2x-6)(x+3)=0 (Sol: x=#2; x=23)

X (X+2)=3 (x+2)
(x+2)(x-2)=12
(x+3)(x-3)=3x-11

(Sol: x1=3, x2=-2)
(Sol: x=#4)
(Sol: x1=1, x2=2)

(2x-4)*=0 (Sol: x=2)
x*-16=0 (Soluc: x=#2)
x*+16=0 (Sol: @soluc.)
x®-64=0 (Soluc: x=#2)
(x+3)'=0 (Sol: x=-3)
X +4x+4 =1 (Sol: x;=-1, Xp=-3)
(3x-2)%=(2x+1)(2x-1)-2 (Sol: x,=1, X,=7/5)

X(2x-3)-(x-2)*=2 (Sol: x1=2, x»=-3)

Ejercicios libro: pag. 83: 27; pag. 89y ss.: 59 a, 68y
71

8. Resolver las siguientes ecuaciones de 2 ¢ grado con denominadores , operando convenientemente en cada
caso —para asi pasarlas a la forma general-, y comprobar el resultado en los impares:

1)

2)

3)

4)

5)

6)

7

2
X° -4
=-12 (Sol: x1=-8, x2=-4)
X+3
2 —
X =0 (Sol: x=#2)
X+3
X o Xwd (Soluc: x=1/3)
3x -3x-1
2
3x”+2X =0 (Sol: x1=0, xo=-2/3)
5x*-3
2 -—
x_+3x-4 = (Sol: x1=1, x2=-4)
X-3
2
X" +6x+3 = (Sol: x1=-3/2, x,=-1)
x-1
2
x“+1_13 (Sol: x=45)
x*-1 12

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es)

8)

9)

10)

11)

12)

13)
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172 =x (x1=-1; x2=-1/3)
X+7 x-1

2 _X = _
(X _3) :Z (Sol: x1=4, x2=9/4)
6+ ZX:: 4 X=8 (Sol: x1=1, x2=-3)
1064 =2A+6(x-1) o (Sol: x;=19, x,=-56/3)

X>+2 x+7 xZ +1
+ =1+

(Sol: x1=0, xo=-1)
3 12 4

x> -1

(Sol: x1=3, x»,=-13/6)
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O. Resolver las siguientes ecuaciones de 2 ¢ grado con paréntesis y denominadores , operando
convenientemente en cada caso —para asi pasarlas a la forma general-, y comprobar el resultado en los
impares:

(x +2)° _7 _(x+3)(x-3)

1) (Sol: x1=2, x=-24/7)

9 9 5
2 —
gy (2x+1) _ (x+3)(x-3)_20 (Sol: X1=2, X,=-26/7)
5 3 3
_2\2 _ 2 _
3) (x-3) N (x+1)(x-1) _4x 19x +31 (Sol: x1=-3, x,=2)
2 3 6
— 2 - -
2) (2x+1)(2x-1) _(x+1)" _x(7x-8)-1 (Sol: x1=-2, x2=2/3)
6 9 18
_ 72 -
5) (X 2) + 5x+6 - (X+3)(X 3) +6 (Sol: x1=0, X2=7)
2 6 3
— _ 2 —_
6 (x+2)(x-2) _ (x-3)* _x(11-x) (Sol: x1=-8, X,=6)
4 3 6
2 _ 2 _
7 3(x* -11) 2(x* -60) _36 (Sol: x=29)
5 7
2 2
8) (x-1)" (1+2x) - - (2x-1)(2x +1) (Sol: x1=1, x2=11/3)
2 3 3
v _ 2
9) (x+3)(x-3)-4 _x-2 _(x-2)°+1 (Sol: x1=4, Xz=-5)
2 3 6
_ _ _ _1\2
10) (X + 2)(X 2) + 2X +l_ 6 5(X 2) — 3(X 1) +11 (So|: X1:3)
12 18 6 36
11) —2X(x —1) _ X+l +10=x2 _M (Sol: x1=5, x2=-31/14)
5 2 2
2
12) (x-3) B (x+3)(x-3) — 5y (Sol: x;=1, Xo=-27)
4 2
1)* -2) 3)(x-3
13) 3(x* -4x+4)- (x ; ) o (x 2 ) _(x+ )2(X ) (Sol: x1=3, x2=2/3)

(2x+3)(2x-3) (2x-3)° _5x-1

14)
2 10

(Sol: x1=2, x,=31/12)

10. Rresolver las siguientes ecuaciones factorizadas —o factorizables— , y comprobar el resultado:

1) (-4)(x*+1)(x-3)=0 (Sol: x=22, x=3)|6)  12x3-2x*-2x=0 (Sol: x;=0, X,=1/2, x5=-1/3)

2)  (x*-3x)(2x+3)(X-1)=0  (Sol:x1=0,x,=1;x5=3,xs=-3/2)| 7)  (3x*+12)(x*-5xX)(x-3)=0 (Sol: x1=0, X2=3; X3=5)

3) x*-x*-6x=0 (Sol: x1=0, xo=-2, x3=3)|8)  x*-16x?=0 (Soluc: x=0, x=24)

4)  (3x%-12)(x*-x+2)(x*+1)=0 (Sol: x=22)[9)  (x+1)*(x-3)=0 (Sol: x;=-1, X=3)

5) (X*-x-2)(x*+9)=0 (Sol: x;=-1, x=2)[ 10) (x+1)(X-2)(x*-3x+4)=0 (Sol: x;=-1, X=2)
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(x*+x-6)(x*-4x)(x*+4)=0

(X1=2,X2=-3;X3=0,X4=4)

x? (x-2)=0 (Sol: x1=0, x2=2)
x®-16x°=0 (Sol: x=0, x=#2)
(X—3)(2X2—8)(X2+5X)=O (Sol: x=#2, x=3, x=0, x=-5)

(2x+5)(x3-4X) (x*-4x+4)=0 (Sol:x=-5/2, x=0; x=22)
(Sol: x1=0, X2=v3; X3=-13)
X2 (2x-5)(x+2)=0 (Sol: x1=0, X2=5/2; X3=-2)
(x-3)(x+5)(x*+1)=0 (Sol: X,=3, Xo=-5)
x+2x%-15x=0 (Sol: x;=0, X,=3; X3=-5)
(x+2)? (x-3)?=0 (Sol: x;=3, x,=-2)

(x-5)(x*+4)=0 (Sol: x=5)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es)

22) X*+5x=0 (Sol: x,=0, x,=-5)
23) (2-12x)(2x* -12)(2x* ~12x) =0
(Sol: x=0, x=%v6; x=6; x=1/6)
24) x% -2x3-224x2=0 (Sol: x=0, x=-14; x=16)
25) (x-5)?=0
26) (x2 - 9)(x2 + 9)(x2 + 9x) =0
(Sol: x=0, x=13; x=-9)
27) x3-x?2+x=0 (Sol: x=0)
28) (3x*-12)(3x*-12x)=0
(Sol: x=0, x=142; x=4)

& Ejercicios libro: pag. 90: 6
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EJERCICIOS de ECUACIONES y SISTEMAS 3° ESO
ALFONSO GONZALEZ
I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

FICHA 3: 83 sistemas de ecuaciones de 1 < grado

1. resolver los siguientes sistemas de ecuaciones de 1% grado por el método de sustitucién, y comprobar

mentalmente:

i -_l- ;l : ]2.2} (Sol: x=7, y=5) 9) ;z :2§ : ?10} (Sol: x=-4, y=-1)
) Sy gg) SN2 (S0l %23, y71)
3) 3?( J_, 2 z ;6} (Sol: x=2, y=3) 11) _2)): : iz z %3} (Sol: x=1/3, y=-1/2)
4) ;;_33: : 6_52} (Sol: x=0, y=2) 12) ;;4_23: : ?} (Sol: x=3, y=1)
5) ;;_Si: :f} (Sol: x=1, y=1) 13) ;;3 :;} (Sol: x=1, y=0)
®) )2(: _2 z z g} (Sol-x=2,y=-1) | 14 j;( ; § z ;2} (Sol: x=1/2, y=3)
0 10xx++3;l 14} Sy | 15 20xx—+3;l ° 4} (Sol: x=1, y=8)
8) :z __l_ 2: : ;1} (Sol: x=1,y=1) | ¥~ Ejercicios libro: pag. 99: 11 y 12; pag. 108: 58

2. APRENDER A DESPEJAR : Despejar en cada caso la incégnita que se indica, sin omitir ninguin paso:

1) yen y-9x=x-1 (Sol : y=10x -1)
2) x en la anterior [Sol oy = y+7j
70
3) x en x+3y=10x+60 (Sol:x: y—320j
4) y en la anterior (Sol : y =3x + 20)
5) x en -9x=2y
6) vy en la anterior
7) aen d:2a——3b (Sol:a: 3b+4cdj
4c 2
8) b en la anterior [Sol b= 2a—4cdj
3
9) c en laanterior [Sol o= 22 3bj
d
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11) x en la anterior

(Sol CX= Mj
3

3. Resolver los siguientes sistemas por el método de igualacion, y comprobar (mentalmente):

-y=10
1) 3y (Sol: x=4, y=2) 2x =2y =2 o
2x+y =10 3x+2y=-1 (Sol: x=-1, y=-2)
X—2y=-8
2 Sol: x=-4, y=2 X+3y=4
) X +3y = 10} (Sol: x y=2) 10) «— 6§ _ _2} (Sol: x=2, y=2/3)
3x-y=17
3 Sol: x=5, y=-2 X+3y=3
) ox+y=8 } (o= 1y 5X_§:15} (Sol: x=3, y=0)
X-2y=-5
4 Sol: x=1, y=3 x+3y =25
) ax+y=6 } SOELYE | 19) y_9§:27} (Sol: x=-2, y=9)
X-y=-18 h
5 Sol: x=3, y=21 3x -2y =12
) 10x — 2y = —12} (Sol:x=3, y ) 13) BN 38 (Sol: x=8, y=6)
3y —-2x=-12
6 Sol: x=3, y=-2 5x -y =23
) ax+3y=0 } oy g o 13} (Sol: =8, y=17)
y—-3x=-3
7 5x =y + 3} (Sol: x=0, y=-3) & Ejercicios libro: pag. 100: 14; pag. 108 y ss.: 59 y 64
3y +10x =-3
8) (Sol: x=-2/5, y=1/3)
-5x -6y =0

4. Resolver los siguientes sistemas por el método de reduccion, y comprobar mentalmente:

1) i t i: : 2} (Sol: x=4, y=-2) 6) S: ; ii: : 16.508} (Sol: x=8, y=9)
2) _X):._Zz z ;5} (Sol: x=1, y=-2) 7) —gi : z z;f} (Sol: x=-2, y=5)
3) _iig i} (Sol:x=-1,y=3) | g, ii J_’g z g} (Sol: x=2, y=0)
4) 3); : :; : :;} (Sol: x=5, y=4) 9) 132 i z;l : fg} (Sol: x=3, y=4)
2 Z ; jz z 1_: } (Solx=2,y=3) 1 10) 6?<X++171§ z 25} (Sol: x=65/23, y=-25/23)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
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(Sol: x=1/3, y=-1/2)

(Sol: x=16/7, y=8/7)

(Sol: x=2, y=1)

(Sol: x=-2, y=5)

(Sol: x=3, y=1)

3X-2y =6
) (Sol: x=8, y=9)
9x +4y =108
2x+3y =5
(Sol: x=13, y=-7)
3x+4y =11
4x+y =0
(Sol: x=-1/4, y=1)
8x+3y=1

& Ejercicios libro: pag. 101: 17 ; pag. 109: 65

5. Resolver los siguientes sistemas por el método que se indica en cada caso, y comprobar:

1)

2)

3)

4)

5)

6)

7

8)

9)

10)

—2X + 2y =0 por sustitucién
X + 3y =8 . 5
3X-y=-6 por igualacion
2X — 3y =2
4% +2y =20 por reduccion
2Xx+4y =9 o
4x -2y =-2 por sustitucion

2X — y= 2 . .
3x+3y=21 por igualacion
-X+ 5y =-7
2x -3y =7 por reduccion
2x —4y =-12 3
3x+2y =6 por sustitucion
3x - 2y =13 . 5
2X +6y = -6 por igualacion

2X + y= -1

+3y=4 por reduccion

=X =
2X — 3y =8

X—4y =-7

(Sol: x=3, y=3)

(Sol: x=-1, y=3)

(Sol: x=4, y=2)

(Sol: x=1/2, y=2)

(Sol: x=3, y=4)

(Sol: x=2, y=-1)

(Sol: x=0, y=3)

(Sol: x=3, y=-2)

(Sol: x=-1, y=1)

} por sustitucién  (Sol: x=53/5, y=22/5)

3x-y=-9
11) por igualacién (Sol: x=-2, y=3)
2x+y=-1
3X-2y=-4
12) por reduccién (Sol: x=0, y=2)
2x+y=2
3x-4y =14
13) por sustitucion (Sol: x=2/3, y=-3)
-9x =2y
y—-3x=-8
14) por igualacién  (Sol: x=13, y=31)
3y-5x=y -3
X +3y =10x + 60
15) por reduccién (Sol: x=3, y=29)
y-9x=x-1
3x-5y=4
16) por sustitucién (Sol: x=14/33, y=-6/11)
6x+y=2
X+3y=75
17) igualacion  (Sol: x=39, y=12)
5x - 41y =x -336
3y—-2x=6
18) por reduccién (Sol: x=3, y=4)
2x+y =10

& Ejercicios libro: pag. 102: 20; pag. 108 y ss.: 60, 62, 63
y 66
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6. Resolver los siguientes sistemas por el método mas indicado en cada caso, y comprobar:

1) X+y=3 (Sol: x=2, y=1)
4x-y=7 o 3(x-1),2(6y-2) _13
1) 3 12 ) 23 . 6 (Sol: x=2, y=3)
-3y= + +
2) 2x -3y =12 (Sol: x=3, y=-2) (x+1) _2(y+2)_5
3x+y=7 2 5 2
3) 3x-2y=9 (Sol: x=1, y=-3) 2(x—=5) +y—3 _ 1
2x +5y =-13 12) 7 2 3l (Sol:x=474/71, y=293/213)
3(y-1) x-3 -1
X _ 5 3
4) o +2y=10 (Sol: x=12 y=2) 2x-1) 1-y 1
x-3y=6 TS T3
y 13) 3 2 3 (Sol: x=2, y=-1)
2X 3y X_+1+—2(y+2):£
5 3 "3 -1 (Sol: x=42/13, y=10/13) 2 5 10
X+y =4
4(x-1) 2y+1 _3
2(x-4) , dy =2 14) 3 2 2 (Sol: x=1, y=-2)
6) 3 (Sol: x=23/11, y=9/11) 2x _2(y-1)_12
30-1) L gy = 5 3 5
X-y+z=6
3(X4‘ 2, 2(y5— 3) zé 15) 2x+y-3z=-9 (Sol: x=1, y=-2; z=3)
7 Sol: x=2, y=4 _ -
) 2-4), 3x-1) _3 ( = X*t2y+z=-2
3 2 2 2x+y-z=0
X,Y_, 16) x-2y+3z=13 (Sol: x=2, y=-1; z=3)
42 =
gy 3 5 (Sol: x=31/3 y=160/9) —X+y+4z=9
X_Y_,
3 4 —2X+y+z=6
17) 3x-z=-7 (Sol: x=-1, y=0; z=4)
Z(X_3)+X:l X—-5y+2z=7
N Lo e (Sol: x=3, y=2) ax-ay-42=20
(y5 ) +§ = 3 18) ey -2x-2z=20 (Sol: x=32,5, y=17,5; z=10)
7z-x-y=20
x+l y-2_1 E . . . .
10) 2 3 3 (Sol: x=-15/13, y=10/13) aercgc;os libro: pag. 81: 21; pag. 83: 26; pag. 90: 63 ,
X, y+1_1 ’
3 2 2

NOTA: En el tema de rectas veremos el método grafico para resolver sistemas.

/. TEORIA: Encontrar, sin resolver previamente, cudl de los siguientes pares:

(3,-4) (6, -2) (-6,2) (6,2)

» ] 2x -3y =18
es solucién del sistema

Xx—-4y =14

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
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& Ejercicios libro: pag. 106: 36 y 37

8. TEORIA: Indicar, razonadamente, cuales de las siguientes parejas de sistemas son equivalentes:

a)

(Sol: si; no)

3x+y:—4} 9x+3y:—12} x+3y=8 } 2x+6y215}

b
2x -3y =1 -4x + 6y = -2 ) 3X-y=-6 -3Xx+y =6

9. TEORIA: Inventar, razonadamente, un sistema de ecuaciones de 1% grado cuyas soluciones sean x=2, y=3

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
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FICHA 4. 66 problemas de planteamiento de ecuaciones y sist emas

RECORDAR: A la hora de resolver un problema que requiera el planteamiento de una ecuacién o un sistema
se recomienda:
- Leer atentamente el enunciado en su totalidad, para hacerse una idea de la situacion.
— Detectar qué nos piden y llamarlo x (e y, si se trata de un sistema).

- Plantear la ecuacion (o el sistema) que relaciona algebraicamente los datos del enunciado y la(s)
incégnita(s); para ello, suele ser recomendable hacer una tabla —en los problemas de edades—, o un
dibujo —en los de tipo geométrico—, o un diagrama —problemas de mezclas, depdsitos...—, etc.

- Resolverla .

— Interpretar los resultados obtenidos y comprobar que verifican las condiciones del enunciado.

Planteamiento de una ecuaciéon de 1 ' grado:

1. Juan pierde los 3/8 de las canicas que tenia, con lo cual le quedan 10. ¢ Cuantas canicas tenia al principio?
(Sol: 16 canicas)

2. Comenzamos un viaje con el depdsito del coche lleno hasta la mitad. Supongamos que al llegar hemos
gastado 1/3 del combustible gue llevabamos. Si al final quedaron 20 I, ¢ cuél es la capacidad del depdsito?

(Sol: 60 1)

3. De un dep6sito se gasta primero la mitad del agua, y luego la cuarta parte de lo que quedaba . Al final,
guedan 12 litros. Hallar la capacidad del depésito.  (Sol: 321)

4. Dos tinajas tienen la misma cantidad de vino. Si se pasan 37 litros de una a otra, ésta contiene ahora el triple
que la primera ¢ Cuantos litros de vino habia en cada tinaja al principio?  (Sol: 74 )

5. Juan gasta los 3/5 del dinero que tenia y le sobran 30 euros. ¢,Cuanto dinero gastdé? (Sol: 45 €)

6. Tres hermanos se reparten un premio de 350 €. Si el mayor recibe la mitad de lo que recibe el mediano; y el
mediano la mitad de lo que recibe el pequefio, ¢ cuanto dinero tendrd cada hermano al final?
(Sol: 50 € el mayor, 100 € el mediano y 200 € el pequefio)

/. Lanzamos una pelota al aire y cuando cae rebota hasta los 3/4 de la altura que ha caido; vuelve a rebotar y
llega hasta los 2/3 de la anterior altura. Si la primera vez llegd a 6 metros de altura, ¢qué altura alcanza la
pelota en el segundo bote? ¢ Desde qué altura se lanz6 al principio? (Sol: 4 m; 8 m)

8. Encontrar dos nimeros consecutivos cuya suma sea 77 (Sol: 38 y 39)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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Seculliomos (Crdod

9.

10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

21.

Real)

Un pastor vende 1/5 de sus ovejas. Después comprar 120 y asi pasa a tener el doble de las que tenia al
principio. ¢ Cuantas tenia originalmente? (Sol: 100 ovejas)

Los alumnos de un curso van a visitar un museo durante el fin de semana, repartiéndose de la siguiente
forma: el sdbado acuden la cuarta parte, y el domingo van los 2/3 de los que quedaban . ¢Qué fraccion de
alumnos se queda sin ver el museo? (Sol: 1/4)

Mi padre tiene 6 afios mas que mi madre. ¢ Qué edad tiene cada uno si dentro de 9 afos la suma de sus
edades sera de 84 afios? (Sol: 36 afios el padre y 30 la madre)

Hallar dos nimeros sabiendo que su suma es 36 y que al dividir el mayor entre el menor el cociente es 2 y el
resto 3. (Soluc: 11y 25)

Carlos es 6 aflos mayor que Javier y éste tiene la mitad de afios que Pablo. Hallar la edad de cada uno,
sabiendo que suman 70 afios. (Soluc: 16, 22 y 32 afios)

Juan ha leido ya la quinta parte de un libro. Cuando lea 90 paginas mas, todavia le quedara la mitad del libro.
¢,Cuantas paginas tiene el libro? ¢ Cuantas paginas lleva leidas? (Sol: 300 péags.; 60 pags.)

Paloma vendio los dos quintos de una coleccién de comics que tenia y luego compré 100 mas. Tras esto tenia
el mismo nuamero que si hubiese comprado desde el principio 40 comics. ¢ Cuantos comics tenia Paloma al
principio?  (Sol: 150 cémics)

Un automovilista que se detiene a repostar observa que para llegar a su destino todavia le queda el triple de
lo que ya ha recorrido. Ademas, se da cuenta de que, si recorre 10 km mas, estara justo en la mitad del
trayecto. ¢ Cuantos km ha recorrido y cual es la longitud del viaje?  (Sol: 10 km; 40 km)

Un frutero vende en un dia las dos quintas partes de una partida de naranjas. Ademas, se le estropean 8 kg,
de forma que al final le quedan la mitad de naranjas que tenia al comenzar la jornada. ¢ Cuantos kg tenia al
principio? (Sol: 80 kg)

Un grupo de personas se encuentra en una sala de multicines. La mitad se dirige a la sala A, la tercera parte
opta por la sala B y una pareja decide ir a la cafeteria. ¢Cuantas personas componian el grupo?
(Sol: 12 personas)

Un padre reparte entre sus tres hijos respectivamente un tercio, un cuarto y un quinto de lo que tenia, y ain le
guedan 26 € ¢ Cuanto dinero tenia al principio? (Sol: 120 €)

Problema del bamb (texto indio del siglo 1X): Un bambu que mide 30 codos y que se eleva sobre un terreno
plano se rompe en un punto por la fuerza del viento, de forma que la punta se queda ahora colgando a 16
codos del suelo. ¢ A qué altura se ha roto? (Sol: 23 codos)

Un profesor llevaba corregidos al mediodia la 1/3 parte del total de exadmenes de un grupo. Si corrige 6 mas,
habra corregido la mitad ¢ Cuantos examenes son? ¢, Cuantos llevaba corregidos al mediodia? (Sol: 36; 12)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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23.

24.

25.

26.

27.

28.

En una evaluacién de Mateméaticas ha aprobado 3/4 de la clase. El resto se presenta a la recuperacion,
aprobando 1/3 de ellos. Al final del proceso son en total 20 los aprobados ¢Cual es la proporcion de
aprobados? ¢ Cuantos estudiantes forman la clase? (Sol: Aprueban 5/6 de la clase; 24 estudiantes)

Segun una noticia publicada en la prensa, una determinada ciudad fue visitada en 2010 por dos millones de
turistas, lo cual supuso un 20 % mas que en 2008. ¢, Cual fue la afluencia de turistas en este Gltimo afio? (Sol:
miIIonéﬁ

Se han repartido 500 | de gasoéleo, a partes iguales, en dos depositos. ¢ Cuantos | se han de pasar de uno a
otro para que el segundo quede con el triple de cantidad que el primero? (Sol: 125 1)

Un hortelano siembra la mitad de su huerta de pimientos, la tercera parte de tomates y el resto, que son 200 m?, de
patatas. ¢ Qué superficie tiene la huerta? (Sol: 1200 m2)

Juan tiene 45 € y Rosa 30 €. Después de comprar los dos el mismo libro a Rosa le queda el doble de dinero que a Juan.
¢ Cual es el precio del libro? (Sol: 15 €)

Entre la bolsa A y la bolsa B hay un total de 80 bolas. Si pasaramos 10 bolas de la B a la A, el nimero de bolas
de la bolsa A seria el triple del de la bolsa B ¢ Cuantas bolas hay en cada bolsa? Comprobar la solucion obtenida
(No vale resolverlo por tanteo, sino algebraicamente) (Sol: 50 en Ay 30 en B)

Nada se sabe de la vida del matematico griego Diofanto (siglo Il d.C.), excepto su edad al morir. Esta se
sabe por una cuestion planteada en una coleccion de problemas del siglo V o VI, que reza asi: «La juventud
de Diofanto duré 1/6 de su vida... se dej6é barba después de 1/12 mas. Después de 1/7 de su vida se caso.
Cinco afos después tuvo un hijo. Este vivié exactamente la mitad de tiempo que su padre, y Diofanto muri6
cuatro afios despuésy. Hallar la edad de Diofanto.  (Sol: 84 afios)

& Ejercicios libro: pag. 84: 29 a 32 (planteamiento de una ecuacion de 1% grado)

Planteamiento de una ecuacion de 2 ° grado:

29.

30.
31.

32.

Hallar dos nimeros positivos consecutivos cuyo producto sea 380 (Sol: 19y 20)

Calcular un nimero positivo sabiendo que su triple mas el doble de su cuadrado es 119 (Sol: 7)

Hallar en cada caso el valor de x para que los rectangulos tengan el area que se indica:
a) b)

Area=12 cm® | x+3 Area=25cm® | x/2

X+5

2x
(Sol: x/1,37 cm) (Sol: x=5 cm)

En un texto matematico babil6nico que se conserva en una tablilla en el Museo Britanico de Londres se lee:
«Restamos al area de un cuadrado su lado y obtenemos 870y. Hallar el lado de dicho cuadrado. (Sol: 30)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
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35.

36.

37.

38.

39.

40.

41].

Uno de los lados de un rectangulo es doble que el otro y el area mide 50 m?® Calcular las dimensiones del
rectangulo.  (Sol: 5x10 m)

Hallar una fraccion irreducible sabiendo que su denominador es igual al cuadrado del numerador menos 4, y
ambos términos suman 86 (Soluc: 9/77)

Uno de los lados de un rectangulo es 3 m mas pequefio que el triple del otro. Si el perimetro y area coinciden
numéricamente, hallar ambos lados. (Soluc: 3y 6 m)

Si el lado de un cuadrado aumenta 2 cm, su area aumenta 28 cm? ¢, Cudles son las dimensiones del cuadrado
menor?  (Sol: Se trata de un cuadrado de lado 6 cm)

Preguntada una persona por su edad contesto: “Sumad 25 al producto del nimero de afios que tenia hace 5
afios por el de los que tendré dentro de 5 afios y os resultard un nimero igual al cuadrado de la edad que
tengo hoy”. Hallar la edad de la persona en el momento actual. (Sol: se verifica para cualquier edad)

Si multiplicamos la tercera parte de cierto nimero por sus tres quintas partes, obtenemos 405. ¢ Cual es ese
namero? (Sol: 45)

Calcular dos nimeros naturales impares consecutivos cuyo producto sea 195 (Sol: 13y 15)

Un depésito de agua tiene forma de ortoedro cuya altura es 10 m y su capacidad 4000 m>. Hallar el lado de la
base sabiendo que es cuadrada. (Sol: 20 m)

Se tiene un lote de baldosas cuadradas. Si se forma con ellas un cuadrado de x baldosas por lado sobran 27,
y si se toman x+1 baldosas por lado faltan 40. Hallar las baldosas del lote. (Sol: 1116 baldosas)

& Ejercicios libro: pag. 85: 33 a 38 (planteamiento de una ecuacion de 2° grado)

Planteamiento de un sistema de ecuaciones de 1  © grado:

42.

43.

44,

45,

En un corral hay conejos y gallinas, que hacen un total de 61 cabezas y 196 patas. Hallar el nUmero de
conejos y gallinas.  (Sol: 37 conejos y 24 gallinas)

Un padre tiene el doble de edad que su hijo. Hace 17 afios, tenia el triple. Hallar la edad de ambos.
(Sol: 68 y 34 afios)

Calcular las dimensiones de un rectangulo cuyo perimetro mide 80 m y la altura es 2/3 de la base.
(Sol: 16 m de alto y 24 m de ancho)

Un campo esta plantado con un total de 250 arboles, entre olivos y almendros. Si el doble de almendros son
10 menos que el total de los olivos, ¢ cuantos almendros habra? ¢Y cuantos olivos? (Sol:
80 almendros y 170 olivos)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
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49.

50.

51.

52.

53.

54,

55.

56.

S57.

58.

59.
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La edad actual de Luis es el doble que la de su hermano pequefio. Hace 7 afos la suma de sus edades era
igual a la edad actual de Luis. Hallar ambas edades.  (Sol: 28 afios Luis y 14 afios su hermano)

. Ana y Luisa tienen en total 40 €, pero Luisa tiene 10 € mas que su amiga ¢ Cuanto dinero tiene cada una?

(Sol: Ana 15 € y Luisa 25 €)

El perimetro de un solar rectangular mide 40 m. Si su ancho es la tercera parte de su largo, ¢,cuanto miden los
lados del solar? (Sol: 15 m de largo y 5 m de ancho)

En una granja viven la mitad de gallinas que de conejos. Si en total podemos contar 110 patas, ¢ cuantos
conejos y gallinas pueblan la granja?  (Sol: 11 gallinas y 22 conejos)

La edad de un padre es actualmente el quintuple de la de su hijo. Hace 5 afios, la edad del padre era nueve
veces la de su hijo. Hallar la edad actual de ambos.  (Sol: 50 y 10 afios)

Un hotel tiene habitaciones dobles y sencillas. Tiene en total 50 habitaciones y 87 camas. ¢Cuantas
habitaciones tiene de cada tipo? (Sol: 13 sencillas y 37 dobles)

A un grupo de amigos le cobran un dia en un hotel 69 € por 3 desayunos y 5 comidas. Al dia siguiente pagan
36 € por 4 desayunos y 2 comidas. Si pierden la factura, ¢cémo deducir cuanto costaba cada desayuno y
cada comida? (Sol: 3 € el desayuno y 12 € la comida)

Javier tiene 27 afios mas que su hija Nuria. Dentro de ocho afios, la edad de Javier doblara la de Nuria.
¢,Cuantos afos tiene cada uno? (Sol: Javier, 46 afios, y Nuria, 19)

Un librero vendié 84 libros a dos precios distintos: unos a 4,50 €, y otros a 3,60 €, obteniendo de la venta un
total de 310,50 €. ¢ Cuantos libros vendié de cada clase? (Sol: 9y 75, respectivamente)

Hace 10 afios la edad de un abuelo era el cuadruple de la edad del nieto, mientras que dentro de 20 afios
solo sera el doble. Hallar sus edades. (Sol: 70 y 25 afios, respectivamente)

Se desea mezclar vino de 55 cént./litro con otro de 40 cént./litro, de modo que la mezcla resulte a 45
cént./litro. ¢ Cuantos litros de cada clase deberan mezclarse para obtener 300 litros de la mezcla deseada?
(Ayuda: plantear un sistema de ecuaciones de primer grado) (Sol: 100 litros del vino de 55 cént. y 200 litros del
de 40 cént.)

Un padre tiene 30 afios mas que su hijo. Dentro de 15 afios duplicara su edad. Hallar la edad de ambos.
(Sol: 45y 15)

Con dos tipos de barniz, de 3,50 €/kg y de 1,50 €/kg, queremos obtener un barniz de 2,22 €/kg. ¢ Cuantos
kilogramos tenemos que poner de cada clase para obtener 50 kg de la mezcla? (Ayuda: plantear un sistema
de ecuaciones de primer grado)  (Sol: 18 kg del barniz de 3,50 y 32 kg del de 1,50)

Hace un afio la edad de un padre era tres veces mayor que la del hijo, pero dentro de 13 afios no tendra mas
gue el doble. Hallar las edades de ambos.  (Sol: 43 y 15 afios)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
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S EJERCICIOS de ECUACIONES y SISTEMAS 3° ESO
- ALFONSO GONZALEZ

LS. "Fornando de Mena® I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

En una clase el 70% son chicos. Ademas, se sabe que hay 12 chicas menos que chicos. ¢ Cuantas chicas y
chicos hay? (Sol: 21 chicos y 9 chicas)

Hace 5 afios la edad de una persona era el triple de la de otra, y dentro de 5 afios sera el duplo. Hallar la edad
de ambos. (Sol: 35y 15 afios)

Con dos clases de café, de 9 €/kg y 12 €/kg, se quiere obtener una mezcla de 10 €/kg. Hallar la cantidad que
hay que mezclar de cada clase para obtener 30 kg de mezcla.  (Sol: 20 kg y 10 kg respectivamente)

Un padre tiene 49 afios y su hijo 11. ¢Dentro de cuantos afios la edad del padre sera el triple de la edad del
hijo? (Sol: Dentro de 8 afios)

Un padre, preocupado por motivar a su hijo en Matematicas, se compromete a darle 1 € por problema bien
hecho, mientras que, si esta mal, el hijo le devolvera 0,5 €. Después de realizar 60 problemas, el hijo gané 30
€. ¢ Cuantos problemas resolvié correctamente? (Ayuda: Plantear un SS.EE. de 1% grado) (Sol: 40 problemas)

Entre Juan y Pedro tienen 40 €, pero si Juan le diera 5 € a Pedro entonces éste tendria el triple que su amigo
¢,Cuanto dinero tiene cada uno?  (Sol: Juan 15 € y Pedro 25 €)

En un garaje hay 15 vehiculos entre coches y motos. Si hay en total 50 ruedas, ¢cuantos vehiculos hay de
cada tipo? (Sol: 10 coches y 5 motos)

& Ejercicios libro: pag. 103: 23 a 26; pag. 110y ss.: 70 a 85 (planteamiento de sistemas)

pag.91yss.:72a95 (planteamiento de ecuaciones de 1% 0 22 grado, o de sistemas)

NUMERO NUMERAL MULTIPLICATIVO

2 doble o duplo-a
3 triple o triplo-a
4 cuadruple o cuadruplo-a
5 quintuple o quintuplo-a
6 séxtuple o séxtuplo-a
7 séptuple o séptuplo-a
8 octuple u 6ctuplo-a
9 nénuplo-a

10 décuplo-a

11 undécuplo-a

12 duodécuplo-a

13 terciodécuplo-a

100 céntuplo-a

Fuente: Diccionario panhispéanico de dudas de la RAE
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61 EJERCICIOS DE FUNCIONES

FUNCIONES y GRAFICAS

1. construir una tabla de valores para cada una de las siguientes funciones:

a) y=3x+2 b) f(x)=2x c) y=x"-4 d) f(x)=/x

2. Completar la siguiente tabla (obsérvese el primer ejemplo):

Funcion expresada mediante un Funcion expresada mediante
ENUNCIADO EXPRESION ALGEBRAICA
La funcién que a cada nimero le asocia su doble y=2X
La funcién que a cada numero le asocia su triple mas 5
y=2x+1
La funcién que a cada numero le asocia su mitad
La funcién que a cada numero le asocia su opuesto
y=-x+2
La funcién que expresa la distancia recorrida cada hora por un
automdévil que circula a 60 km/h
y=x’
La funcion que relaciona el radio de una circunferencia y su
perimetro
I,_a funciéon que relaciona el radio de una circunferencia y su
area

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 213: 4,5y 6

3. Una compafiia de telefonia movil cobra a sus clientes una cantidad fija al mes de 10 € méas 0,1 € por cada
minuto de llamada. Construir una tabla que relacione el tiempo consumido y el coste de la factura. ¢ Cual
es la variable independiente y cual la dependiente? Expresar algebraicamente la funcién correspondiente.

4. Ppara cada una de las siguientes funciones, construir una tabla de valores apropiada y dibujar, a

continuacion, su gréfica:

a)y=x+2 ) y=x K) y=-x>+x+3
b) f(x)=2x-3 9) f(x)=4x-4 N fx)=vx-3
c)y=x"-4 h) y=-x m) y =x>-5x+6
— Ay i — 2 _
d) f(x)=-3x -1 ) y=x?-4x+3 n) f(x):§+3
e) y=x*-6x+5 ) y=2
0) y=x3

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 214: 8y 9

del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es) 183

p) y:E

X
a) y=3x-6
N f(x)=-2x
s) y=x+1

) y=x>-2x-3
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FUNCIONES. RECTAS y PARABOLAS 3° ESO

ALFONSO GONZALEZ

|.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

¢, Cudles de estas representaciones corresponden a la grafica de una funcién? (Razonar la respuesta):

a)

D

/

)\

~

N

& Ejercicio libro ed. Santillana: pag. 224: 42

c)

N

d)

Representar graficamente la funcion del ejercicio 3

>

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 224: 47; pag. 227: 74

Al
J V

A
v

Para cada una de las siguientes funciones, construir una tabla de valores apropiada y obtener, a

continuacion, su gréfica:

a) f(x)=2x>-3x* f) f(x)=x>-3x° K y= & 0) f(x)_x2+1
2 - 2
b)f(x):x3—3x g) y:2x3—9x2 Xt e X
—9y3_ay2 _
o x+2 e ) y=2x-3x q y=Ix
y= x-1 h) y= m) y=x>-12x
x-1 N y=3Yx?
— 4 2
d) y=x"-2x ) f(X)=x°-6x"+9x n) y=+x*-9
&) y=—2 ) f09=x7 5x+6 N
X< +1 O) y=
x?+1

Un estudio de un ginecélogo muestra cédmo crece un bebé antes de nacer segun el mes de gestacion en
gue se encuentre su madre, de acuerdo con la siguiente tabla:

Edad (meses) (2|3 |4 |5|6|7 8|09

Longitud (cm) 15(24|29|34|38|42

Representar la funcion "longitud" en funcion de la edad del bebé. Comentar dicha gréfica.

Tres alumnos, que nombraremos A, B y C, participan en una carrera de 1000 m. La presente grafica
muestra de forma aproximada su comportamiento en la prueba. ¢ Cémo describirias dicha carrera?

distancia (m)

1000

780

a0a0

250

| 1 t.
180 210 2an  tiempo (s)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
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FUNCIONES. RECTAS y PARABOLAS 3° ESO
ALFONSO GONZALEZ
I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

10. = siguiente grafico describe la evolucion de la temperatura corporal de una persona durante varias horas.
Teniendo en cuenta que se considera fiebre por encima de 37,5°, describir dicha evolucion.

L8

3850

38.00

37.50

37.00

36.50

36.00

3550

14h 15h 16h 17h 18h 19h 20h 21h  22h

FUNCION LINEAL o0 DE PROPORCIONALIDAD DIRECTA  (y=mXx)

11. a) Hallar la ecuacion de una funcién lineal sabiendo que pasa por el punto P(1,7)
b) idem para P(-1,3)
c) idem para P(2,5)

12. sisesabe que una funcion lineal pasa por el punto P(1,2), calcular su ecuacion, y, a partir de ésta, hallar
el valor de dicha funcion para x=3, x=5 y x=-8

& Ejercicio libro ed. Santillana: pag. 230: 4

13. calcular 1a pendiente y la ecuacién de las funciones de proporcionalidad directa que aparecen en el
siguiente grafico:

& Ejercicio libro ed. Santillana: pag. 230: 3

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
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15.

16.

17.

18.

19.

FUNCIONES. RECTAS y PARABOLAS 3° ESO
ALFONSO GONZALEZ
I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

Un kg de patatas cuesta 55 céntimos. Obtener y a continuacion representar la funcion que define el coste
de las patatas (y) en funcion de los kg comprados (x). ¢ Cual es su Dom(f)? ¢Cuanto costaran 3,5 kg?
¢, Qué cantidad podremos comprar si s6lo disponemos de un billete de 5 €? (Soluc: 1,93 €; 9,09 kg)

Un grifo vierte agua a un depdsito dejando caer cada minuto 25 litros. Formar una tabla de valores
apropiada para representar la funcion "capacidad” en funcién del tiempo. ¢Cuanto tiempo tardara en
llenar una piscina de 50 m>? (Soluc: 33 h 20 min)

Los paquetes de folios que compra un determinado instituto constan de 500 folios y cuestan 3 €.
a) Formar una tabla que nos indique el precio de 1, 2, ..., 10 folios.

b) Dibujar la grafica correspondiente ¢,Qué tipo de funcion se obtiene? ¢ Cual es la ecuacion?

Pasada la Navidad, unos grandes almacenes hacen en todos los articulos un 20% de descuento.

a) ¢, Cual sera el precio rebajado de unas zapatillas de deporte que costaban 45 €? ;Y de un chandal que
costaba 60 €?

b) Si llamamos x al antiguo precio del articulo e y al precio rebajado, ¢ qué funcién se obtiene?
(Soluc: y=0,8x)

El IVA es un impuesto que en muchos productos supone un recargo del 16%. Si un fontanero hace una
reparacion de 240 €, ¢a cuanto ascendera con el IVA? (Y si la reparacion costara 50 €? Obtener la
expresién algebraica general correspondiente al precio del trabajo del fontanero y la cantidad que se
paga. (Soluc: 278,4 €; 58 €; y=1,16x)

Se quiere abrir un pozo de forma cilindrica de diametro 2 m. Expresar el volumen de agua que cabe en él
en funcién de la profundidad h. ¢Qué tipo de funcién se obtiene?

FUNCION AFIN (y=mx+n)

20.

21.

Representar las siguientes rectas (mismos ejes de coordenadas en cada apartado) obteniendo
Unicamente 2 puntos (preferentemente los de corte con los ejes). Comprobar, ademas, su pendiente y
su ordenada en el origen:

y=3x+4 d) y=3x x 1 ) x+y-3=0
A a2 hy y==+=

y=3x €) y=-5x 3 2 m) x—2y-3=0
IO)y:—2x+5 X i) y=-X X

y=-2x-3 f) y=—-+1 3 n y=—

2 ) y==-1 2

c y:—X+6 g) y:X 2 O) __2X

y=-Xx+6 k) 2x-y+3=0 y= §

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 231: 7; pag. 232: 9y 11; pag. 240: 37

Hallar la ecuacion de la recta que pasa por los puntos A(1,3) y B(3,7). Comprobar la ecuacién obtenida.
Representarla graficamente. Comprobar su pendiente y ordenada en el origen. (Soluc: y=2x+1)

Texto bajo licencia Crative Commons: se permite su utilizacion didactica asi como su reproduccién impresa o digital
siempre y cuando se respete la mencion de su autoria, y sea sin &nimo de lucro. En otros casos se requiere el permiso
del autor (alfonsogonzalopez@yahoo.es) 186



24.

25.

26.

27.

28.

29.
30.

31.

FUNCIONES. RECTAS y PARABOLAS 3° ESO
ALFONSO GONZALEZ
I.E.S. FERNANDO DE MENA. DPTO. DE MATEMATICAS

Dada la recta y=3x-5, indicar razonadamente si los siguientes puntos pertenecen a ella: a) (2,-1) b) (1,-2)
¢) (0,0) d) (3,4) e) Hallar m para que la recta anterior pase por el punto (m,10).

Obtener razonadamente cuatro puntos cualesquiera de la recta y=-x+2, y cuatro puntos que nho
pertenezcan a ella.

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 241: 41y 42

Hallar la ecuacion de la recta que pasa por los puntos (1,-3) y (3,1). ¢El punto (7,9) pertenece a dicha
recta? (Soluc: y=2x-5; Sf)

idem para:

a) A(1,-1) y B(4,8) (Soluc: y=3x-4) d) A(-1,-1) y B(2,-7) (Soluc: -2x-3)
b) A(-2,4) y B(1,1) (Soluc: y=-x+2) e) A(3,1) y B(-6,-2) (Soluc: y=x/3)
c) A(-4,-1) y B(2,-4) (Soluc: y=-x/2-3) f)A(1,1) y (3,7) (Soluc: y=3x-2)

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 233: 12; pag. 239: 3; pag. 241: 46

Hallar la ecuacion de la recta que tiene pendiente 5 y pasa por el punto P(-1,-2). Comprobar la solucion.
(Soluc: y=5x+3)

Hallar la ecuacion de la recta paralela a y=2x+5 que pasa por el punto P(2,1). ¢Cudl es su pendiente?
(Soluc: y=2x-3)

a) Hallar la ecuacién de la recta que pasa por los puntos (1,-2) y (3,4). b) Hallar también una recta
paralela a la anterior y que pase por el punto (-2,3)  (Soluc: y=3x-5; y=3x+9)

Hallar la ecuacion de la recta que pasa por el origen y por el punto (1,5). Comprobar la solucion.

a) Hallar razonadamente la ecuacién de la recta de pendiente 3 que pasa por el punto (4,2).
b) Comprobar, razonadamente , la solucién obtenida en el apartado anterior.

c) Dibujar la recta en los ejes cartesianos y comprobar graficamente su pendiente y ordenada en el
origen.

Ca Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 241y ss.: 44, 47, 48, 49, 51, 62y 63

En cada apartado, representar las rectas indicadas sobre los mismos ejes:

a) y=3x b) y=-3x Cy= L X d) y=0
3
y=3x+2 y=-3x+2 y=X
1
y=3x-7 y=-3x-7 y=—Xx+2 y=-X
3
1
y=—x-7
3

32. Hallar, razonadamente, la ecuacion de las siguientes rectas:
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a) b)

hoA e A
TR TR TN R

d)

c)

= Ml s
e
= e i m kn

I P N TR T
T2 BT ST S

(Soluc: a) y=2x+4; b) y=-2x+3; ¢) y=3x-1; d) y=-3x+7)

33.

Dada la recta de la figura, se pide:
a) Hallar su expresion analitica. (Soluc: y=-2x+7)

b) Comprobar graficamente el valor de la pendiente
obtenido en el apartado anterior.
¢) Deducir, analiticamente, donde corta a los ejes.

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 233: 14; pag. 239: 2; pag. 240: 39y 40 (a partir de la gréafica);

pag. 233: 15; pag. 241y ss.: 45y 61 (analiticamente)

34. TEORIA: Sin necesidad de representarlas, indicar si cada una de las siguientes rectas es creciente o
decreciente, indicando el porqué:

a) y=5x-2 c) y=-2x-7 e) x+y-1=0
b) y=-2x+7 d) y=8x f y:§+5

& Ejercicio libro ed. Santillana: pag. 240: 35

35. TEORIA: Dibujar en unos ejes de coordenadas e indicar la ecuacion de un ejemplo de:

a) Una funcion afin de pendiente positiva y ordenada en el origen positiva.
b) Una funcién afin de pendiente positiva y ordenada en el origen negativa.

¢) Una funcion afin de pendiente negativa y ordenada en el origen positiva.
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36.

37.

38.

39.

40.

41.

EJERCICIOS de ECUACIONES y SISTEMAS 3° ESO
ALFONSO GONZALEZ
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d) Una funcién afin de pendiente negativa y ordenada en el origen negativa.
e) Una funcién de proporcionalidad directa de pendiente positiva.

f) Una funcion de proporcionalidad directa de pendiente negativa.

TEORIA: Razonar, sin necesidad de representarlas, cuales de las siguientes rectas son paralelas:

r-y=2x-3  s:y=x+7 t: y=-2x-3 u: y=2x V: y=x-3 w: y=2x+1 y=-X+7

Resolver graficamente los siguientes sistemas de ecuaciones de 1% grado; resolverlos a continuacion
analiticamente (por el método deseado), y comprobar que se obtiene idéntico resultado:

a) X*YTI2 (Soluc: x=7,y=5) | d) X*H7O (Soluc: x=2, y=-1)
X-y=2 2x-y=5
X+3y=6 e ve X+2y=5  x=3, y=

b) (Soluc: x=0, y=2) e) (Soluc: x=3, y=1)
2x-y=-2 2x+y=7

C) Xx+3y=4 (Soluc: x=1, y=1) f) x+3y=1 (Soluc: x=1, y=0)
2x-y=1 2Xx-y=2

Comprobar analiticamente si los siguientes puntos estan alineados (jno vale graficamente!):

a) A(-1,-5), B(2,1) y C(6,9) b) A(-1,2), B(4,-3) y C(10,-8)

& Ejercicio libro ed. Santillana: pag. 241: 57

Sujeto al techo tenemos un muelle de 5 cm de largo; en él hemos colgado diferentes pesos y hemos
medido la longitud que alcanza el muelle en cada caso, obteniendo los siguientes resultados:

Pesos (kg) |0[(1]|2|3 |4

Longitud (cm) (5| 7|9 |11|13

Obtener la grafica y contestar: a) ¢ Cudl es la variable independiente? ¢ Y la dependiente?
b) ¢Se trata de una funcién afin? ¢ Por qué?
¢) Hallar su pendiente. ¢ Cual es su expresion algebraica? (Sol: y=2x+5)

d) ¢Qué significa en este caso la ordenada en el origen?

La siguiente tabla corresponde a una funcion afin:

x | 0 |10]20(30|40|50
f(x) [ -3 97

Completar la tabla y obtener f(x) algebraicamente. (Soluc: f(x)=2x-3)

Midiendo la temperatura a diferentes alturas se han obtenido los datos de la tabla:
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Altura (m) 0 |360]720|990

Temperatura (°C)| 10 | 8 6 |45

a) Representar la temperatura en funcion de la altura.
b) Obtener su expresién algebraica. (Soluc: y=-x/180+10)

c) ¢A partir de qué altura la temperatura sera menor de 0°C? (Soluc: x=1800 m)

42. \La tarifa de una empresa de mensajeria con entrega domiciliaria es de 12 € por tasa fija mas 5 € por
cada kg.

a) Hallar la expresion analitica de la funcién "Precio del envio" en funcién de su peso en kg. (Sol: y=5x+12)
b) Representarla graficamente.
¢) ¢ Cuanto costara enviar un paquete de 750 g? (Sol: 15 €)

d) Si disponemos sdlo de un billete de 50 €, ¢ cual es el peso maximo que podremos enviar? (Sol: 7,6 kg)

43. Los beneficios de una empresa desde el momento de su creacion son los que figuran en la siguiente tabla:

MESES TRANSCURRIDOS | 0 3 6 |9
BENEFICIOS (millonesde €)| 4 | 3 1

a) Representar el beneficio en funcién del tiempo transcurrido. ¢ Qué tipo de funcion se obtiene?

b) Obtener graficamente la pendiente y la ordenada en el origen, e indicar a continuacién su expresion
algebraica. (Soluc: y=-x/3+4)

c¢) Hallar analiticamente el dato que falta en la tabla. (Soluc: 2)

d) Hallar analiticamente a partir de qué mes la empresa no tendra beneficios. (Soluc: x=12)

44. una empresa de fotografia cobra, por el revelado de un carrete, un precio fijo de 1,5 €, y por cada foto,
50 céntimos.

a) Representar la funcion "Coste del revelado” en funcion del n° de fotos. Indicar su expresion algebraica.
b) ¢ Cuanto costaréa revelar un carrete de 36 fotografias?
¢) ¢ Cuantas fotos podremos revelar con 100 €?

& Ejercicios libro ed. Santillana: pag. 236: 24 y 25; pag. 242 y ss.: 66, 67, 68, 70, 71, 72y 73

45. Funcién de proporcionalidad inversa__: Supongamos que un pintor tarda 120 minutos en pintar él solo un
muro. Es evidente que, por tanto, dos obreros trabajando a la vez tardarian 60 minutos, y asi sucesivamente.
Con estos datos, se pide:

a) Completar la siguiente tabla:

n° de pintores 1 2 31415 6 7 8 9 |10 |11 |12 |13 |14 |15 | 16

tiempo empleado
en pintar el muro 120 | 60
(en minutos

b) ¢Cual es la expresion algebraica de la funcién correspondiente?

c) Representarla graficamente. ¢ Qué pasa a medida que el nUmero de pintores aumenta? ¢ Coémo se llama,
por tanto, una funcion asi?
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d) Indica otros tres ejemplos de situaciones de la vida real en las que se da una funcién de proporcionalidad
inversa.

EJERCICIOS DE PARABOLAS

46.

47,

48.

49.

50.

51.

52.

53.

Representar sobre los mismos ejes las siguientes parabolas. ¢ Qué conclusiones podemos extraer?:

a) y=x> b) y=2x* c) y=x*/2 d) y=-x> e) y=-4x>

Dadas las siguientes parabolas, hallar: i) Vértice.
ii) Posibles puntos de corte con los ejes.
iii) Representacion grafica.

_ 2_ . — 2_ —(y— 2
a) y=x"-6x+8 i) y=x"-4 s) y=(x-5)"+8 B)y:%x2+x—2
b) y=x*-2x-3 k) y=x*+4 t) y=-2(x-1)°+8
— 2
=—x%-4x- —x 24 Ayt Y) y=2x-10x+8
C) y=-x"-4x-3 ) y=x"+4x+5 U)y:%(x+2)2—5 ) )
d) y=x-4x+7 m) y=x>+4x+3 8) y ZEXZ —x-3
2 2 V) y=x?-2x+1
e) y=x"-6x n) y=-x"-8x-4 W, £) y=x2-8x+7
f) y=x*+x+1 0) y=2x’+4x+6 W) y=X"-4x+2
oy 2
g) y=3x*+15x+18 p) y=-x*-1 X) y=2x"-8x+6
g2
h) y=-x2-2x-2 q) y=(x+5)?-8 y) y=-3x'-6x+12
—\2_
i) y=x*+2x-1 r y=2(x-1)*-8 2) y=x°-2x+3
a) y=x°-6x+5

a) Se sabe que la funcién y=ax*+bx+c pasa por los puntos (1,1), (0,0) y (-1,1). Calcular a, b y c.
(Soluc: y=x?)

b) idem para los puntos (1,4), (0,-1) y (2,15) (Soluc: y=3x*+2x-1)

Una funcién cuadratica tiene una expresion de la forma y:ax2+ax+a y pasa por el punto P(1,9). Calcular
el valor de a. ¢ Cual seria su vértice?

Calcular b para que la parabola y=x*+bx+3 pase por el punto P(2,-1). ¢ Cudl serfa su vértice?

Calcular m para que la parabola y:x2+mx+10 tenga el vértice en el punto V(3,1). ¢ Cuéles son los puntos
de corte con los ejes?

¢Cuanto debe valer k para que la parabola y=4x>-20x+k tenga un solo punto de corte con el eje de
abscisas? ¢ Para qué valores de k no cortara al eje x?

La parabola y:ax2+bx+c pasa por el origen de coordenadas. ¢, Cuanto valdra c? Si ademas sabemos que
pasa por los puntos (1,3) y (4,6), ¢cémo calculariamos a'y b? Hallar a y b y representar la parabola.
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54. una parébola corta al eje de abscisas en los puntos x=1 y x=5. La ordenada del vértice es y=-2. ¢ Cuél es
su ecuacion?

55. calcularia expresién de una funcién cuadratica cuya interseccién con el eje x son los puntos (2,0) y (3,0)

56. a) Una parabola tiene su vértice en el punto V(1,1) y pasa por P(0,2). Hallar su ecuacion. (Sol: y=x*-2x+2)

b) idem para la parabola de vértice V(-2,3) que pasa por P(1,-3) (sol:y=-2x2-8x_1)
3 3 3

57. Encada apartado, representar las pardbolas sobre los mismos ejes:

a) y=x> b) y=x° c) A la vista de lo anterior, ¢cémo seria la parabola
y=(x-4) y=x’+4 y=(x-4)*+5? ¢ Cuél es su vértice?
y:(x+5)2 y:x2—5

58. La longitud de la circunferencia y el area del circulo se expresan en funcién del radio. ¢Qué tipo de
funciones son? Dibujar las graficas sobre unos mismos ejes cartesianos. ¢Para qué valor del radio
coinciden numéricamente la longitud y el area?

59. conunlistén de madera de 4 m de largo queremos fabricar un marco para un cuadro.
a) Indicar la expresion analitica de la funcidon "Superficie" en funcién de la longitud x de la base.
b) Representar graficamente la funcion anterior.

c) A la vista de la grafica, ¢para qué valor de la base se obtiene la superficie maxima? ¢Cuanto vale
dicha superficie? Interpretar el resultado.

60. |

Con 100 metros de valla queremos acotar un recinto rectangular
X aprovechando una pared de 60 metros de largo, como indica la
figura.

a) Llamando x a uno de los lados contiguos al muro (ver fig.), expresar los otros dos lados en funcién de
X

b) Obtener la funcidon que expresa el area del recinto en funcioén de x.
¢) Representar la funcién anterior.

d) ¢ Cuando se hace maxima el area del recinto? ¢ Cuanto vale dicha area?

61. un labrador tiene 72 m de valla para hacer un corral de gallinas de forma rectangular. ,Cémo cambiara
el area del corral al variar la longitud x de uno de los lados? Representar graficamente la funcién anterior.
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FICHA 1: Teorema de Pitagoras

1. Aplicar el teorema de Pitagoras para responder a las siguientes cuestiones (y hacer un dibujo aproximado,
cuando proceda):
a) Hallar la hipotenusa de un triangulo rectangulo sabiendo que sus catetos son 20 y 21 cm. (Soluc: 29 cm)

b) Si un cateto de un triangulo rectangulo y la hipotenusa miden 5 y 13 cm, respectivamente, ¢cuanto mide el
otro cateto? (Soluc: 12 cm)

c) ¢Puede existir un triangulo rectangulo tal que su hipotenusa mida 73 cm y sus catetos 48 y 55 cm?
(Soluc: Si)

d) ¢Y uno en el que los catetos midan 3 y 4 cm, y la hipotenusa 6 cm? (Soluc: NO)
e) Calcular el valor de la hipotenusa de un triangulo rectangulo de catetos 32 cm y 24 cm. (Soluc: 40 cm)

f) La hipotenusa de un triangulo rectangulo mide 12 cm y uno de los catetos 6 cm. Obtener la longitud del otro
cateto (resultado con dos decimales, bien aproximados). (Soluc: /710,39 cm)

g) Contestar, sin utilizar el teorema de Pitdgoras: ¢Puede haber un tridngulo rectdngulo en el que la
hipotenusa mide 12 cm vy los catetos 9 y 15 cm? (Y uno en el que la hipotenusa sea 9 cm y los catetos 2 y
3 cm? (Soluc: NO; NO)

h) Si la hipotenusa de un triangulo rectadngulo mide 34 cm y un cateto 30 cm, ¢cuanto mide el otro cateto?
(Soluc: 16 cm)

i) Los catetos de un triangulo rectangulo miden 21 y 28 cm. Hallar la hipotenusa. (Soluc: 35 cm)
i) Evaluar si los siguientes lados determinan un triangulo rectangulo: 8cm, 5cmy 4 cm. (Soluc: NO)

k) Idem para 10 cm, 8cmy 6 cm. (Soluc: Si)

2. Determinar el lado de un cuadrado cuya diagonal mide 8 cm (resultado con dos decimales, bien aproximados).
(Soluc: 75,66 cm)

3. Hallar el lado de un triangulo equilatero de altura 28 cm (resultado con dos decimales, bien aproximados).
(Soluc: /732,33 cm)

4. Enun triangulo isosceles sabemos que los lados iguales miden 7 cm vy el otro lado es de 4 cm. Calcular su
altura. (Soluc: /76,71 cm)

Hallar la altura de un triangulo equilatero de perimetro 30 cm. (Soluc: /78,66 cm)

Hallar, en las construcciones de la figura a base de tridngulos rectangulos, la longitud de los segmentos
indicados, dejando el resultado en forma de raiz:

a)

b)

lcm
lcm

lcm W?

(Sol : xﬁcm) 2cm

2cm

(Sol : x/acm)

2cm
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(Cludod Rea))

[. calcular el valor de la altura del triangulo equilatero y de la diagonal del cuadrado (resultado con dos
decimales, bien aproximados):

a) b)

6 cm

(Sol: £3,46 cm) (Sol: £8,49 cm)

8. obtener la longitud de la base de un tridngulo isésceles cuyos lados iguales miden 17 cm y su altura 8 cm.
(Soluc: 30 cm)

9. Hallar la base de un rectangulo de 20 m de diagonal y 12 m de altura. (Soluc: 16 m)

10. Hallar Ia longitud de los lados iguales de un triangulo isésceles cuyo lado desigual mide 42 cm y su altura 20
cm. (Soluc: 29 cm)

11. peterminar la longitud del lado de un tridngulo equilatero cuya altura es de 6 cm. (Soluc: /76,93 cm)

12. obtener la altura de un triangulo equilatero de 6 m de base. (Soluc: /75,20 m)

13. La apotema de un poligono regular es el segmento trazado desde su centro al
punto medio de un lado (ver figura). Hallar la apotema de un hexagono regular de
12 cm de lado. (Ayuda: Obsérvese que cada uno de los seis tridngulos en que
puede subdividirse el hexagono son equilateros). (Soluc: /710,39 m)

14. calcularia longitud de x en las figuras:

a)
b)

4cm

(Sol: £5,66 cm) (Sol: £9,43 cm)

c)
d)

(Sol: £7,07 cm) (Sol: 6 cm)

15. TEORIA: Demostrar que el triangulo ABC de la figura es rectangulo en A
A

B 1 m C
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FICHA 2: Areas de triangulos y cuadrilateros

Pasos a seguir para resolver un problema de Geometria:
1. ¢Qué nos piden? (Area, volumen o perimetro)
2. ¢Qué férmula necesitamos para calcular lo anterior? (jAprenderse el formulario!)
3. Para aplicar la férmula anterior, ¢tenemos todos los datos o, por el contrario, hay que hallar algo

—normalmente por Pitagoras— previamente?

Ademas, hay que tener en cuenta las unidades:
perimetro — unidades lineales
area — unidades®

volumen — unidades®

1. Dibujar aproximadamente las siguientes figuras y calcular su area:

a) Un triangulo escaleno obtusangulo de 13 cm de base y 4 cm de altura.  (Soluc: 26 cm?)

b) Un tridngulo rectangulo de 13 cm de base y 4 cm de altura. (Soluc: idem)

¢) Un cuadrado de 3 dm de lado. Hallar también su perimetro. (Soluc: 9 dm?; 12 dm)

d) Un rectangulo de 4 cm de altura y doble de base. Hallar también su perimetro.  (Soluc: 32 cm?® 24 cm)
e) Un rectangulo de 8 cm de altura y la mitad de base. (Soluc: idem)

f) Un paralelogramo de base 5 m y altura 3 m. (Soluc: 15 m?)

g) Un rombo de diagonales 9y 12 dam. (Soluc: 54 dam?)

h) Un trapecio is6sceles de bases 12 y 8 cm y altura 5 cm.  (Soluc: 50 cm?)

i) Un trapecio escaleno de bases 12y 8 cm y altura 5 cm.  (Soluc: idem)

i) Unrombo de diagonales 2 y 4 km. (Soluc: 4 km?)

k) Un trapecio rectangulo de bases 10 y 8 cm y altura 6 cm. (Soluc: 54 cm?)

2. Dibujar aproximadamente las siguientes figuras y calcular su area:

a) Un rectangulo de 3 mm de alto y 5 mm de diagonal. Hallar su perimetro. (Soluc: 12 mm?; 14 mm)

b) Un triangulo equilatero de 10 cm de lado. ¢ Cudl es su perimetro?  (Soluc: /743,30 cm?; 30 cm)

¢) Un triangulo rectangulo de hipotenusa 13 m, siendo uno de los catetos 5 m. Indicar también su perimetro.
(Soluc: 30 m?; 30 m)

d) Un triangulo equilatero de 90 hm de perimetro.  (Soluc: /7389,71 hm?)

e) Un cuadrado de diagonal +/50 cm (Ayuda: considerar el cuadrado como un rombo) (Soluc: 25 cm?)

f) Un rectangulo cuya base mide 10 cm y la diagonal 4116 cm. Hallar su perimetro. (Soluc: 40 cm?; 28 cm)

g) Un rectangulo de base 7 m y perimetro 24 m. (Soluc: 35 m?)

h) Un triangulo equilatero cuyo lado mide 6 m. Hallar su perimetro. (Soluc: /715,58 m?; 18 m)

i) Un triangulo is6sceles de base 6 cm y lados iguales 12 cm. Hallar también su perimetro.(Sol: 34,86 cm® 30 cm)
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3. Hallar el lado y el area de un rombo de diagonales 2 y 4 cm. (Soluc: /72,24 cm; 4 cm?)

4. idem con un rombo de diagonales 10 y 24 mm.  (Soluc: 13 mm; 120 mm?)

5. Determinar el 4rea las siguientes figuras compuestas:
a) b)
6 cm
2cm
2cm
(Sol: 12,5 cm®?) (Sol: 98 cm?)
c) d)
-7 7m
3m
RN 3m
Sol: 80 cm” 5m .
( ) (Sol: 26 m?)
6. Hallar el area de los siguientes trapecios isosceles:
a) b)
7m
10cm (Sol: 717,92 cm?) (Sol: 732,17 m?)
c) d)
24'm ) B <4+——14m |
(Sol: [7243,31 m?) (Sol: 30 )

{. Hallar el &rea del triangulo sombreado:

(Sol : 3/ 32)
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FICHA 3: Areas de poligonos regulares y figuras circ  ulares

Areas de poligonos regulares:

1. calcular el 4rea de un hexagono regular de 6 m de lado. (Soluc: /793,53 m?)

2. Hallar el area de un hexagono regular de /3 dm de apotema. Dejar el resultado en forma de raiz.

(Sol : 6\/§dm2)

3. calcular el area de un hexagono regular de 24 cm de perimetro. (Soluc: 741,57 cm?)

4. Hallar el area de la siguiente sefial de tréafico, si su altura es 90 cm y su lado mide 37 cm.

/ (Sol: 6660 cm?)

5. oObtener el area de un hexagono regular circunscrito (ver figura) en una circunferencia de radio 2 m.

(Sol: £10,39 m?)

6. Hallar el area del siguiente hexagono regular estrellado (Ayuda: relacionar primero el area de los seis
triangulos con la del hexagono interior):

(Sol: 720,78 cm?)
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Areas de figuras circulares:

7.

- —_—
Para realizar en casa: Medir, por medio de una cinta métrica, el perimetro de la [UTﬂHH.l
circunferencia de un objeto cilindrico (p.ej. una lata de conservas). A continuacion, medir EAEiinard
con una regla su didametro. Finalmente, dividir el perimetro entre el diametro. Obtendremos ot

siempre, sea cual sea el objeto utilizado, una cantidad muy préxima a 1[3,141592654...

NOTA: En los siguientes ejercicios se recomienda trabajar con todos los decimales de 1tque aporta la calculadora,

8.

10.

11.

12.

13.

con el fin de disminuir el error en el resultado.

Dibujar aproximadamente las siguientes figuras y calcular su area:

a) Una circunferencia de 6 cm de radio. Hallar también su longitud. (Soluc: 7113,10 cm?; 737,70 cm)
b) Un sector circular de 120 ° de amplitud y 20 cm de radio. Hallar su perimetro.  (Soluc: /7418,88 cm?)
¢) Un circulo de 4 m de diametro. Obtener su longitud.  (Soluc: 712,57 m% /712,57 m)

d) Un sector circular en un circulo de 8 m de didmetro, con una abertura de 60°. (Soluc: /78,38 m?)

e) Una circunferencia de 9 dam de radio. Hallar su perimetro. (Soluc: /7254,47 dam?; /756,55 dam)

Hallar el area de la corona circular formada por dos circunferencias concéntricas de radios 3 y 5 cm. Dibujar

dicha corona. (Soluc: /750,27 cm?)
" oem O\

15cm

Hallar el area de la circunferencia circunscrita a un rectangulo de lados 15 y 20 cm
(ver figura).  (Soluc: 7490,87 cm?)

Calcular la superficie de la siguiente pieza:

13 cm 12 cm

(Soluc: [7141,45 cm?)

A
v

14 cm

Dibujar un sector circular de amplitud 30° asociado a una circunferencia de 12 m de radio. Calcular su area y
su perimetro. (Soluc: /73,77 m% /724,63 m)

Hallar el area de los siguientes recintos sombreados, sabiendo que la circunferencia exterior mide en todos
los casos 10 cm de diametro:

a) b)

(Sol: £39,27 cm?) (Sol: £39,27 cm?)
c) d)
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CORONA
CIRCULAR

(Sol: £13,59 cm?) (Sol: £ 58,90 cm?)

e)

“6Q°
<6 cm TRAPECIO
CIRCULAR

(Sol: £ 33,51 cm?)

14. calcularia superficie de la siguiente figura:

(Sol: 711,42 m?)

15. enia figura adjunta cada uno de los circulos tiene radio r. Hallar, en funcion de r, el rea y el perimetro de la
zona sombreada. (Soluc: (4-7r? y 27, respectivamente)

16. idem con la siguiente figura (Ayuda: considerar el triAngulo equilatero cuyos vértices son los centros de cada
circunferencia) (Soluc: (V3-72)r’ y 7, respectivamente)
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FICHA 4: 32 Problemas de planteamiento y aplicacion  de areas y volumenes

Problemas de planteamiento de areas:

1. una torre de 150 m de alto proyecta a cierta hora del dia una sombra de 200 m. ¢ Qué distancia hay desde el
punto mas alto de la torre hasta el extremo de la sombra? (Hacer un dibujo explicativo). (Soluc: 250 m)

2. Una escalera de 10 m de longitud estd apoyada sobre una pared. El pie de la escalera dista 6 m de la pared.
¢ Qué altura alcanza la escalera sobre la pared? (Hacer un dibujo explicativo). (Soluc: 8 m)

3. Se tiene una mesa cuadrada de 74 cm de lado y un mantel circular de 107 cm de diametro. Cubrird el mantel
por completo la mesa? Razonar la respuesta. (Soluc: Si, porque en dicho circulo se puede inscribir un cuadrado de
75,66 cm)

4. Enlos lados de un campo en forma de cuadrado se han plantado 16
arboles, separados 5 m entre si. ¢,Cudl es el area del terreno? (Soluc:
400 m?)

5. sedesea enmogquetar el suelo de una oficina, cuya planta es la de la
figura adjunta. Si la moqueta cuesta 20 €/m?, ¢cuanto costara en
total? (Soluc: 72.600 €)

6. Enuna pista circular de 30 m de diametro se quieren echar 30 kg de
arena por m? ¢ Cuantas toneladas de arena se necesitaran? (Soluc: 721,21 t)

7. Calcular, a la vista de la figura adjunta, el area que puede grabarse de un
disco compacto. ¢Qué porcentaje del area total del disco se aprovecha para
grabar?  (Soluc: /7100,53 cmz; [790,11%)

8. calcular los lados de un triangulo rectangulo, sabiendo que son tres numeros
consecutivos. (Sol:3,4y5)

9. Si el lado de un cuadrado aumenta 2 cm, su area aumenta 28 cm?’ ¢ Cudles
son las dimensiones del cuadrado menor?  (Soluc: Se trata de un cuadrado de
lado 6 cm)

10. Los griegos conocian las dos siguientes posibles formas de construir un triangulo rectangulo con sus tres
lados de longitud entera, sin mas que dar valores a nLJIN. Comprobar la veracidad de dichas férmulas
generando algunos casos concretos.

2 2n*+2n+1
2n 2n+1

n2-1 2n*+2n

Problemas de volimenes y areas de cuerpos geometricos:

11. Dibujar los siguientes cuerpos y hallar su volumen:

a) Un cubo de 9 m de arista. Hallar también su area.  (Soluc: 729 m?; 486 m?)

b) Un prisma triangular regular recto de arista basica 5 cm y 16,5 cm de altura. Calcular también su area.
(Soluc: [7178,62 cm®; [7269,15 cm?)
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c) Un ortoedro de base 9 x 6 m y altura 16 m. Hallar, ademas, su &rea. (Soluc: 864 m® 588 m?)

d) Un prisma hexagonal regular recto de arista basica 8 cm y altura 10 cm. Obtener su area.
(Soluc: [71662,77 cm?; [7812,55 cm?)

e) Un cilindro recto de 3 cm de radio y 10 cm de altura. Hallar también su area. (Soluc: /7282,74 cm®)
f) Un cilindro circular oblicuo de 3 mm de radio y 5 mm de altura. (Soluc: /7141,37 mm®)
g) Un cono recto de altura 4 cm y radio de la base 3 cm. Hallar también su area. (Soluc: /737,70 cm?)

h) Un cono recto de 4 cm de radio y 6 cm de generatriz. Hallar previamente su altura. Hallar también su area.
(Soluc: 74,47 cm; (774,93 cm3)

i) Un prisma hexagonal regular recto cuya arista de la base mide 3 cm vy la altura 4 cm. Hallar también su
superficie. (Soluc: /793,53 cm?; /7118,77 cm?)

i) Un planeta esférico de 10 km de radio. Obtener su superficie. (Sol: /74188,79 km?; /71256,64 km?)

k) Una piramide recta de altura 1,63 cm y cuya base es un triangulo equilatero de 2 cm de lado. Hallar el area.
(Soluc: 770,94 cm3)

l) Un paralelepipedo oblicuo de altura 10 m cuya base es un rectangulo de 2 x 3 m. (Soluc: 60 m®)

m) Un prisma triangular oblicuo de 1 m de altura y base un tridngulo equilatero de medio metro de lado.
(Soluc: 70,11 m®)

n) Una piramide recta de 15 m de altura cuya base es un cuadrado de 10 m de lado. Hallar también su area.
(Soluc: 500 m%; [7416,23 m?)

0) Una piramide oblicua de 20 cm de altura cuya base es un triangulo equilatero de 6 cm de lado.
(Soluc: 7103,92 cm®)

p) Un cono circular oblicuo de 12 mm de radio y 2 cm de altura; hallar su volumen en mm?®. (Sol: /73015,9 mm®)

g) Un prisma triangular recto de altura 3 dm y cuya base es un triangulo equilatero de 2 dm de lado. Hallar
también su superficie.  (Soluc: /75,19 dm?®; /721,46 dm?)

r) Un ortoedro de altura 5 cm cuya base es un rectangulo de 3 x 4 cm. Calcular ademas su area.
(Soluc: 60 cm®; 94 cm?)

s) Una piramide cuadrangular recta de arista 10 mm y altura 5 mm. (Soluc: /7166,67 mm°)

t) Un prisma triangular recto de altura 8 dm y cuya base es un tridngulo equilatero de lado 4 dm. Hallar
también su area.  (Soluc: (755,43 dm®; /7109,86 dm?)

u) Un cilindro de 12 dam de diametro, y altura el triple de éste. (Soluc: /74071,50 dam®)

v) Un prisma cuadrangular regular recto de base 3 m y altura 7 m, y un cilindro inscrito en él. Hallar el
volumen de ambos cuerpos. (Soluc: 63 m*; /749,48 m®)

Nombrar las siguientes figuras y hallar los elementos que faltan y su volumen; en el caso de las cinco
primeras, hallar también su area:

a) b) <)

“(Sol: V £33,51 hm?, (Sol: V £56,55 m;

D\ /— 3.
6m  (Sol: v=120 m*; A (750,27 hm?) A £113.09 m

A £161,28 m%)
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| 5cm
1
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6 cm al 4 cm =
6 cm (Sol: V 731,75 cm® 3cm (Sol: V = 60 cm’: (Sol: h £6,93 cm ,
A=84 sz) A =94 cmd V £116.08 cm™
9) h)
5cm

5P

(Sol: V [7134,04 cm®) (Sol: V £141,37 cm?;

A [7150,80 cm?)

13. Hallar el volumen comprendido entre el cubo y el cono de la figura:

el

10 m

(Sol: £738,20 cm®)

14. Hallar el area de una piramide triangular recta con aristas laterales de 6 mm, y con base un triangulo
equilatero de 4 mm de lado. (Ayuda: hallar primero la apotema de una cara lateral) (Soluc: 40,87 mm?)

15. calcular el 4rea de esta figura:

24 cm

(Sol: 1684 cm?)

16. calcular el volumen de estas figuras (y el area, en el caso de la primera):
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a) b)

/

N\

4 cm

(Sol: V £150,80 cm?)

(Sol: A £603,19 cm?;
V £1244,07 cm®)

17. (*) Dibujar una piramide cuadrangular regular recta de base 6 cm y apotema 8 cm. Hallar: altura, superficie y
volumen. (Soluc: 5 cm; 60 cm®; 132 cm?)

18. (*) Dibujar una piramide hexagonal regular recta de base 6 cm y apotema lateral 12 cm. Hallar su altura, area
y volumen. (Soluc: h /76,08 cm; A /7189,64 cm?; V [7309,53 cm?;)

19. (*) Dibujar una piramide hexagonal regular recta de base 3 m y arista lateral 6 m. Hallar su apotema lateral,
altura, &rea y volumen. (Soluc: a /75,81 m; h /75,20 m; A /775,67 m%; V [7121,48 m°)

Problemas de aplicacion de volimenes y areas:

20. calcular el volumen y la superficie de la Tierra, teniendo en cuenta que su
radio medio es de aproximadamente 6371 km. (Soluc: V /71,0832x10" km?;
S [75,1006x10° km%)

21. Hallar el volumen de las torres Kio, sabiendo que su base es un cuadrado
de 35 m de lado, y la altura es de 114 m. (Soluc: 139 650 m°)

22. Se desea pintar las paredes y el techo de un salén de planta 12 x 7 m, y
altura 3,5 m. Sabiendo que dispone de dos puertas de 1 x 2 m, y tres
ventanales de 2 x 2 m, ¢cuanta superficie habra que pintar? (Hacer un

dibujo explicativo) Si disponemos de botes de

pintura para 25 m? ~ ccudntos  botes
necesitaremos? (Soluc: 159 m?; 7 botes)

23 Hallar el volumen de un cubo de Rubik de 8 cm de arista. Hallar también el de
una de sus piezas. (Soluc: 512
cm®; (718,96 cm®) 6m 12m

24. Hallar la capacidad, en m®, de la
piscina de la figura. (Dato: 1 m*=
10001) (Soluc: 144 000 )

25. continuando con el ejercicio anterior, cuantas horas tardaria en
llenarse con un caudal de 0,5 I/s? (Soluc: 80 horas)
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26 Hallar el volumen, en ml, de una lata de Coca-Cola, sabiendo que tiene 10,9 cm de alto y 6,2 cm de diametro
q y
(Dato: 1 ml=1 Cms) (Soluc: 7330 ml)

27. Hallar el volumen de la piramide de Keops, sabiendo que su altura actual es de 230,35 m y el cuadrilatero que
forma su base tiene 136,86 m de lado. (Soluc: 2 420 648,41 m®)

28. En una naranja de 10 cm de diametro, ¢ qué superficie de cascara le corresponde a cada uno de sus 12
gajos? (Soluc: /726,18 cm?)

29. un deposito de agua tiene forma de ortoedro cuya altura es 10 m y su capacidad
4000 m®. Hallar el lado de la base sabiendo gue es cuadrada. (Soluc:20 m)

30. El diametro de la base de un cilindro es igual a su altura. El area total es 169,56
m?. Calcular sus dimensiones. (Soluc: d=h=6 m)

31. Aun paciente se le aplica un suero intravenoso tal que cae una gota cada 20
segundos. Si suponemos que el recipiente es un cilindro de 2 cm de radio y 5 de
altura, y la gota es aproximadamente una esfera de 6 mm de diametro, hallar
cuanto durara el suero. (Soluc: 2~ 3h 5 min)

32. Al aumentar en 1 cm la arista de un cubo su volumen aumenta en 271 cm®. ¢Cuanto mide la arista? (Ayuda:
plantear una ecuacion de 3* grado) (Soluc: 9 cm)
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m Observad los siguientes desarrollos de algunos cuerpos geométricos, y realizad los siguientes pasos:

a) Construid, por parejas, el cuerpo geométrico que os asigne el profesor, con las medidas que se indican en
la figura. Para ello, previamente tendréis que traer de casa: cartulina, tijeras, regla, (compas) y

pegamento de barra.
b) Finalmente, escribid en una de sus caras la siguiente informacion:

- El nombre de la figura construida.
- La férmula de su volumen.
- El nombre de los dos componentes de la pareja, el grupo y el afio académico.
[En la pagina web del profesor (www.alfonsogonzalez.es) podéis ver los desarrollos de muchos mas cuerpos

geométricos]
SN\
( A N
---- T VAL
t .
Y | V4 12 cm
8cm
CUBO PRISMA
TRIANGULAR
RECTO
N
3cm
5cm
e /
12 cm
9cm
N\
N
ORTOEDRO I
PRISMA HEXAGONAL RECTO
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2nr cm

9cm

NAVAVAVAVAYAYY

CILINDRO

PIRAMIDE TRIANGULAR RECTA

\

PIRAMIDE CUADRANGULAR RECTA
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65 66 67 68 69 70 71 72 73 74 75 76 77 78 79 8 & 82 8 8 8 8 6 8 8 9 9 9 93 % 95 9%
97 98 99 100 101 102 103 104 105 106 107 108 109 110 111 112 113 114 115 116 117 118 119 120 121 122 123 124 125 126 127 128
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sucesivamente. Es facil advertir que bastara continuar 53 514 55 516 517 518 519 50 521 522 523 524 525 5% 527 528 529 530 531 532 533 534 535 536 537 538 539 540 541 542 543 544
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705 706 707 708 709 710 711 712 713 714 TI5 716 TA7 718 719 720 721 722 723 724 725 726 727 728 729 730 731 732 733 734 735 736
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833 834 835 836 837 838 839 840 841 842 843 844 845 846 847 848 849 850 851 852 853 854 855 856 857 858 850 860 861 862 863 864
865 866 867 868 869 870 871 872 73 874 875 876 877 878 879 880 881 882 883 884 885 886 867 888 889 890 891 892 893 894 895 896
807 898 899 900 901 902 903 904 905 906 907 908 909 910 911 912 913 914 915 916 917 918 919 920 921 922 923 924 925 926 927 928
99 930 931 932 933 934 935 036 037 938 930 040 941 042 043 944 045 046 947 O48 940 050 O51 952 953 O54 955 O56 957 958 950 960
961 962 963 O64 965 966 967 O68 969 O70 971 O72 973 O74 O75 976 Or7 978 979 980 981 982 983 984 985 986 987 088 989 990 991 992

993 994 995 996 997 998 999 1000

Nosotros aqui vamos a hallar los primos menores que
1000. Para ello, eliminamos de la lista sombreandolos
los mdltiplos de 2. Luego tomamos el primer nimero
después del 2 que no fue eliminado (el 3) y
eliminamos de la lista sus mudltiplos, y asi

! Teniendo en cuenta la definicién de nimero primo -todo nimero natural que tiene tnicamente dos divisores naturales distintos: él mismo y el 1-, el 2 es primo (de hecho, es el tinico nGmero primo par). El 1, por
convenio, no se considera ni primo ni compuesto.
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PRINCIPALES SIMBOLOS MATEMATICOS

SIMBOLO SIGNIFICADO
1 O Para todo
2 O Existe al menos uno
3 ] Existe un Unico
4 r No existe
5 / Tal que
6 Tal que
7 < Menor que
8 = Igual que
9 > Mayor que
10 < Menor o igual que
11 > Mayor o igual que
12 0 Infinito
13 0 Composicion de funciones
14 O Proporcional a
15 O Perpendicular a
16 # Distinto de
17| = 0 Aproximadamente igual a
18 = Idéntico a
19 O Unién de conjuntos
20 n Interseccion de conjuntos
21 O Contenido en
22 O Contiene a
23 O Perteneciente a
24 O No perteneciente a
25 O Conjunto vacio
26 = Implica
27 - Si y s6lo si
28 > Sumatorio
29 n Productorio
30 N NuUmeros naturales
31 Z NuUmeros enteros
32 Q Nameros racionales
33 I NUmeros irracionales’
34 R NUmeros reales
35 C Numeros complejos

! En realidad esta notacién no es muy estandar; la forma correcta de nombrar los irracionales seria R-Q
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Nombre

Alfa
Beta
Gamma
Delta
Epsilon
Zeta
Eta
Theta
lota
Kappa

Lambda

a

§

Simbolo 12 My
Mindscula | Mayuscula 13 Ny
A 14 Xi
B 15 Omicron
r 1P
A 7 Rho
E 18 Sigma
z 19 Tau
H 20 fpsilon
<) 2L Fi
[ 22 Ji
K 23 Psi
A 24 Omega
NUMERO NUMERAL MULTIPLICATIVO
2 doble o duplo-a
3 triple o triplo-a
4 cuadruple o cuadruplo-a
5 quintuple o quintuplo-a
6 séxtuple o séxtuplo-a
7 séptuple o séptuplo-a
8 6ctuple u 6ctuplo-a
9 nénuplo-a
10 décuplo-a
11 undécuplo-a
12 duodécuplo-a
13 terciodécuplo-a
100 céntuplo-a

Fuente: Diccionario panhispéanico de dudas de la RAE
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GRAFICAS MAS REPRESENTATIVAS

En general, las curvas y=x", siendo n
positivo par, tienen esta forma.

: ; s ; ] | (cuanto mayor es n, mas acusada es
i / . | la curvatura)
: ! i . !
2 77 parABoOLA S = 7 i !
1 B Ao o Lo (SN N 1| RS SN SN S
i 2

En general, las curvas y=x", siendo n
positivo impar (#£1), tienen esta forma.

(cuanto mayor es n, mas acusada es
la curvatura)

En general, la grafica de y=|f(x)| se
obtiene reflejando la de f(x) respecto
al eje OY en el semiplano superior.

o En general,
_ax+b
cx +d
donde c#0, es una hipérbola.

L7
rrrrrr 4
- Al
- 2
a
g 1 1 g
2 ICA GIRADA 90°
k :
; [ L
Lok .44 [ AN Y= 1) IS SRVt AUt SO :
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Triangulo: Cuadrado:
b-h
A=— A= |2
2
Rectangulo: Rombo:
D-d
h A=——
(semiproducto de las diagonales)
b
Paralelogramo:  (Romboide") Trapecio:
2
b
Iﬁl:J | A= B+b h
<L A=b-h 1h
1
: (semisuma de las bases por altura)
b B
Poligono s regular es:
A= E (semiproducto de perimetro y apotema)
Circunferencia: Sector circular:
A _ 2
Area=TIr )
_Trea
Longitud = 2 Ttr 360
Prismas:
P
1
i : i
' i :
! h 1 1
a 5 - L
1 1 1
1) 3 A RS
L L, a g
& CuBO PRISMA CUADRANGULAR RECTO PRISMA HEXAGONAL _
S V=a (ORTOEDRO) V=abh RECTO V= Abase ‘h
2
C>) A= Alateral +2 'Abase
PRISMA CUADRANGULAR OBLICUO
~—— PRISMA TRIANGULAR
PARALELEPIPEDO OBLICUO

! En realidad, podemos considerar cuatro tipos de paralelogramos: cuadrado, rectangulo, rombo y romboide; por lo tanto, en puridad un
romboide seria un paralelogramos que no es ni cuadrado ni rectangulo ni rombo...
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VOLUMENES

Cilindros:
= - V=A,.h
h V= Abase -h=1mr?h I (La base puede ser un circulo o una
h elipse)
CILINDRO A=A, +2:A,. = A=A T2 Apgse
(CIRCULAR) CILINDRO
RECTO =21rh + 2111 OBLICUO
Piramides:
h
1
V==A -h
: ‘ o
A= Alaleral + Abase
PIRAMIDE CUADRANGULAR PIRAMIDE TRIANGULAR
RECTA OBLICUA
Conos:
(generatriz) 21
:é Abase'hzéﬂrzh V_gAbase'h
3 3
h

(La base puede ser un circulo o

— — una elipse)

A= Alateral +Ahase -
2 R =
= + > _
Trg - - - A= Alateral +Ahase
CONO (CIRCULAR) RECTO CONO OBLICUO
Esfera:
4
V=—rmr?
3
A=4Tr?
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